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xf.krh; vFkZ'kkL= %  ifjp; ,oa vodyu 

bdkÃ% 1 & vodyu% vkaf'kd vodyu] lkèkkj.k vodyu rFkk iw.kZ vodyu 

(Differentiation: Simple, Partial and Total Differentation) 
 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

1-1 mís'; (Objectives) 

1-2 çLrkouk (Introduction) 

1-3 vodyu% ifjp; (Differentiation: Introduction) 

1-4 vodyu ds izeq[k lw= (Important Formula of Differentiation) 

1-5 vkaf”kd vodyu (Partial Differentiation) 
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1-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography/Useful Books) 
 

1-0 mís'; (Objectives) 
bl bdkÃ dks i<+us ds ckn vki tkusaxs& 

i. vodyu dh voèkkj.kkA 

ii. vodyu Kkr djus ds lkekU; fu;eksa dksA 

iii. vodyu ds fofHkUu çdkjksa ;Fkk lkekU; vodyu] vkaf'kd vodyu rFkk iw.kZ vodyu dh 

voèkkj.kkA 

1-2 çLrkouk (Introduction) 
bl bdkÃ dk mís'; xf.krh; vFkZ'kkL= dh vR;ar vkèkkjHkwr ladYiuk ^vodyu* dh O;k[;k djuk gSA 

Þfdlh lrr QyukRed lacaèk esa Lora= pj ds lw{ere ¼yxHkx 'kwU;½ ifjorZu ds lkis{k Qyu esa gksus 

okys ifjorZu dks gh vodyu dgrs gSaßA  

vodyu dks le>us ls igys vkidks pjksa ds fofHkUu çdkjksa tSls Lora= pj rFkk vkfJr pj ,oa  

QyukRed lacaèk ¼tks dh Lora= pj rFkk vkfJr pj ds chp ds lacaèk dks crkrs gSa½ ds ckjs esa vko';d 

tkudkjh gksuh pkfg,A lqfoèkk ds fy, vki la{ksi esa Lora= pj] vkfJr pj rFkk QyukRed lacaèk dks 

bl çdkj le> ldrs gSa& 

vkÆFkd fl)kar çk;% dkj.k ifj.kke lacaèkksa ds :i esa ik, tkrs gSaA  tSls] ekax dk fu;e] tks ;g dgrk 

gS fd fdlh oLrq dh ekax ml oLrq ds ewY; esa ifjorZu ds dkj.k de ;k T+;knk gksrh gS] bl çdkj 

ekax dk dksÃ Lrj ml oLrq ds ewY; dk ifj.kke gksrh gSA fu'p; gh ekax ,d ifj.kke gS ftldk 

dkj.k ewY; gksrk gSA dkj.k &ifj.kke lacaèk esa ifj.kke dks gh Qyu dgk tkrk gS tks fofHkUu dkj.kksa 

ij fuHkZj djrk gSA dkj.kksa dks Lora= pj Hkh dgrs gSa vkSj ifj.kke dks gh Qyu Hkh dgrs gSa] tks ,d 

vkfJr pj gksrk gS A dkj.k&ifj.kke ds lacaèk dks QyukRed lacaèk dgrs gSaA lrR; ,oa lhek dk 

ifjp; ge vodyu fd voèkkj.kk ds lkFk gh çkIr djsaxsA 
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1-3 vodyu% ifjp; (Differentiation: Introduction) 
,d QyukRed lacaèk esa Lora= pj rFkk vkfJr pj ds chp dk lacaèk Li"V gksrk gSA fu'p; gh Lora= 

pj esa ifjorZu ds ifj.kkeLo:i vkfJr pj esa ifjorZu gksrk gSA ijUrq tc ge bu ifjorZuksa dks 

ifjek.kkRed :i ls O;ä djrs gSa rks ;g Kkr djuk vklku gks tkrk gS fd Lora= esa ,d bdkÃ 

ifjorZu djus ij vkfJr pj esa fdruh bdkÃ dk ifjorZu gksxk] bl çdkj Lora= pj esa bdkÃ 

ifjorZu ds lkis{k vkfJr pj ¼ Qyu½ esa gksus okys ifjorZu dh eki dks gh ifjorZu dh nj dgk tkrk 

gSA mnkgj.k ds fy, –  

mnkgj.k 1-1&;fn fdlh oLrq ds fofHkUu ewY;ksa ds lkis{k ekax dh fofHkUu ek=k,¡ fuEuor gksa – 
oLrq dh dher ¼#i;s esa ½ 40  35  30  25  20  

oLrq fd ekax fd bdkb;k¡ 23  25  27  29  31 

rks bl mnkgj.k ds fy, ewY; esa ifjorZu ds lkis{k ekax esa ifjorZu dh x.kuk fuEuor gksxh& 

oLrq dh dher 

P ¼#i;s esa ½ 

oLrq dh ekax dh 

bdkb;k¡ ¼q½ 

oLrq dh dher esa 

ifjorZu  

oLrq dh ekax esa 

ifjorZu  

dher esa ifjorZu ds 

lkis{k Ekkax esa vkSlr 

ifjorZu  

40  23 & & & 

35  25 ¼&5½ 2  2@¼&5½ ¾ ¼&0-4½ 

30  27 ¼&5½ 2  2@¼&5½ ¾ ¼&0-4½ 

25  29 ¼&5½ 2  2@¼&5½ ¾ ¼&0-4½ 

20  31 ¼&5½ 2  2@¼&5½ ¾ ¼&0-4½ 

;gk¡ mnkgj.k esa ewY; ds lHkh Lrjksa ds fy, ewY; esa ifjorZu ds lkis{k ekax esa ifjorZu dh nj 

     

     
 
           

     
 = 2

  
 = (-0.4) gSA 

gkykafd ;gk¡ vkids le>us dh ljyrk ds fy, ,slk mnkgj.k fy;k x;k gS ftlesa ifjorZu dh ;g nj 

fLFkj gS] ijarq vko';d ugÈ gS fd ,slk ges'kk gksA ge vkxs mnkgj.kksa esa ns[ksaxs dh dher esa ifjorZu 

ds lkis{k  ekax dh ifjorZu dh vkSlr nj lnSo ifjoÆrr gksrh gqÃ Hkh fey ldrh gSA  

Lora= pj esa ifjorZu ds lkis{k vkfJr pj esa gksus okys ifjorZu dh lhekar nj dks gh Qyu dh <ky 

dgrs gSaA oLrqr% vodyu fd voèkkj.kk Hkh ;gÈ ls fudyh gqÃ gSA tc Lora= rFkk vkfJr pj lrr 

gksrs gS ¼vFkkZr tc QyukRed lacaèk lrr ¼continuous½ gksrs gSa½ rc Lora= pj esa vfr lw{e ifjorZu 

ds lkis{k vkfJr pj esa gksus okys ifjorZu dks gh vodyt dgrs gSa vkSj Qyu ds vodyt çkIr djus 

dh çfØ;k gh vodyu dgykrh gSA 

Åij fy, x, mnkgj.k esa dher ,oa ekax ds eku lrr uk gksdj vlrr gSA QyukRed lacaèk ds 

vlrr  gksus dk rkRi;Z gS fd tc xzkQ isij ij bl QyukRed lacaèk dks n'kkZ;k tk,xk rks çkIr xzkQ 

lrr ugÈ gksxkA vfirq fuEu ekufp= çkIr gksxk ftlesa fofHkUu Çcnq vkil esa tqM+s gq, ugÈ gSa A  

fp= 1-1 



 

tcfd Li"V fn[k jgk gS fd ;fn bu Çcnqvksa dks lqxerk ls vkil esa feyk fn;k tk, rks ,d lhèkh 

js[kk fd vk—fr cu tk,xhA tSlk fd fp= 2 esa fn[kk;k x;k gS & 

fp= 1-2 

 

;gk¡ bu Çcnqvksa dks lqxerk ls feykus ls ,d lh/kh js[kk izkIr gksrh gSA  

fdlh lrr QyukRed lacaèk esa Lora= pj esa lw{e ls Hkh lw{e ifjorZu ds lkis{k vkfJr pj esa gksus 

okys ifjorZu dks ekik tk ldrk gSA oLrqr% Lora= pj esa gksus okyk ifjorZu ?kVrs&?kVrs tc 'kwU; dh 

vksj mUeq[k gksrk gS rks bl ifjorZu ds lkis{k Qyu ds eku esa gksus okyk ifjorZu fdlh fo'ks"k eku dh 

vksj vxzlj gksrk fn[krk gS vkSj ;gh fo'ks"k eku ml Lora= pj ds lkis{k Qyu dk vodyt dgykrk 

gSA ;fn lw{e ifjorZu dks h ls bafxr djsa rks vodyt ftls       }kjk çnÆ'kr fd;k tkrk gS dks 

fuEu :i esa fy[kk tk ldrk gSA  

      
           

 
          

fuEu mnkgj.k ds ekè;e ls vodyt çkIr djus fd çfØ;k Li"V gks tk,xhA  

mnkgj.k 1-2& ekuk QyukRed lacaèk        fuEu lehdj.k }kjk çnÆ'kr gksrk gS& 
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vkSj     ij mijksä Qyu dk vodyt çkIr djuk gks rks blds fy,     ds eku esa lw{e 

ifjorZuksa ds lkis{k Qyu ds eku esa ifjorZu dks ekiuk iM+sxkA  

çkjaHk esa     ij Qyu dk eku 

                        

;fn lw{e ifjorZu h ¾ 0-5 gks rks  

                                                  
vkSj X ds eku ds 2 ls 2-5 gksus ds dkj.k Qyu ds eku esa ifjorZu  

                                           
X ds eku esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa ifjorZu fd nj  

             

      
 =               

  
 
    

   
      

ijarq D;k ;gk¡ h ¾ 0-5 bruk lw{e gS fd bldks 'kwU; ekuk tk lds\ 

;fn h ¾ 0-005 fy;k tk, rks \ 

                                                     
           
vkSj X ds eku ds 2 ls 2-005 gksus ds dkj.k Qyu ds eku esa ifjorZu  

                                                     
X ds eku esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa ifjorZu fd nj  

             

  
 
        

     
          

blh Øe esa ;fn h dks vkSj lw{e dj ds 'kwU; ds djhc dj fn;k tk,  

;fn] h ¾ 0-00005 ij  

                                               
                                
vkSj X ds eku ds 2 ls 2-00005 gksus ds dkj.k Qyu ds eku esa ifjorZu  
                                               
              
X ds eku esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa ifjorZu dh nj  

             

  
 
            

       
             

Li"V gks jgk gS fd tSls&tSls X esa gksus okyk ifjorZu ¼h½ 'kwU;ksaeq[kh gksrk gS bl ifjorZu ds lkis{k 

Qyu esa ifjorZu dh nj ,d fof'k"V eku Þ12ß ds cjkcj gksus yxrh gSA  

;gk¡ Lora= pj esa ifjorZu dh nj Þhß lnSo èkukRed yh xÃ vkSj ns[kk x;k fd h ds eku tSls&tSls 

'kwU; ds utnhd tk jgs Fks oSls&oSls Qyu esa ifjorZu dh nj               dk eku 12 ds 

djhc igq¡pus yxrk gSA vFkkZr  

    पर         
          

 
             

;g Hkh ns[kk tk ldrk gS fd ,slk X esa ifjorZu h ds èkukRed eku ds fy, gh ugÈ vfirq _.kkRed 

ekuksa ds fy, Hkh lR; gksxkA vkb, h ds dqN _.kkRed ekuksa ds fy, Hkh Qyu esa ifjorZu dh nj dh 

tkap djrs gSa A  

;fn Lora= pj esa lw{e ifjorZu h ¾ &0-5 gks rks  



                                                       
vkSj X ds eku ds 2 ls 1-5 gksus ds dkj.k Qyu ds eku esa ifjorZu  

                                           
X ds eku esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa ifjorZu dh nj  

             

  
 
      

    
       

;fn h ¾ &0-005 ij  

                                                        
           
vkSj X ds eku ds 2 ls 1-995 gksus ds dkj.k Qyu ds eku esa ifjorZu  

                                                   
X  ds eku esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa ifjorZu fd nj  

             

  
 
         

      
         

blh Øe esa ;fn h dks vkSj lw{e dj ds 'kwU;ksaeq[kh dj fn;k tk,  

h ¾ &0-00005 ij  

                                                   
                               
vkSj X ds eku ds 2 ls 1-99995 gksus ds dkj.k Qyu ds eku esa ifjorZu  

                                               
                
X  ds eku esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa ifjorZu dh nj  

             

  
 
             

        
           

;gk¡ Lora= pj esa ifjorZu dh nj Þhß lnSo _.kkRed yh xÃ vkSj ns[kk x;k fd h ds eku tSls&tSls 

'kwU; ds utnhd tk jgs Fks oSls&oSls Qyu esa ifjorZu dh nj {            }/h 
dk eku 12 ds djhc igq¡pus yxrk gSA vFkkZr  

    पर   

       
           

 
              

lkekU;r;k] h ds èkukRed ekuksa ds fy, Qyu esa ifjorZu dh nj ftl fof'k"V eku dh vksj vxzlj 

gksrh gS mls ifjorZu dh nj dh ^nk;È lhek* ¼right limit½ dgrs gSa vkSj h ds _.kkRed ekuksa ds fy, 

Qyu esa ifjorZu dh nj ftl fof'k"V eku dh vksj vxzlj gksrh gS mls ifjorZu dh nj dh ^ck;È 

lhek* ¼left limit½ dgrs gSaA tc ;s nksuksa lhek,¡ vkil esa cjkcj gksrh gSa rks Qyu ^vodyuh;* 

¼differentiable½ dgykrk gS vkSj ;gh lhek Qyu dk vodyt dgykrh gSA vFkkZr] ;fn  

       
           

 
                

           

 
          

gks vkSj ;s nksuksa lhek,¡ ¼nk;È rFkk ck;È lhek,¡½ vkil esa cjkcj gks] ftls ge vkxs ls       }kjk 

fu:fir djsaxs    

      =      =       rks ge Qyu     dks x ds ml fof'k"V eku ij vodyuh; dgsaxs vkSj 

      dks Qyu dk vodyt dgsaxsA 



      
           

 
          

tSlk fd Åij       rFkk       }kjk Hkh çnÆ'kr gqvk gS fd mnkgj.k esa fy, x, Qyu         esa 

  ¾ 2 ds eku esa lw{e ifjorZuksa ds lkis{k Qyu ds eku esa ifjorZu dh nj dh lhek,¡ ¼nk;È rFkk 

ck;È lhek,¡½ 12 ds cjkcj gSa vr% x ¾ 2 ij          dk vodyt       12 gksxkA  
;gk¡ x ¾ 2 ds fy,]                Hkh fy[k ldrs gSaA vFkkZr x ¾ 2 ij Qyu dk vodyt x 

ds 6 xq.kk gSA vr% fdlh Hkh x ds fy,         dk vodyt 6x gksxkA 

vodyu djus dh mijksä fofèk esa lhek ¼limit½ dk ç;ksx fd;k x;k gS ftlds }kjk Qyu dk 

vodyu çkIr djuk dkQh le; ,oa ÅtkZ O;; djusa okyk gksrk gSA vodyu Kkr djus ds fy;s ge 

lhèks lw=ksa dk Hkh ç;ksx dj ldrs gSA 

1-4 dqN izeq[k Qyuksa ds vodyt ds lw= (Some Formula) 

1- 
 

  
       

   

  
       

2- 
 

  
         

  

  
   

3- 
 

  
        

   

  
        ¼tgka    vpj in½ 

4- 
 

  
    

  

  
     ¼tgka   vpj in½ 
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10- 
 

  
      

     

  
       

11- 
 

  
        

     

  
         

12- 
 

  
        

     

  
        

tc vfHk"V Qyu ftldk vodyu djuk gks ,d pjh; gksrk gS rks pj esa lw{e ifjorZu ds lkis{k 

Qyu esa gksus okys ifjorZu dks lk/kkj.k vodyu dgrs gSA  

1-5 vkaf”kd vodyu (Partial Differentiation) 
dÃ ckj QyukRed lEcU/k cgqpjh; gksrs gSA ,sls esa fdlh ,d LorU= pj esa ifjorZu ds lkis{k Qyu 

esa gksus okys ifjorZu dks vkaf”kd vodyu dgrs gSA vkaf”kd vodyu ftl pj ds lkis{k djuk gksrk gS 

mlds vfrfjDr lHkh pjksa dks vpj eku fy;k tkrk gSA rRi”pkr lk/kkj.k vodyu ds lw=ksa ds gh 

iz;ksx ls vakf”kd vodyu Kkr gks tkrs gSA vFkkZr Qyu ,d ls vf/kd LorU= pjksa ij fuHkZj djrk 

gSA  

mnkgj.k 1-3%             ,d cgqpjh; Qyu dk mnkgj.k gSA ;fn bl Qyu dk   ds 

lkis{k vakf”kd vodyu Kkr djuk gks rks bls 
  

  
 }kjk fu:fir djsaxsA 

  

  
 
        

  
 
     

  
 
 

  
     

   

  
           



blh izdkj 
  

  
 
        

  
 
     

  
 
     

  
   

   

  
   

1-6 ldy vodyu (Total Differentiation) 
tc fdlh cgqpjh; QyukRed lEcU/kksa esa LorU= pj Lo;a fdlh vU; pj ij fuHkZj djrs gksA  

mnkgj.k ds fy,          ,d cgqpjh; QyukRed lEcU/k gS ijUrq bl QyukRed lEcU/k esa 

Lora= pj   rFkk   Lo;a fdlh vU; pj ds Qyu gks vFkkZr        vkSj        rks ewy 

Qyu   dk   ds lkis{k vodyu fudkyusa dh fØ;k dks ldy vodyu dgsaxsA  

1-7 ldy vodyu dk fu;e (Rule for Total Differentiation) 

fdlh cgq&pjh; QyukRed lEcU/k          ds fy, tgk¡   rFkk       ds Qyu gks] ldy 

vodyu dk lw= fuEuor gksrk gS& 

  

  
 
  

  

  

  
 
  

  

  

  
  

mnkgj.k 1-4%                     tgk¡      rFkk       
  dk   ds lkis{k ldy vodyu fudkyus ds fy,   dk   rFkk   ds lkis{k vakf”kd vodyu 

  

  
  
         

  
  
   

  
 
      

  
 
   

  
                    

rFkk 

  

  
  
         

  
  
   

  
 
      

  
                                

  
  rFkk   dk   ds lkis{k vodyu 

  

  
  
     

  
          

  

  
  
      

  
                                                                                                    

                  rFkk      dk eku ldy vodyu ds lw= esa j[kus ij 

  

  
  

  

  

  

  
  

  

  

  

  
  

esa j[kusa ij  

  

  
                     

  rFkk   dks     ds :Ik esa fy[kusa ij  

  

  
                     

                
              
 

1-8 mnkgj.k@gy iz”u (Examples/Solved Questions) 

i.  ;fn       rks 

 
  

  
 
     

  
               ¼lw= 1 ds iz;ksx ls½ 

 



ii. ;fn       

 rks 
  

  
 

 

  
       

    

  
 
 

  
    

           ¼lw= 2 rFkk 4 ds iz;ksx ls½ 

 

iii. ;fn       

 
  

  
 

 

  
     

 

  
                          

 

iv. ;fn           

 
  

  
 

 

  
          

 

  
      

 

  
      

     
     

  
  

 

  
                  

             ¼lw= 5 rFkk 3 ds iz;ksx ls½ 

v.  ;fn        

 rks 
  

  
  

 

  
        

     

  
          ¼lw= 6 ds iz;ksx ls½ 

        
 

vi.  ;fn           

 
  

  
 

 

  
            

 

  
    

 

  
     

      
 

 
      ¼lw= 1 rFkk 7 ds iz;ksx ls½ 

vii. ;fn       

 
  

  
  

 

  
              ¼lw= 9 ds iz;ksx ls½ 

 

viii.  ;fn                

 
  

  
  

 

  
                

 

  
        

 

  
         

    
 

  
          

 

  
        

                       ¼lw= 10 rFkk 11 ds Ikz;ksx ls½  

                            
 

 

1-9 vH;kl iz”u (Questions for Exercise) 
1- fuEu Qyukas ds vodyt Kkr dhft,A  

i.       
ii.      

iii.       
 

 
   

2- fuEu Qyukas ds vkaf”kd vodyt Kkr dhft,A  

i.           



ii.           
iii.             
 

1-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Useful Books/Bibliography) 
 

1. Agarwal, D.R. (2009): Mathematics for Economics, Vrinda Publications, Delhi. 

2. Livernois, John., Rees, Ray., & Hoy, Michael (2012) : Mathematics for Economics , PHI 

Learning.  

3. Agarwal, D.R. “Prarambhik Ganitiya Arthshastra (Hindi), Vrinda Publications, Delhi.  

4. Allen,R.G.D (2008) : Mathematical Analysis for Economics , AITBS.  

5. Bhardwaj,R.S (2006): Mathematics for Economics and Business, Excel Books.  

6. Chiang,A.C & Wainwright, Kevin (2013) : Fundamental Methods of Mathematical 

Economics” McGraw Hill Publication.  

7. Dowling, Edward.T (2005): Schaum's Easy Outline of Introduction to Mathematical 

Economics , Tata Mcgraw Hill Education. 

8. Madnani, G M K : Mathematics for Economics. Sultan Chand & Sons  

9. Mishra,J.P. “Ganiteeya Arthshastra”, Pratiyogita Sahitya.  

10. Rosser, Mike (2003) : Basic Mathematics for Economists , Routledge.  

11. Seth, M. L.,“ Arthshastra mei Prarambhik Ganit”, Laxmi Narayan Publications, Agra.  

12. Sharma, J.K (2007): Business Mathematics, Ane Books Pvt. Ltd.  

13. Yamane, Taro (2007) : Mathematics For Economists : An Elementary Survey , PHI 

Learning  



bdkÃ& 2  

vodyu iz;ksx] ekax dh yksp] vkaf”kd yksp  

(Uses of Differentiation: Elasticity of Demand and Partial elasticity) 
 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

2-1 mís'; (Objectives) 

2-2 çLrkouk (Introduction) 

2-3 ekax dh yksp (Elasticity of Demand) 

2-4 ekax dh yksp dk lw= (Formula of Elasticity of Demand) 

2-5 vkaf'kd yksp (Partial Elasticity) 

1-6 ldy vodyu (Total Differentiation) 

1-7 ldy vodyu dk fu;e (Rule of Total Differentiation) 

1-8 cks/k iz'uksa ds mÙkj (Answers to the Basic Questions)  

1-9 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

1-10 lanHkZ xzaFk lwph@mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography/Useful Books)  
 

2-1 mís'; (Objectives) 
mís'; bl bdkÃ ds v/;;u ds Ik'pkr fo|kFkhZ %  

1- oLrq dh dher ds lkis{k ekax dh yksp Kkr djuk lh[k tk;sxas A  

2- fdlh vU; oLrq dh dher ds lkis{k ekax dh vkM+h yksp Kkr djuk lh[k tk;sxsaA  

3- miHkksDrk dh vk; esa ifjorZu ds lkis{k oLrq dh ekax dh vk; yksp Kkr djuk lh[k tk;sxsaA 

2-2 çLrkouk (Introduction) 
vFkZ'kkL= esa vodyu dk iz;ksx cgq/kk gksrk gS tSls lhekUr ykxr] lhekUr vkxe] ekax dh yksp bR;kfn 

Kkr djusa esaA blh izdkj vkaf'kd vodyu dk Hkh vFkZ'kkL= esa lhekUr mi;ksfxrk] lk/kuksa dh lhekUr 

mRikndrk] vkMh yksp bR;kfn Kkr djus esa iz;ksx gksrk gSA vkb;s loZizFke lk/kkj.k vodyu ds iz;ksx 

ls ekax dh yksp Kkr djrs gaSA  

2-3 ekax dh yksp (Elasticity of Demand) 
ekax dk Qyu gesa crkrk gS fd vU; ckrs leku jgus ij oLrq dh ekax oLrq dh dher ij fuHkZj djrh 

gS ,oa lk/kkj.k oLrqvksa ds fy, oLrq dh ekax rFkk ewY; ds chp foifjr vFkok _.kkRed lEcU/k gksrk 

gSA vFkkZr tc oLrq dh dher c<sxh rks oLrq dh ekax esa deh vk;sxhA blds foifjr oLrq dh dher esa 

deh vkus ij oLrq dh ekax c<+ tk;sxhA fu'p; gh oLrq dh ekax oLrq dh dher ds lkis{k laosnu'khy 

¼Sensitive½ gksrh gSA ekax dh dher ds lkis{k laosnu'khyrk dks ekius ds fy, ekax dh yksp dh 

x.kuk dh tkrh gSA  

2-4 ekax dh yksp dk lw= (Formula of Elasticity of Demand) 
fdlh oLrq dh dher esa izfr'kr ifjorZu ds lkis{k oLrq dh ekax esa gksus okys izfr'kr ifjorZu gh ekax 

dh yksp dgykrk gSA  

ekax dh yksp ¾  oLrq dh ekax esa % ifjorZu   oLrq dh dher esa % ifjorZu  

;fn fdlh oLrq dh izkjfEHkd dher P ij oLrq dh ekax q gS rFkk dher c<+dj P’ gks tkus ij oLrq dh 

ekax ?kVdj q’ gS rks  

 

 



dher esa izfr”kr ifjorZu ¾  
    

 
         

 
  

 
       

blh izdkj ekax esa izfr”kr ifjorZu 

 
    

 
        

 
  

 
       

rFkk ekax dh yksp  

  

 
    

  

 
    

  

  
  

 
 
 

  
  

  
  

  
 
 

 
  

lun jgs fd lkekU; oLrq ds fy, ekax rFkk dher ds chp _.kkRed lEcU/k gksus ds dkj.k mijksDr 

vuqikr _.kkRed izkIr gksxkA rqyuk dh n`f"V ls mi;ksxh cukus gsrq ge blesa ^&^ ¼_.k½ fpUg ls xq.kk 

djds bl _.kkRed izHkko dks lekIr dj nsrs gSA 

vr% ekax dh yksp     
   

  
  

 

 
  

tc gesa ekax ds Qyu dk lrr Lo:Ik Kkr gks rks dher esa vfr lw{e ifjorZuksa ds lkis{k ekax esa gksus 

okys ifjorZu dh Hkh x.kuk dh tk ldrh gSA ,slh fLFkfr esa ekax dh yksp ds mijksDr lw= esa fuEu 

ifjorZu gks tkrk gSA  

    
  

  
 
 

 
  

tgk¡ 
  

  
 ekax Qyu dk dher ds lkis{k vodyu gSA /;ku jgs fd ;gk¡ ekax Qyu   dher   ds 

:Ik esa O;Dr gks jgk gSA 

mnkgj.k 2-1 % fdlh oLrq dk ekax Qyu  

          gS tc oLrq dh dher 5 gks rks ekax dh yksp Kkr dhft,A  

                                          
  

  
  

 

  
           

 

  
      

      

  
  

                   
    ij 
  

  
             

vr% ekax dh yksp  

   
  

  
 
 

 
  

        
 

   
    

  
   

   
 

 

  
  

ekax dh yksp dks ekax dh ewY;@dher yksp Hkh dgrs gSA 



cks/k iz'u (Basic Question) 

i. ;fn fdlh oLrq dh ekax Qyu       
 

 
 gks rks     ij ekax dh yksp Kkr 

dhft,A  

2-5 vkaf'kd yksp (Partial Elasticity)  
ekax Qyu esa vU; ckrksa ds lkekU; jgus dh ekU;rk ekax dh ewY; ij fuHkZjrk dks crykrk gS ijUrq 

O;ogkj esa ekax vU; ckrksa tSls vU; oLrqvksa ds ewY;] miHkksDrk dh vk; ,oa miHkksDrk dh :fp tSls 

dkjdksa ij fuHkZj djrh gSA vFkkZr bu pjksa esa ifjorZu gksus ij Hkh ekax esa izfrfØ;k ¼mrkj&p<+ko½ gksrh 

gSA  

^^oLrq ds ewY; ds vykok vU; dkjdksa esa ifjorZu ds lkis{k ekax dh laosnu”khyrk dh eki vkaf”kd yksp 

}kjk dh tkrh gSA^^ 

2-5-1 ekax dh vkM+h yksp (Cross Elasticity of Demand)% tc vU;@nwljh oLrqvksa dh dher esa 

  ifjorZu ds lkis{k fdlh oLrq dh ekax esa   ifjorZu dh rqyuk dh tk;s rks bls ekax dh vkM+h 

yksp dgrs gSA  

ekax dh vkM+h yksp ¾ ,d oLrq dh ekax esa   ifjorZu   vU;@nwljh oLrq ds ewY; esa   ifjorZu 

 

    
   

   
 
  

  
                 

tgk¡]     vU; oLrq dh dher 

(;gk¡] o = Other good) 

rFkk]     igys oLrq dh ekax gSA 

mnkgj.k 2-2% ekax dh Qyu               ds fy, oLrq ds ewY;     ij vU; oLrq 

ds ewY;      ds lkis{k ekax dh vkM+h yksp Kkr dhft,A  

gy %      rFkk      ij oLrq dh ekax 

                   
             
      

  

   
 
 

   
               

   
    

   
 
     

   
 
      

   
 

           
ekax dh vkM+h yksp ds lw= ls] 

       
  

   
  
   

 
  esa lHkh eku j[kus ij 

       
 

  
  

  

  
 

 

  
 

       
 

  
 

uksV% tc ekax dh vkM+h yksp /kukRed gksrk gS rc nksuksa oLrq,¡ vkil esa izfr;ksxh gksrh gSaA blds 

foifjr tc ekax dh yksp _.kkRed gksrh gS rc nksuksa oLrq,¡ vkil esa iwjd gksrh gSaA 



2-5-2 ekax dh vk; yksp (Income Elasticity of Demand)% tc miHkksDrk dh vk; esa ifjorZu ds 

lkis{k oLrq dh ekax dh laosnu”khyrk dks ekiuk gks rks blds fy, ekax dh vk; yksp dh x.kuk dh 

tkrh gSA  

^^ miHkksDrk dh vk; esa izfr”kr ifjorZu ds lkis{k oLrq dh ekax esa izfr”kr ifjorZu dks ekax dh vk; 

yksp dgrs gSA  

ekax dh vk; yksp ¾   oLrq dh ekax esa   ifjorZu   miHkksDrk dh vk; esa   ifjorZu 

     

   
  

  
   

 

 
   

 

mnkgj.k 2-3% ekax Qyu               ds fy, oLrq ds ewY;    ij vk;       
ds fy, oLrq dh ekax dh vk; yksp Kkr dhft,A  

gy %  

    rFkk       ij oLrq dh ekax  

                     
               
  

  
  

 

  
                

 

  
          

  

  
  
   

  
  

                
ekax dh vk; yksp ds lw+= ls] 

    
  

  
 
 

 
       

esa lHkh eku j[kusa ij 

          
   

  
  

  

  
  

cks/k iz”u (Basic Questions):  
ii. ;fn dkWQh dh ekax Qyu dk lw=                 gks tgk¡]   dkWQh 

dh ekaxh x;h ek=k]   dkWQh dh dher rFkk    pk; dh dher gSA dkWQh dk ewY; 

500 izfr bdkÃ rFkk pk; dh dher 200 izfr bdkÃ ij pk; dh dher ds lkis{k dkWQh 

dh ekax dh yksp Kkr dhft,A 

2-6 cks/k iz'uksa ds mÙkj (Answers to the Basic Questions): 
i. ;gk¡ loZizFke ekax Qyu dks        ds :Ik esa iznf”kZr dj ysus ls vkxs dh x.kuk esa 

lgk;rk gksxhA  

       
 

 
 

   
     

 
 

          

          
    ij            
             



  

  
 
 

  
         

 

  
      

 

  
            

ekax dh yksp ds lw= 

    
  

  
 
 

 
  esa lHkh eku j[kusa ij  

       
 

   
    

   

   
  

  

   
 
 

  
 

 

ii. pk; dh dher ds lkis{k dkWQh dh ekax dh yksp dk lw= fuEuor gksxkA 
   

  

   
 
  

 
  tgk¡   dkWQh dh ek=k RkFkk    pk; dh dher gSA 

fn;k gS                 
       RkFkk        ij  
                        
                  

                      
blh çdkj] 

  

   
 =                 

   
     

vc    
  

   
 
  

 
 =        

    
  

    

    
      

vr% pk; dh dher ds lkis{k dkWQh dh ekax dh yksp     gksxhA 
2-7 vH;kl iz”u (Questions for Exercise) 
i. ekax Qyu           ds fy, dher Lrj    ij ekax dh dher yksp Kkr 

dhft,A 
ii. ekax Qyu            ds fy, oLrq ds ewY;    rFkk vk;     ij oLrq 

dh ekax dh vk; yksp Kkr dhft,A 
 

 

2-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliograhy and Useful Books) 
 Agarwal, D.R. (2009): Mathematics for Economics, Vrinda Publications, 
Delhi.  
Livernois, John., Rees,Ray., & Hoy, Michael (2012) : Mathematics for 
Economics , PHI Learning.  
Agarwal, D.R. “Prarambhik Ganitiya Arthshastra (Hindi), Vrinda 
Publications, Delhi.  
Allen, R.G.D (2008) : Mathematical Analysis for Economics , AITBS.  
Bhardwaj, R.S(2006): Mathematics for Economics and Business, Excel 
Books.  
Chiang, A. C & Wainwright, Kevin (2013) : Fundamental Methods of 
Mathematical Economics” McGraw Hill Publication.  



Dowling, Edward. T(2005): Schaum's Easy Outline of Introduction to 
Mathematical Economics , Tata Mcgraw Hill Education.  
Madnani, G M K : Mathematics for Economics. Sultan Chand & Sons  
Mishra,J.P. “Ganiteeya Arthshastra”, Pratiyogita Sahitya.  
 Rosser, Mike (2003) : Basic Mathematics for Economists, Routledge.  
Seth,M.L.,“Arthshastra mei Prarambhik Ganit”, Laxmi Narayan 
Publications, Agra. 
Sharma, J. K (2007): Business Mathematics, Ane Books Pvt. Ltd.  
Yamane, Taro (2007) : Mathematics For Economists : An Elementary 
Survey , PHI Learning.  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



bdkÃ&3  

lekdyu (Integration) %  vFkZ] iz;ksx % miHkksDrk ,oa mRiknd dh cpr 

 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 
 

3-1 mís'; (Objectives) 

3-2 çLrkouk (Introduction) 

3-3 lekdyu dh voèkkj.kk (Concept of Integration) 

3-4 lekdyu dh çfØ;k (Integration Process) 

3-5 lekdyu ds fu;e (Rule of integration) 

3-6 fuf'pr lekdyu (Definite Integration) 

3-7 fuf'pr lekdyu ds vFkZ'kkL= esa vuqç;ksx (Uses of Definite Integration in Economics) 

3-8 cks/k iz”uksa ds mRrj (Answer to the Basic Questions) 

3-9 vH;kl iz”u (Questions for Exercise) 

3-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliograpphy and Useful Books) 
 

3-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- lekdyu dh vo/kkj.kk dks lh[k tk,axs  

2- lekdyu rFkk vodyu ds varjlaca/k dks tkusaxs  

3- lekdyu ds lkekU; ijarq vFkZ'kkL=h; fo'ys"k.k dh –f"V ls egRoiw.kZ fu;eksa dks tku ysaxs 

 

3-2 çLrkouk (Introduction) 
lekdyu (Integration) ,d vf}rh; vkSj egRoiw.kZ xf.krh; vfHkxe (calculus) dk fgLlk gSA 

lekdyu dk eq[; mís'; ,d Qyu ds va'k dks fu/kkZfjr djuk gS] vFkkZr ;fn gesa fdlh Qyu dk 

fdlh fuf'pr varjky ¼jsat½ esa ;ksx dk eku tkuuk gS] rks ge lekdyu dk mi;ksx dj ldrs gSaA 

xf.kr esa lekdyu vkerkSj ij nks çdkj ds gksrs gSa- çFke] fu;r lekdyu (Definite integral) vkSj 

nwljk] vfu;r lekdyu (Indefinite Integral)A 
vodyu djus dh foijhr fØ;k dks gh lekdyu dgrs gSaA ge tkurs gSa fd ;fn dksÃ Qyu 

         dk ,d Qyu gS rks mldk vodyu djus ij 
  

  
 
      

  
      ds :i esa vodyt 

çkIr gksrk gS- vFkkZr ewy Qyu      dk vodyt      gS- lekdyu dh çfØ;k rc dh tkrh gS tc 

vodyt      iwoZ ls gh Kkr gks vkSj ewy Qyu      Kkr djuk gks A 

vc loky ;s gS fd lekdyu djus dh vko';drk dc iM+rh gS\ vkÆFkd fo'ys"k.k esa ge LFkSfrd pjksa 

ds vykok ,sls pjksa dk Hkh vè;;u djrs gSa tks xR;kRed gksrk gSA vFkkZr ,sls pj tks le; ds lkFk 

ifjorZu'khy gksrs gSaA ,sls pjksa dk le; iFk (Time Path) Kkr djds ;g vuqeku yxk;k tkrk gS 

fd D;k fdlh nh gqÃ le;kofèk esa ;g fdlh fuf'pr eku ;k ¼lkE; ewY;½ ij tkdj vfHkdsafær gks 

tkrk gSA xR;kRed pj Hkh nks çdkj ds gksrs gSa lrr ,oa vlrr ,sls pj tks le; ds lkFk fujarj 

ifjoÆrr gksrs jgrs gSa og lrr dgykrs gSa rFkk ,sls pj tks fdlh fuf'pr le; vofèk ds ckn gh 



ifjoÆrr gksrs gSa mUgsa vlrr pj dgrs gSaA lrr pj ds le; iFk dks Kkr djus ds fy, vody 

lehdj.k gy djus iM+rs gSaA ftUgsa lekdyu fofèk dh enn ls gh gy fd;k tkrk gS tcfd vlrr 

pkjksa ds le; iFk Kkr djus dh fofèk varj lehdj.kksa dh gksrh gS ftldk vè;;u ge mPp d{kkvksa esa 

djsaxs- 

3-3 lekdyu dh voèkkj.kk (Concept of Integration) 
lkE; dh voèkkj.kk dks le>krs gq, Hkh geus LFkSfrd rFkk xfrd lkE; dh ppkZ dh FkhA LFkSfrd lkE; 

esa ge vkÆFkd e‚My esa 'kkfey pjksa& ftUgsa vkarfjd pj (Endogenous variable)  Hkh dgk tkrk 

gS& ds mu ewY;ksa ;k eku dks Kkr djrs gSa tks ml vkÆFkd e‚My dh lkE; dh n'kkvksa dks iwjk djrs 

gSaA xR;kRed fo'ys"k.k esa fdlh pj esa ifjorZu dh nj dk Lo:i Kkr gksrk gS vkSj gekjh leL;k pj 

esa ifjorZu ds bl Kkr Lo:i ds ekè;e ls pj ds ml le; iFk ;k ewy Qyu dks Kkr djuk gS 

ftlls ;g ifjorZu dh nj lacafèkr gksrh gSA mnkgj.k ds fy, ;fn vkÆFkd le`f) esa le; ds lkis{k 

gksus okyh ifjorZu dh nj ¼tSls eÃ 2019 ,oa eÃ 2020 ds eè;½ 
  

  
      gesa Kkr gks vkSj gesa 

vkÆFkd le`f) ds ml le; ij      dk irk yxkuk gks ftlls vkÆFkd le`f) dh mijksä nj 
  

  
      çkIr gqÃ gS rks blds fy, lekdyu dh fofèk dk ç;ksx fd;k tk,xkA  

;fn gesa çkjaHk esa ewy Qyu        Kkr gks rks bldk vodyu 
  

  
 djds vodyt Kkr fd;k tk 

ldrk gS ijarq gesa ewy Qyu ls bldk vodyt u mRiUu djds blds foijhr vodyt ls ewy 

Qyu Kkr djuk gS blds fy, vodyu ds foijhr blds Bhd myV fofèk viukuh gksxh blh fofèk 

dks lekdyu dgrs gSa  

3-4 lekdyu dh çfØ;k (Process of Integration) 
lekdyu dh çfØ;k dks le>us ls iwoZ ewy Qyu rFkk vodyt ds fy, ç;ksx fd, x, çrhdksa dks 

Li"V dj fn;k tk jgk gS] ftlls Nk=@ikBd Hkzfer uk gksaA   

Li"Vhdj.k% tc geus vodyu i<+k Fkk rks ewy Qyu dks       rFkk blds çFke vodyt dks 

      ls çnÆ'kr fd;k Fkk- vfèkd dksVh ds vodytksa dks çnÆ'kr djus ds fy, ewy Qyu ds Åij 

mrus gh , (Coma) yxk ysrs Fks ftruh dksfV dk og vodyt gksrk FkkA vodyu ds vè;;u esa ;g 

lqfoèkktud Fkk ijarq lekdyu ds vè;;u esa ge fn, x, vodyt dk ewy Qyu Kkr djrs gSa 

blfy, ;gk¡ vodyt ds fy,      ,oa blds ewy Qyu ds fy,     ½ dk ç;ksx djsaxsA lekdyu 

dks         ls n'kkZ;k tkrk gS tgk¡   ¼vaxzsth dk o.kZ   tks fd      vFkkZr ;ksx dk ifjpk;d 

gS½ gh lekdyu dk çrhd fpà gS A      baVhxzkaM ;k Qyu ftls lekdfyr fd;k tkuk gS rFkk    
vR;ar lw{e ifjorZu dks n'kkZrk gS A  

ftl çdkj ge ewy Qyu      dk vodyu djds vodyt      çkIr djrs Fks mlh çdkj 

vodyu dh Bhd foijhr çfØ;k lekdyu dk ç;ksx djds ge vodyt      ls ewy Qyu ;k 

lekdyu      Hkh çkIr dj ldrs gSaA gkykafd vodyt      dk lekdyu djds ewy Qyu dk 

iw.kZ Lo:i Kkr djus ds fy, gekjs ikl ewy Qyu dh çkjafHkd n'kk ;k lhekadu n'kk dk gksuk 

vko';d gksrk gS] bls ge vkxs vkSj foLrkj ls mnkgj.k ds ekè;e ls le>saxs& 

tSlk fd Åij Hkh mYys[k fd;k tk pqdk gS fd lekdyu dh çfØ;k vodyu ds foijhr gksrh gSA  

fdlh Qyu      dk vodyt ;fn      gS] vFkkZr   
      

  
      rks blds      dk lekdyu 

     çkIr gksuk pkfg,] vFkkZr               A fdUrq ;gk¡ ,d dfBukÃ mRiUu gks tkrh gSA ;fn 

     dks O;ä djus okys cgqin esa dksÃ in vpj gS rks      dk vodyu djus ij çkIr vodyt 

     dks O;ä djus okys vfHkO;atu ¼          ½ esa      esa lfEefyr vpj in dk dksÃ vo'ks"k 

fufgr ugÈ gksxkA D;ksafd vpj in dk vodyt 'kwU; gksrk gSA ,slh fLFkfr esa      dk lekdyu 



djus ij çkIr lekdyt ewy Qyu ls fHkUu gks ldrk gS] D;ksafd vpj in dks NksM+dj ewy Qyu ds 

vfHkO;atu esa fufgr lHkh in vius ewy :i esa çkIr gks tk,axs] Çdrq vpj in çkIr ugÈ gksxkA ,slh 

fLFkfr esa ewy Qyu esa lfEefyr laHkkfor vpj in dks è;ku esa j[krs gq,      dk lekdyu djus 

ij çkIr vfHkO;atu esa ,d vKkr vpj in   dks tksM+ fn;k tkrk gS A bl vpj in ^ * dk eku 

ewy Qyu ds çkjfEHkd n'kkvksa ;k lhekadu n'kkvksa ds vkèkkj ij Kkr dj fy;k tkrk gSA  

vFkkZr                                   

tks fd      ds lHkh laHkkfor vodytksa dk ,d mHk;fu"B vfHkO;atu gSA xf.kr dh Hkk"kk esa bls 

lekdyu ifjokj Hkh dgrs gSaA gekjk ewy Qyu bl ifjokj dk dkSu lk fof'k"V lnL; gS] ;g vpj 

in   ds fof'k"V eku ds fuèkkZj.k ls r; gksxk-  

 

mnkgj.k&3-1  ;fn                  rks 
   

  
      

          

  
         

vc myVk pyrs gq;s ;fn bl vodyt dk lekdyu fd;k tk,& 

                3      izkIr gksxkA 
;g mu lHkh ljy js[kkvksa dks n'kkZ,xk ftudh <ky 3 gS Çdrq ;fn ewy Qyu ds fy, gesa ;g 

vkjafHkd Kku gS fd ewy Qyu ds fdlh Çcnq ds funsZ'kkad  2 21  gSa]  rks      21 rFkk     2  
j[kus ij& 

             
;k     15 
bl çdkj   dk eku fuèkkZfjr gks tkus ls gesa ewy Qyu          Kkr gks tkrk gSA   
mnkgj.k&3-2% ;fn fdlh QeZ dk lhekar vkxe Qyu          gks rks bl QeZ dk dqy 

vkxe Kkr dhft;sA  

gy% ge tkurs gSa fd] dqy vkxe dk vodyt gh lhekar vkxe gksrk gS] vFkkZr  

    
     

  
 

vr%             

;k]                   

;k]              

;fn       gks rks  
       -     

;k       

ijUrq] vFkZ'kkL= gesa ;g crkrk gS fd 'kwU; bdkÃ dk foØ; gksus ij vkxe Hkh 'kwU; gksrk gS vr%  

            
bl çdkj ewy Qyu vkxe ds lanHkZ esa çkjfEHkd n'kkvksa dk ;g Kku fd foØ; dh 'kwU; bdkÃ ij 

vkxe Hkh 'kwU; gksrk gS] gesa vpj in   dk eku 'kwU; çkIr gks tkrk gSA vkSj bl çdkj vHkh"V dqy 

vkxe Qyu gksxk  

           
mnkgj.k&3-3% ;fn fdlh QeZ dk lhekar ykxr Qyu             gks vkSj QeZ dh fLFkj ykxr 

30 gks rks bl QeZ dk dqy ykxr Kkr dhft;sA 

gy% ge tkurs gSa fd     
   

  
 

vr%                

;k                         



;k         
 

 

 
             

vc   dk eku Kkr djus ds fy, ewy ykxr Qyu dh çkjfEHkd tkudkjh] fd QeZ dh fLFkj ykxr 

30 gS] dk ç;ksx djsaxsaA vFkZ'kkL= gesa crkrk gS fd fLFkj ykxr ,slh vYidkfyd ykxrsa gksrh gSa tks 

mRiknu ds Lrj ls Lora= gksrh gSa] vFkkZr vYidky esa tc mRiknu 'kwU; Hkh gksxk rc Hkh ;s ykxr 

mRiknd dks ogu djuh gh iM+sxhA  

vFkkZr tc     rc dqy ykxr        ] bl çkjfEHkd n'kk dks    ds mijksä vfHkO;atu es 

LFkkfir djus ij  

      
   

 

 
                 

;k]           ij           33     
;k]      33 
bl çdkj ewy Qyu dqy ykxr ds lanHkZ esa çkjfEHkd n'kkvksa dk ;g Kku fd QeZ dh fLFkj ykxr 30 

gS] dk ç;ksx djds mRiknu dh 'kwU; bdkÃ ij gesa vpj in C dk eku 30 çkIr gks tkrk gSA vkSj 

bl çdkj vHkh"V dqy ykxr Qyu gksxk  

   
 

 

 
              

 

3-5 lekdyu ds fu;e (Rules for Imtegration): 
tSlk fd 'kq: ls gh ckj&ckj Li"V fd;k x;k gS fd vodyu ds foijhr çfØ;k gh lekdyu gS] vr% 

vodyu ds fu;eksa ls lekdyu ds fu;eksa dks çkIr fd;k tk ldrk gSA mnkgj.kkFkZ 

   

  
  =       से                   

vkSj blh ls & 

1- ?kkr dk fu;e]          
  

   
     जह ाँ    dksbZ fLFkjkad gSA 

blh fu;e ls & 

                      
2- pj&?kkrkad dk fu;e  
               

3- y?kqxq.kd dk fu;e  

 
 

 
                  जह ाँ      

;gk¡] n, Natural logarithm dk lwpd gSA 

4- Qyuksa ds ;ksx ds lekdyu dk fu;e   

                                        
5- Qyu esa vpj ds xq.kkad ds lekdyu dk fu;e  

                        tgk¡   ,d vpj gSA  

blh fu;e ls & 

                                           
6- lekdyu esa çfrLFkkiu dk fu;e  

               
  

  
              

 

mnkgj.k&3-4%             
  

  
         

   

  
     4        



;gk¡ lekdyu ds ek= ,sls fu;eksa dk gh mYys[k fd;k x;k gS ftudh vFkZ'kkL= fo"k; ds ,d lkekU; 

Nk= dks vko';drk gksrh gSA xf.kr esa lekdyu ds vU; dÃ fu;e gksrs gSa] ftUgsa xf.kr dh iqLrdksa 

ls çkIr fd;k tk ldrk gSA  

3-6 fuf'pr lekdyu (Definite Integeration)  
,sls lekdyu ftuds lhekadu eku gesa Kkr gksrs gSa] ftudh lgk;rk ls ewy Qyu dk iw.kZ Lo:i 

Kkr fd;k tk ldrk gS mUgsa fuf'pr lekdyu dgrs gSaA  

                   
 

 
  

;gk¡ dksÃ ,slk vpj in fy[kus fd ckè;rk lekIr gks tkrh gS ftldk eku Kkr djus ds fy, ewy 

Qyu ls lacfUèkr çkjfEHkd Kku fd vko';drk gksrh gS  

fuf'pr lekdyu fd lgk;rk ls fdlh Qyu dh nks lhekvksa }kjk vkPNkfnr {ks= dk {ks=Qy Kkr 

fd;k tk ldrk gSA 

 

 

 

fdlh Qyu      dk js[kkfp= fuEu fp= }kjk 

n'kkZ;k x;k gSA  

 

 

 

 

fp= 3-1   ds fofHkUu ekuksa ds fy, Qyu ds eku 

fp= esa Lora= pj   ds fdUgÈ nks ekuksa      a 

rFkk       ds fy, Qyu ds laxr ekuksa dks Øe'k% 

         rFkk          fcUnqvksa }kjk n'kkZ;k x;k gSA Qyu      ds bUgÈ nksuksa fcUnqvksa   rFkk 
  ls vkPNkfnr {ks=      dk {ks=Qy 

fuf'pr lekdyu }kjk Kkr fd;k tk 

ldrk gSA vkb;s bl çfØ;k dks le>rs 

gSa& 

 

 

 

 

fp= 3-2   ds fofHkUu ekuksa ds fy, Qyu 

ds eku   

fcUnqvksa        rFkk   dks ;fn lhèkh] 

,d nwljs ij yEc Mkyrh] js[kkvksa }kjk vkil esa feyk fn;k tk;s rks çkIr prqHkqZt       gekjs 
vHkh"V QyukRed {ks=      dks lekfgr djrk gqvk ,d prqHkqZt cu tkrk gSA bl prqHkqZt dk 

{ks=Qy vk;r ds {ks=Qy ds lw= yackÃ   pkSM+kÃ  }kjk Kkr fd;k tk ldrk gSA vk;rkdkj prqHkqZt 

      dk {ks=Qy ¾ yEckÃ       pkSM+kÃ      gksxkA  

ijarq Li"V gS fd vk;rkdkj prqHkqZt       dk {ks=Qy ¼ftls ge   }kjk çnÆ'kr djsaxsa½  gekjs 

vHkh"V QyukRed {ks=      ¼ftls ge    }kjk çnÆ'kr djsaxsa½ ds {ks=Qy ls vfèkd gksxkA vr% 

 



fudVre lVhdrk ds lkFk QyukRed {ks= dk {ks=Qy Kkr djus ds fy, bls NksVs&NksVs vk;rksa esa 

foHkkftr djds fd;k tk ldrk gS tSlk fd fuEu fp=k }kjk n'kkZ;k x;k gS& 

fp= ds vuqlkj ;fn QyukRed {ks= dks NksVs&NksVs vk;rkdkj [k.Mks esa foHkkftr dj fn;k tk;s rks 

bu vk;rksa ds {ks=Qy dk ;ksxQy vHkh"V QyukRed {ks= dk igys dh vis{kk vfèkd lfUudV {ks=Qy 

crk,xkA 

 

fp= ds vuqlkj ;fn QyukRed {ks= dks 

NksVs&NksVs vk;rkdkj [k.Mks esa foHkkftr dj fn;k 

tk;s rks bu vk;rksa ds {ks=Qy dk ;ksxQy 

vHkh"V QyukRed {ks= dk igys dh vis{kk vfèkd 

lfUudV {ks=Qy crk,xkA 

fp= 3-3  Qyu ds nks fcanqvksa ls çkIr prqHkqZt dk 

{ks= 

vFkkZr  के्षत्रफल     के्षत्रफल   
çR;sd vk;r dk {ks=Qy ml vk;r dh yEckÃ 

rFkk pkSM+kÃ ds xq.kuQy ds cjkcj gksxkA 

mnkgj.k ds fy, çFke vk;rkdkj [kaM ds fy, 

yEckÃ bl vk;r ds çkjfEHkd fcUnq      ij 

Qyu ds eku         ds cjkcj gksxk rFkk pkSM+kÃ   v{k ij bl vk;r [k.M ds vfUre fcUnq      

rFkk çkjfEHkd fcUnq      ds varj         ds cjkcj gksxkA blh Hkk¡fr leLr vk;rkdkj [kaMksa dk 

{ks=Qy fudkyk tk,xkA 

vc                                                              
vFkok                                                      

tgk¡   ifjorZu dks n'kkZrk gSA   

mijksä vfHkO;atu dks ,sls Hkh O;ä dj ldrs gSa  

{ks=Qy                 
 
   tgk¡   ;ksx dks n'kkZrk gSA   

fdUrq tSlk fd Åij Hkh Li"V fd;k x;k gS] NksVs vk;r [kaMksa esa foHkkftr {ks=ksa dk ;ksxQy     gekjs 
vHkh"V QyukRed {ks= ds {ks=Qy ¼  ½ ds lfUudV gksxk]  {ks=Qy       {ks=Qy    fdUrq cjkcj 

ugÈA ,slk blfy, fd] tSlk dh fp= esa Hkh Li"V :i ls fn[kkÃ ns jgk gS fd] vk;rkdkj [kaMksa dk 

{ks=Qy gekjs Qyu dh lhek js[kk ls ckgj fudy jgk gSA QyukRed {ks= ds {ks=Qy dh lVhd x.kuk 

ds fy, vko';d gksxk fd    v{k ij fcUnqvksa ds chp dh nwjh ?kVrs gq;s bruh de j[kh tk;s fd 

fdUgh Hkh nks fcUnqvksa ds chp fd nwjh 'kwU; dh vksj mUeq[k gks tk;sA ,slk djus ij fcUnqvksa fd la[;k 

vuar fd vksj mUeq[k gksxh rFkk fcUnq lrr gks tk,axsaA ,sls lrr gksrs fcUnqvksa ds }kjk vfr lfUudV 

vk;rksa dk ;ksx fuEu çdkj ls O;ä gksxk 

                 
 
     

rFkk bl çdkj    dk {ks=Qy gekjs vHkh"V QyukRed {ks= ds {ks=Qy ds cjkcj Hkh gks tk,xkA  

vFkkZr]        
      

   
              
 
      dk {ks=Qy 

vuar varjkyksa ds ;ksx dk vfHkO;atu                  
 
    fuf'pr lekdyu ds vfHkO;atu 

       
 

 
 ls esy [kkrk gqvk Li"V :i ls çrhr gksrk gS A vlrr pjksa esa varjky ¼          ½ 

dks O;ä djus ds fy, fpUg  ¼MsYVk½ dk ç;ksx gksrk gS ijarq tc pjksa es lrrk vk tkrh gS rks 

varjky dks O;ä djus ds fy, ¼ ½ fpUg dk ç;ksx fd;k tkrk gS] bl çdkj     dh txg    dk 

ç;ksx fd;k x;k  gS] rFkk            ds LFkku ij        ç;qä gksxkA blh çdkj lrr ;ksx ds 



fy, ⨜ lekdyu fpUg dk ç;ksx   ds LFkku ij fd;k x;k gS rFkk bldh lhek   arFkk   ¼   ¾ ls 

1   ds tSls gh½  gksxhA  

bl çdkj geus ns[kk fd fuf'pr lekdyu dlh Qyu ds nks fcUnqvksa ls vkPNkfnr {ks= dk {ks=Qy 

çnku djrk gSA  

cks/k ç'u (Basic Question): 
1-        

 

 
dks gy dhft;sA  

3-7 fuf'pr lekdyu ds vFkZ'kkL= esa vuqç;ksx (Uses of Definite Integration in 
Economics):  
lekdyu dk vFkZ”kkL= esa iz;ksx miHkksDrk RkFkk mRiknd dh cpr fudkyus esa gksrk gSA blds vfrfjDr 

lhekUr Qyuksa ls dqy Qyuksa dks izkIr djusa esa Hkh lekdyu dk iz;ksx gksrk gSA  

mnkgj.kr% 

dqy vkxe (Total Revenue )                   
 

 
       

dqy ykxr (Total Cost)                
 

 
      bR;kfnA  

 

 

 

 

;gk¡ ge lekdyu ds iz;ksx }kjk miHkksDrk rFkk 

mRiknd dh cprksa dk v/;;u djsaxsaA  

miHkksDrk dh cpr (Consumer’s 
Surplus):  
,d miHkksDrk de dher ij oLrq dh vf/kd ek=k 

rFkk T;knk dher ij oLrq dh ed ek=k Ø; 

djusa esa :fp fn[kkrk gSA ¼ewY; rFkk oLrq dh ekax 

dh ek=k ds chp dk ;g lEcU/k ekax Qyu ds 

}kjk iznf”kZr gksrk gSA½ ijUrq cktkj esa ekax rFkk 

iwfrZ ds lkE; ij dher dk fu/kkZj.k gksrk gS vkSj 

;gh dher cktkj esa izpfyr Hkh gksrh gSA bl izdkj bl cktkj lUrqyu dher Lrj      ij 

miHkksDrk ;fn oLrq dh   ek=k Ø; djrk gS rks miHkksDrk }kjk okLro esa [kpZ dh xÃ /kujkf”k ek=k 

   rFkk ewY;   ds xq.kuQy ds cjkcj gksrh gSA 

miHkksDrk }kjk oLrq ds fy, pqdk;k x;k okLrfod 

ewY;                                           
gkykafd ekax Qyu ds vuqlkj miHkksDrk vR;Ur 

Å¡psa ewY; Lrj    ij oLrq dh “kwU; ek=k Ø; 

djusa dh bPNk trkrk vkSj bl izdkj ?kVrs ewY;ksa 

          ij Øe’k% og            
bdkb;ka Ø; djuk pkgrk gSA  

bl izdkj ekax oØ ds vuqlkj oLrq dh    
bdkb;k¡ Ø; djusa ds fy, miHkksDrk dqy ftruk 

ewY; pqdkus dh bPNk j[krk gS og bu lHkh 



bdkb;ksa ds fy, vyx&vyx Hkqxrkuksa ds ;ksxQy ds cjkcj gksxkA  

miHkksDrk oLrqvksa ds fy, tks ewY; pqdkuk pgkrk gSA  

                                                                               
,d lrr ekax Qyu ds fy, oLrq vR;Ur lw{e bdkÃ;ksa ds fy, Hkh ewY; Kkr gksxk vkSj          
ds {ks=Qy ds cjkcj gksxk ftls ekax Qyu           ds “kwU; ls   ds chp fuf”pr lekdyu 

}kj O;Dr fd;k tk ldrk gSA  

bl izdkj] 

miHkksDrk tks ewY; pqdkuk pkgrk gS 

                                                                 
  

 
 

leh0     ls     dk vUrj gh miHkksDrk dh cpr gksxhA 

miHkksDrk dh cpr               
  

 
 

bl izdkj ge dg ldrs gS fd miHkksDrk oLrq dh fdlh bdkÃ 

ds fy, tks ewY; pqdkuk pkgrk gS rFkk okLro esa og ftruk 

ewY; pqdkrk gS bu nksuksa dk vUrj gh miHkksDrk dh cpr 

dgyk;sxhA  

 

 

 

mRiknd dh cpr (roducer’s Surplus): 
,d mRiknd viuh oLrq ds fy, vf/kd ls vf/kd dher izkIr 

djuk pkgrk gS vkSj blfy, og de dher ij oLrq dh de 

bdkÃ;k¡ cspuk pkgsxk rFkk c<+rh dherksa ij oLrq dh T;knk 

bdkb;ksa dks cspus dks rRij jgsxkA oLrq dh foØ; dh bdkb;ksa 

rFkk ewY; ds chp ;g lEcU/k iwfrZ oØ    }kjk iznf”kZr gksrk 
gSA iwfrZ oØ    ds vuqlkj dher vR;Ur fupys Lrj    ij 
mRiknd oLrq dh “kwU; bdkÃ cspus dks rS;kj gksxk vkSj dher 

c<+rs Lrjkas          ij og Øe”k% c<+rh gqÃ bdkb;k¡ 

          cspuk pkgsxkA bl izdkj iwfrZ oØ ds vuqlkj 

mRiknd    bdkb;ksa ds fy, ftruk ewY; izkIr djusa dh vk”kk 

djrk gS og bu lHkh bdkb;ksa ds fy, ewY;ksa ds cjkcj gksxkA  

mRiknd    oLrqvksa d s fy, tks ewY; izkIr djus dh vk”kk djrk gS  

                         
,d lrr iwfrZ Qyu ds fy, oLrq dh vR;Ur lw{e bdkb;ksa ds ewY; Hkh Kkr gksaxs vkSj blfy, 

       ds {ks=QYk ds cjkcj gksxk ftl iwfrZ Qyu ds         ds “kwU; ls    ds chp 

fuf”pr lekdyu ds }kjk O;Dr fd;k tk ldrk gSA  

bl izdkj 

mRiknd tks ewY; izkIr djus dh vk”kk djrk gS& 

      
 

 
                                                                                          

tcfd okLro esa mRiknd cktkj esa izpfyr dher    ij oLrq dh    ek=k cspdj tks ewY; izkIr 

djrk gS og oLrq dh ek=    rFkk ewY;    ds xq.kuQy ds cjkcj gksxhA  



mRiknd }kjk oLrq dh    bdkÃ ds fy, izkIr fd;k x;k okLofrd ewY;                     
bl izdkj ge dg ldrs gaS fd mRiknd fdlh oLrq dh fdlh bdkÃ ds fy, okLro esa ftruk ewY; 

izkIr djrk gS vkSj tks ewY; og izkIr djus dh vk”kk djrk gS bu nksuksa dk vUrj {lehdj.k (5) rFkk 

lehdj.k (4) dk vUrj} gh mRiknd dh cpr dgyk;sxhA  

mRiknd dh cpr  =              
 

 
    

cks/k ç'u (Basic Question): 

2- ekax Qyu           
 
 vkSj iwfrZ Qyu           ds fy, miHkksDrk rFkk 

mRiknd dh cpr dh x.kuk dhft,A  

3-8  cks/k ç'uksa dk gy (Solution to Basic Questions): 

1-          
   

 

 

 
                    

2- ge tkurs gS fd cktkj lkE; ij ekax ¾ iwfrZ vFkok       
                
             
                
        ;k     
pw¡fd oLrq dh bdkÃ _.kkRed ugha gksrh gS vr% lUrqyu bdkÃ      
bl lUrqyu bdkÃ    ij lUrqyu ewY;               

    
miHkksDrk dh cpr  

                 
  

 
    

             
 

 
        

        
   

 
 
  

 
    

               
  

 
        

mRiknd dh cpr                    
  

 
 

                
 

 
 

      
   

 
     

               
           
3-9 vH;kl iz”u (Questions for Exercise): 

1- ;fn       ] rks         dk eku D;k gS\ 

2- ;fn               ] rks         dk eku D;k gS\ 

3-          
 

 
dk eku Kkr dhft,\ 

4-           
  

  
dk eku Kkr dhft,\ 

5- ekax Qyu           vkSj iwfrZ Qyu          ds fy, miHkksDrk rFkk mRiknd 

dh cpr dh x.kuk dhft,A 
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bdkÃ&4  

mfPp’B ,oa fuEufu’B (Maximum and Minimum Value) 
 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 
 

4-1 mís'; (Objectives): 

4-2 çLrkouk (Introduction) 

4-3 vfrekuksa@mfPp"B ,oa fufEu"B eku (Maximum and Minimum Value) 

4-4 Qyu ds vfreku Kkr djus dh vko”;d “krZ (Conditions for Maximum and 

Minimum) 

4-6 cks/k iz”uksa ds mRrj (Answers to the basic Questions) 

4-7 vH;kl iz”u (Questions for Exercise) 

4-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Useful Books) 

 

 

 

4-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- fdlh Qyu ds pje eku] ftUgs vfreku Hkh dgrs gSa] dh vo/kkj.kk dks le> tk,axsaA  

2-  pje eku Kkr djus dh vko';d rFkk i;kZIr 'krksaZ ls HkyhHkkafr ifjfpr gks tk,axsA  

3- fdlh fn, gq, Qyu ds pje eku ¼mfPp"B ,oa fufEu"B½ eku Kkr djuk lh[k tk,axs A 

 

4-2 çLrkouk (Introduction) 
vkfFkZd fl)kUrksa esa izk;% vuqdwyre vkfFkZd n”kk,¡ QyukRed lEcU/kksa ds mPpre vFkok fuEure 

fcUnqvksa ij izkIr gksrh gSa] tSls& ,d mRiknd ds fy, vuqdwyre vkfFkZd ifjfLFkfr rc gksxh tc og 

fdlh fuf”pr mRiknu dks ykxr ds fuEure Lrj ij izkIr dj lds ;k fQj fdlh nh gqbZ ykxr ij 

vf/kdre mRiknu izkIr dj ldsA blh izdkj ,d QeZ ds fy, vuqdwyre vkfFkZd ifjfLFkfr rc gksxh 

tc og ykHk ds mPpre Lrj ij QeZ dks lapkfyr djsA Li’V gS fd Qyuksa ds mPpre rFkk fuEure 

fcUnqvksa dh tkudkjh vkfFkZd v/;;u esa lgk;d gksrh gS] vr% fdlh fn;s x;s Qyu ds mPpre vFkok 

fuEure dks Kkr djus dh fof/k dk Kku vFkZ”kkL= ds ,d lkekU; fo|kFkhZ dks gksuk gh pkfg,A 

4-3 vfrekuksa@mfPp"B ,oa fufEu"B (Maximum and Minimum) dk ifjp; 

,sls Qyu tks ,dfn"V u gks] esa vko”;d :Ik ls U;wure ,d ckj <ky dh fn”kk dk ifjorZu vo”; 

gksxkA fuEu Qyuksa ds mnkgj.k nsf[k;saA  



 

    fp= la0 4-1% Qyu         dk js[kkfp= 

 

fp= la0 4-2 Qyu         dk js[kkfp= 

fp= la0 4-3 Qyu                  dk js[kkfp= 

bu lHkh Qyuksa dh <ky esa fn”kk dk ifjorZu vo”; gqvk gSA ,d cgqinh; Qyu dh ?kkr ds vuqlkj 

Qyu esa mrkj p<+ko dh la[;k c<+rh gqÃ gksrh gSA fp= *4-1* rFkk *4-2* f}rh; ?kkr ds Qyu gSA 

ftuesa dsoy ,d gh ckj <ky cnyrh gSA tcfd fp= *4-3* r`rh; ?kkr dk Qyu gS blesa <ky ifjorZu 

nks ckj gksrk gSA  



fp= *4-2*          dks n”kkZRkk gS rFkk   ds eku esa o`f) ds lkis{k   ds eku esa “kq: esa deh 

vkrh gS rFkk ,d fuf”pr fcUnq ds Ik”pkr~   esa o`f) ds lkFk   esa o`f) gksrh gSA vr% bl Qyu esa 

<ky _.kkRed ls /kukRed esa ifjofrZr gks tkrh gSA  

fp= *4-1* esa n”kkZ;s x;s Qyu esa   esa o`f) ds lkFk   esa izkjEHk esa o`f) gksrh gS ijUrq ,d fuf”pr 

fcUnq ds ckn   ds eku esa deh gksus yxrh gSA vFkkZr~ bl Qyu esa <ky /kukRed ls _.kkRed gks 

tkrh gSA  

tcfd fp= *4-3* esa n”kkZ;s x;s Qyu esa <ky dk ifjorZu /kukRed ls _.kkRed gksus ds ckn iqu% 

/kukRed gks tkrh gSA  

oLrqr% dksbZ cgqinh; QyukRed lEcU/k ftruh ?kkr dk gksxk ml ?kkr esa ls ,d de la[;k ds cjkcj 

ml Qyu dh <ky esa iforZu gksxkA  

<ky esa ifjorZu ftl fcUnq ij gksrk gS ml fcUnq dks vfreku ¼       ½ dgrs gaS vFkkZr ml fcUnq 

ds ,d fuf”pr nk;js esa Qyu dk eku lcls cM+k ¼mPpre½ vFkok lcls de ¼fuEure½ gksxkA Qyu 

ds bUgha mPpre rFkk fuEure eku dks vfreku dgrs gSA  

4-4 Qyu ds vfreku Kkr djus dh vko”;d “kr sZ a 

Qyu ds bu vfrekuksa] tgk¡ ij Qyu dk mPpre vFkok U;wure eku izkIr gksrk gS] ogk¡ ij Qyu dh 

<ky “kwU; gksrh gSA fuEu fp= ds }kjk bls le>rs gSaA 

 

 

fp= la0 4-4% ,d cgqinh; Qyu esa mPpre rFkk fuEure fcUnqvksa ij Qyu dh <ky 

;gk¡ fy;k x;k fp= 4-4 fdlh cgqin ¼          ½ dks n”kkZrk gSA fp= esa   v{k ij mu fcUnqvksa 

dks nsf[k;s ftuds fy, Qyu ds vfreku ¼mfPp"B vFkok fufEu"B½ izkIr gksrs gSA   ds      fcUnq ij 
Qyu dk fuEure eku         gS rFkk   ds     fcUnq ij Qyu dk mPpre eku          
gSA bu vfrekuksa ij Qyu dh Li”kZ js[kk;sa   v{k ds lekukUrj gks tkrh gS vFkkZr bu fcUnqvksa ij 

Qyu dh <ky “kwU; gksrh gSA  

vFkkZr      ij 
 

  
           gksxkA  

blh izdkj      ij 
 

  
            gksxkA  

mijksDr ls ge ;g dg ldrs gSa fd Qyu ds vfreku fcUnq Kkr djus dh vko”;d “krZ gksxh fd ml 

fcUnq ij Qyu dh <ky “kwU; gksA  

mfPp"B ;k fufEu"B eku ds fy, vko”;d “krZ 

  

  
      



;gk¡ ;g rks Li’V gks x;k fd tc Qyu dh <ky “kwU;  
  

  
    gksxh rks og Qyu dk vfreku 

izkIr gksxk ijUrq ;g eku mPpre Hkh gks ldrk gS vkSj fuEure HkhA bl izdkj dsoy vko”;d “krZ dh 

dlkSVh ij ge fuf”pr rkSj ij ugha dg ldrs fd ;g vfreku mfPp"B gS vFkok fufEu"B gSA ;g 

fuf”pr djus ds fy, gesa vkxs dqN vkSj fo”ys"k.k djus dh Hkh t:jr iMs+xhA Qyu ds vfrekuksa ij 

<ky “kwU; gksrh gS ijUrq bu vfrekuksa ds vkl ikl Qyu dh <ky ds O;ogkj dk fo”ys"k.k djus ls 

gesa Qyu ds mfPp"B vFko fufEu"B gksus ds ckjs esa T;knk lVhd tkudkjh izkIr gks ldrh gSA  

cks/k ç'u 4-1: fuEu Qyu ds js[kkfp= ds fdu fcanqvksa ij Qyu ds mfPp"B vFkok fufEu"B eku 

n'kkZ;s x, gSa A  

 

4-5 Qyu ds vfreku Kkr djus dh iwjd “krZ 

Qyu dh <ky dk xgurk ls fo”ys’k.k djus ij ge ns[k ikrs gSa fd Qyu ds fufEu"B eku ds igys 

Qyu dh <ky _.kkRed gksrh gS tks Qyu fufEu"B eku ij “kwU; gks dj Qyu ds fufEu"B eku ds 

ckn /kukRed gks tkrh gS( vFkkZr~ Qyu dh <ky esa gksus okyk ifjorZu Qyu ds fufEu’B eku ds ikl 

c<+rk gqvk ¼/kukRed½ gksrk gSSA blh izdkj Qyu ds mfPp’B eku ds igys rks Qyu dh <ky /kukRed 

gksrh gS ijUrq Qyu ds mfPp’B eku ij ;g <ky “kwU; gksdj Qyu ds vkxs ds ekuksa ds fy, Qyu dh 

<ky _.kkRed gks tkrh g SA vFkkZr~ Qyu mfPp’B eku ds ikl Qyu dh <ky esa gksus okyk ifjorZu 

?kVrk gqvk ¼_.kkRed½ gksrk gSA 

 

fp= la0 4-5% Qyu ds vfrekuksa ds ikl Qyu dh <ky esa ifjorZu dh fn”kk 

fp= la0 4-5 esa n”kkZ;s x;s Qyu ds mPpre fcUnq         ij Qyu dh <ky Li”kZ js[kk        
}kjk iznf”kZr gSA bl mfPp"B eku ds utnhd ck;ha vksj fcUnq    ij Qyu dk eku       gSA 



      ij Qyu dh <ky     dh Li”kZ js[kk       }kjk iznf”kZ Zr gSA blh izdkj      ds nka;h 

vksj    fcUnq ij Qyu dk eku       ij gS ftl ij Qyu dh <ky       dh Li”kZ js[kk 

      }kjk iznf”kZr gSA  
  ds c<+rs ekuksa         rFkk    ds fy, Qyu dh <ky Øe”k% /kukRed ls ”kwU; rFkk fQj 

_.kkRed gks tkrh gSA vFkkZr mfPp"B eku ij Qyu dh <ky esa gksus okyk ifjorZu ?kVrk gqvk gksrk 

gSA  

bl izdkj Qyu ds mfPp"B eku ij Qyu dh <ky esa ifjoZru dh nj _.kkRed gksrh gS rFkk fufEu"B 

eku ij Qyu esa ifjorZu dh nj /kukRed gksrh gSA  

ftl izdkj   esa ifjorZu ds lkis{k Qyu   esa ifjorZu dh nj Qyu dh <ky dks crkrk gS vkSj ,d 

lrr Qyu ds fy, ;g Qyu ds izFke ?kkr ds vodyu ds cjkcj gksrk gSA  

  esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa ifjorZu dh nj ¾ Qyu    dh <ky ¾ 
  

  
 

mlh izdkj   esa ifjorZu ds lkis{k Qyu dh <ky esa ifjorZu dh nj fudkyus ds fy, Qyu dh <ky 

dk ,d ckj iqu%   ds lkis{k vodyu djuk iMrk gSA  

  esa ifjorZu ds lkis{k Qyu dh <ky esa ifjorZu dh nj ¾ 
 

  
 
  

  
  

   

   
 ¼ftls ge f}rh; ?kkr 

dk vodyu dgrs gSA foLrr̀ vk[;k ds fy, bdkÃ izFke ,oa mPp dksfV dk vodyu ns[ksaA½ 

bl izdkj fdlh Qyu ds mfPp"B gksus dh f}rh; “krZ ftls Ikwjd “krZ dgrs gSA  

   

   
    

vkSj Qyu ds fufEu"B gksus dh f}rh; vFkok Ik;kZIr “krZ 

   

   
    gksxhA  

la{ksi esa Qyu ds mfPp"B gksus ds fy, izFke vFkok vko”;d “krZ ¾ 
  

  
   

rFkk f}rh; vFkok Ik;kZIr “krZ  
   

   
   

Qyu ds fufEu"B gksus ds fy, izFke vFkok vko”;d “krZ 
  

  
   

rFkk f}rh; vFkok Ik;kZIr “krZ 
   

   
   

mnkgj.k % 1 Qyu                  ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku Kkr dhft,A  

gy% QYku ds vfreku ¼mfPp"B vFkok fufEu"B eku½ ds fy, vko”;d “krZ 

  

  
     

 

  
                    

 

  
       

     

  
     

    

  
 
    

  
  

                      
               
lehdj.k              dk xq.ku[k.M vFkok Jh/kjkpk;Z fof/k ls gy fd;k tk ldrk gSA Jh 

/kjkpk;Z fof/k ds fy, lehdj.k dh rqyuk          djusa ij] 

                  
;s eku Jh/kjkpk;Z fof/k ds lw= 



     
       

  
 esa j[kusa ij 

  
                         

     
  

 
            

  
   

= 
         

  
 

 
        

  
  

  
        

  
  rFkk 

        

  
  

  
    

  
 = 1.13 rFkk   

   

  
 =  0.03 

Qyu ds vfreku dh vko”;d “krZ }kjk   ds nks eku izkIr gq, gS         rFkk        gSA 
vc Ik;kZIr “krZ }kjk ge ;g irk yxk;saxs fd   ds dkSu ls eku ij Qyu dk mfPp"B rFkk fufEu"B 

gSA  

   

   
 

 

  
 
  

  
  

 

  
                         

Qyu ds mfPp"B rFkk fuEu"B eku ds fy, Ik;kZIr “krZ dh tk¡p   ds nksuksa ekuksa ds fy, djrs gaSA  

       ij] 
   

   
                    

                tks fd /kukRed gSA 

vFkkZr        ij 
   

   
   

vr%          ij Qyu dk fufEu"B eku izkIr gksxkA  

Qyu dk fufEu"B eku ¾  

                                       
                   
=  5.29  

blh izdkj          ij 
   

   
              

          
        tks fd _.kkRed gSA   

vFkkZr  

       ij  
   

   
    

vr%        ij Qyu dk mfPp"B eku izkIr gksxkA  

Qyu dk mfPp"B eku          
                                
                     
        
vr% Qyu dk mfPp"B eku 8-006 rFkk fufEu"B eku 5-29 gSA  



cks/k ç'u 4-2: Qyu            ds fdu ekuksa ds fy, Qyu ds mfPp"B vFkok fufEu"B 

eku çkIr gksaxsA  

4-6 cks/k iz”uksa ds mRrj 

1 fn, x, Qyu ds js[kkfp= ds fcanqvksa          rFkk   ij Qyu dh <ky 'kwU; gksxh vr% bu 

lHkh fcanqvksa ij Qyu ds vfreku ¼mfPp"B vFkok fufEu"B½ eku çkIr gksaxsA 
2 Qyu            ds mfPp"B vFkok fufEu"B eku ds fy, vko';d 'krZ 

  

  
      

 
          

  
     

         
             
           
              
         ;k         
      ;k      
vFkkZr      rFkk       nksuksa ij gh Qyu dh <ky 'kwU; gksxh 

vc Qyu ds mfPp"B rFkk fufEu"B ekuksa dh Li"V igpku gsrq vfrekuksa dh i;kZIr 'krZ ds vuqlkj 

   

   
 dk ijh{k.k djus ij 

   

   
       

     ij 
   

   
           

      ij  
  

   
             

Li"V gS fd      ij  
  

   
    

vr%      ij Qyu dk fufEu"B eku çkIr gksxk tks fd 

            1  3  2    gksxk 
rFkk       ij 

   

   
     

vr%       ij Qyu dk mfPp"B eku çkIr gksxk tks fd 

                     gksxk 
4-7 vH;kl iz”u (Questions for Exercise) 

4-7-1 Qyu                           ds fdu ekuksa ds fy, Qyu ds mfPp"B vFkok 

fufEu"B eku çkIr gksaxsA  

4-7-2 Qyu                       ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku Kkr dhft, A 
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bdkÃ&5  

izFke vkSj mPp dksfV ds vodyu] mPpre ,oa U;wure vkSj vkfFkZd vuqiz;ksx 

 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

 

5-1 mís'; (Objectives) 

5-2 çLrkouk (Introduction) 

5-3 mPp dksfV ds vodyu dk ifjp; (Introduction of Higher Order Differentiation) 

5-4 mPp dksfV ds vodyu dh fof/k (Method of Higher Order Differentiation) 

5-5 vuqdwyre vkfFkZd n'kkvksa ds dqN mnkgj.k rFkk mfPp"B fufEu"B ds vuqç;ksx (Optimisation in 

Economics) 

5-5-1 lhekUr ykxr ,oa vkSlr ykxr ds laca/k (Marginal and Average Cost)  

5-5-2 ykHk vf/kdrehdj.k (Profit Maximisation) 

5-6 cks/k iz”uksa ds mRrj (Answers to the Basic Questions) 

5-7 vH;kl iz”u (Questions for Exercise) 

5-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and useful Books) 

 

 

5-1 mís'; (Objectives) 

bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- fofHkUu dksfV;ksa ds vodytksa ls ifjfpr gks tk,axs A 

2- ,d ls vf/kd dksVh ds vodyt Kkr djuk lh[k tk,axs 

3- xf.kr dh mfPp"B rFkk fufEu"B rduhfd dk vkfFkZd laca/kksa esa ç;ksx djuk lh[k tk,¡xsA  

4- vkfFkZd fu;eksa esa vuqdwyre n'kkvksa dks dSls çkIr fd;k tkrk gS lh[k tk,¡xsA   

5-2 çLrkouk (Introduction) 

vFkZ'kkL= esa vkfFkZd laca/kksa dks n'kkZus okys Qyuksa esa ifjorZu dh nj vFkkZr Qyu ds lhekar eku ds 

lkFk gh bu lhekar ekuksa esa Hkh ifjorZu dh njksa dks tkuus dh vko';drk iM+rh gSA fdlh Qyu esa 

ifjorZu dh nj dks vodyu ds }kjk Kkr djrs gSa] ;fn ifjorZu dh nj dh Hkh ifjorZu dh nj 

fudkyuk gks rks ewy Qyu ds vodyt dk iqu% vodyu djuk iM+sxk bls f}rh; dksVh dk vodyt 

dgsaxsA fiNyh bdkbZ esa geus mfPp"B rFkk fufEu"B Kkr djus fd fof/k lh[kh] mfPp"B rFkk fufEu"B 

dh xf.krh; fof/k fdlh Qyu es mPpre rFkk U;wure ekuksa dks çkIr djus esa lgk;d gksrh gSA vkfFkZd 

fu;eksa dh vuqdwyre n'kk,¡ Hkh çk;% lacaf/kr Qyu dh mPpre ;k fuEure eku ij gh çkIr gksrh gSa] 

tSls fdlh fn, gq, mRiknu dks çkIr djus ds fy, ykxr dk U;wure gksuk mRiknd ds fy, vkfFkZd 

:i ls vuqdwyre gksrk gS] ,d fuf'pr ykxr ij mRiknu vf/kdre djuk Hkh mRiknd ds fy, 

vuqdwyre n'kk gksrh gS] blh çdkj QeZ ds fy, vuqdwyre fLFkfr gksrh gS tgk¡ ykHk vf/kdre gksA 

vuqdwyrehdj.k dh fLFkfr;ksa dk Qyu ds vfrekuksa esa çkIr gksus ds dkj.k mfPp"B rFkk fufEu"B dh 

xf.krh; fof/k dk vFkZ'kkL= esa cgq/kk vuqç;ksx laHko gks ikrk gSA bl bdkbZ esa ge ,d ls vf/kd dksVh 

ds vodytksa dks Kkr djus dh fof/k dk v/;;u djsaxsA blds lkFk gh mfPp"B rFkk fufEu"B ds dqN 

vuqç;ksxksa dk v/;;u djsaxsA v/;k; dh iw.kZrk dh –f"V ls ;gk¡ vkfFkZd fu;eksa dh foospuk Hkh dh xbZ 

gSA 

 

 



5-3 mPp dksfV ds vodyu dk ifjp; (Higher Order Differentiation: Introduction) 

,d QyukRed lEcU/k esa LorU= pj esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa gksus okys ifjorZu dh eki Qyu 

dh <ky dgykrh gS, tc LorU= pj esa vfr&lw{e ifjorZu ds lkis{k Qyu esa ifjorZu dks ekiuk gks 

rks bls izFke dksfV dk vodyt dgrs gSA Qyu ds vodyu ds }kjk izkIr vodyt gh LorU= pj 

ds lkis{k ml Qyu ds fy, Qyu dh <ky dgykrh gSA vc ;fn   esa ifjorZu ds lkis{k gh <ky esa 

Hkh ifjorZu dh nj dh eki dh tk;s rks bl f}rh; dksfV dk vodyu dgsaxsA  

5-4 mPp dksfV ds vodyu dh fof/k (Method of Higher Order Differentiation) 

fdlh lrr Qyu   ds fy,   esa lw{ere ifjorZu ds lkis{k Qyu   esa ifjorZu dh nj 

 
  

  
     izFke dksfV dk vodyu vFkok <ky gSA 

tc izkIr vodyt 
  

  
 ¼<ky½ esa   esa ifjorZu ds lkis{k ifjorZu dh nj dh iqu% eki dh tk;s rks bls 

f}rh; ?kkr dk vodyu dgk tk;sxkA vFkkZr   esa lw{ere ifjorZu ds lkis{k <ky  
  

  
  esa ifjorZu 

dh nj  

  
 

  
 
  

  
     f}rh; dksfV dk vodyt vFkok <ky esa ifjorZu dh njA 

bls 
   

   
 }kjk Hkh iznf”kZr fd;k tkrk gSA blh Øe esa r`rh;] prqFkZ bR;kfn dksfV dk vodyu Hkh 

ifjHkkf"kr gksxkA  

rr̀h; dksfV dk vodyu 
   

   
   

 

  
 
   

   
    

 

  
 
 

  
 
  

  
    

bR;kfnA  

mnkgj.k    % Qyu   
  

 
            dks izFke dksfV dk vodyu djusa ij  

  
  

  
 

 

  
 
  

 
             

    
 

 

 

  
     

  

  
       

  

  
  

 

  
      

   
 

 
                   

                           
izkIr vodyt dk iqu%   ds lkis{k vodyu djusa ij  

   

   
 

 

  
 
  

  
  

 

  
           lehdj.k &1 ls  

 
     

  
  

    

  
 
 

  
     

                                
bl f}rh; dksfV ds vodyt dk iqu%   ds lkis{k vodyu djusa ls r`rh; dksfV dk vodyt izkIr 

gks tk;sxkA  

 
  

   
    

 

  
 
   

   
   

   
 

  
        

   
  

  
    

 

  
    



         
    tks fd vpj gSA  

bl r`rh; dksfV ds vodyt dk iqu% vodyu prqFkZ dksfV dk vodyt dgyk,xkA  

 
   

   
 

 

  
 
   

  
   

 

  
      

bl izdkj ewy Qyu tks fd rhu ?kkrkadh cgqin Fkk dk rhljk vodyu ,d vpj jkf'k izkIr gksrh gS 

rFkk blds vkxs ds lHkh dksfV ds vodyt 'kwU; izkIr gksrs gaSA oLrqr% cgqin ¼polynomials½ dh ?kkr 

ds cjkcj dh dksfV okyk vodyt lnSo vpj gksxk rFkk blds ckn dk vodyt 'kwU; gksxkA  

ijUrq Qyu ds vU; izdkjksa tSls f=dks.kferh; y?kqxq.kdh;] pj] ?kkrkadh bR;kfn Qyuksa esa ,slk ugh 

gksrk gSA  

cks/k ç'u 

    Qyu         
  

 
    dk rr̀h; dksfV dk vodyt D;k gksxk \ 

mnkgj.k 5-2%       ds fy, fofHkUu Øe dk vodyu djsaA 

 izFke dksfV dk vodyu 
  

  
 

 

  
        

 f}rh; dksfV dk vodyu 
   

  
 

 

  
 
 

  
      

 

  
        bR;kfnA  

mnkgj.k 5-3%       ds fy, 

 izFke dksfV dk vodyu 
  

  
 

 

  
            

 f}rh; dksfV dk vodyu 
   

   
 

 

  
 
  

  
  

 

  
                    

 rr̀h; dksfV dk vodyu 
   

   
 

 

  
 
   

   
  

 

  
              bR;kfnA  

mnkgj.k 5-4%        ds fy, 

izFke dksfV dk vodyu 
  

  
 

 

  
       

 

 
     

 f}rh; dksfV dk vodyu 
   

   
 

 

  
 
  

  
  

 

  
                  

  
 

  
 

 rr̀h; dksfV dk vodyu 
   

   
 

 

  
 
   

   
  

 

  
                

                                      
 

  
  

 prqFkZ dksfV dk vodyu  
   

   
 

 

  
 
   

   
  

 

  
       

                        
  

  
 bR;kfnA  

mnkgj.k 5-5%         ds fy,  

       izFke dksfV dk vodyu 
  

  
 

 

  
            

 f}rh; dksfV dk vodyu 
   

   
 

 

  
 
  

  
   

 

  
             

 rr̀h; dksfV dk vodyu 
   

   
 

 

  
 
   

   
  

 

  
        



       
 

  
             

 prqFkZ dksfV dk vodyu 
   

   
 

 

  
 
   

   
  

 

  
        

       
 

  
                     

 

cks/k ç'u     Qyu            ds fdl dksfV dk vodyt 'kwU; gks tk,xk \ 

5-5 vuqdwyre vkfFkZd n'kkvksa ds dqN mnkgj.k rFkk mfPp"B fufEu"B ds vuqç;ksx 

vFkZ'kkL= esa Qyu ds mPpre ¼mfPp"B½ rFkk U;wure ¼fufEu"B½ ekuksa dk cgq/kk iz;ksx gksrk gSA ,d 

pjh; QyukRed lEcU/kksa esa ¼1½ lhekUr ykxr ds U;wure fcUnq ij mRiknu dk Lrj rFkk lhekUr 

ykxr ,oa vkSlr ykxr ds laca/k rFkk ¼2½ QeZ ds ykHk dk vf/kdrehdj.k bR;kfn ,sls mnkgj.k gSa tgka 

mfPp"B rFkk fufEu"B dk iz;ksx gksrk gSA vkb;s budk foLrkj ls v/;;u djrs gSA  

5-5-1 lhekUr ykxr ,oa vkSlr ykxr ds laca/k   

,d vfrfjDr bdkÃ ds mRiknu gsrq dqy ykxr esa gksus okyh o`f) dks gh lhekUr ykxr dgrs gSA 

mnkgj.k ds fy,% mRiknu dh fofHkUu bdkb;ksa ds fy, dqy ykxr dh lkj.kh fuEuor~ gSA  

mRiknu Lrj ¼X½ dqy ykxr ¼TC½  

:i;k esa 

lhekUr ykxr ¼MC½ 

:i;k esa 

1 20 & 

2 38      

 
    

3 51      

 
    

4 65 
       

       

 
       

5 90        

 
    

 

nh x;h lkj.kh esa mRiknu Lrj esa 1 bdkÃ dh o`f) gksus ij nwljh rFkk rhljh bdkÃ ds fy, 

dqy ykxr esa Øe”k% 18 rFkk 17 :i;s dh o`f) gksrh gSA vr% nwljh bdkÃ ds fy, lhekUr 

ykxr 18 rFkk rhljh bdkÃ ds fy, lhekUr ykxr 17 :i;k gSA vr% tc mRiknu esa 1 bdkÃ 

dh o`f) gks rks lhekUr ykxr fuEu lw= }kjk Kkr dh tk ldrh gSA  

               
tgk¡  &oLrq dh bdkÃ ftlds fy, ykxr dh x.kuk dh tk jgh gSA  

    tgk¡ oLrq dh fiNyh bdkÃ 

  & lhekUr ykxr 

  & dqy ykxr  

tc mRiknu esa o`f) 1 bdkÃ ls vf/kd gks rks lhekUr ykxr fuEu lw= dk iz;ksx fd;k tkuk 

pkfg,A  

lhekUr ykxr ¾ dqy ykxr esa o`f) @mRiknu esa o`f)  

   
   

  
   

,d lrr ykxr Qyu ds fy, mRiknu ds lw{re fcUnqvksa ij Hkh ykxr Kkr gksrh gS rFkk 

vodyuh; lrr ykxr Qyu ds fy, 



   
     

  
  

lhekUr ykxr Qyu dk v/;;u djus ij gesa Kkr gS fd lhekUr ykxrsa mRiknu esa o`f) ds 

lkFk izkjEHk esa ?kVrh gSa rFkk ,d fcUnq ij mRiknu ds fy, lhekUr ykxr U;wure gksrh gSA 

blds Ik'pkr mRiknu esa of̀) ds lkFk lhekUr ykxr esa Hkh o`f) ifjyf{kr gksrh gSA bl izdkj 

;fn mRiknu ds lkFk ykxrksa dk oØ ns[kk tk;s rks lhekUr ykxr oØ U ¼vaxsth ds o.kZ ;w½ ds 

vkdkj tSlk fn[kk;h nsxkA  

 

 

 

 

 
 
 

 

 

 

fp= la[;k ¼5-1½% lhekar ykxr oØ dk vkdkj 

blh izdkj vkSlr ykxr] tks fd dqy mRiknu ykxr dk mRiknu dh bdkb;ksa ls vuqikr gksrk gS] ,d 

vU; bdkÃ ykxr gksrh gSA  

vkSlr ykxr ¾ dqy ykxr@dqy mRiknu 

lhekUr ykxr oØ dh Hkkafr vkSlr ykxr oØ dk Lo:Ik Hkh 

vaxsth ds o.kZ ;w ¼U½ dks vkdkj dk gksrk gSA tks ;g crkrk gS 

fd mRiknu ds c<+rs gq, Lrj ds lkFk izkjEHk esa vkSlr ykxr es 

fxjkoV gksrh gSA ysfdu ,d fuf'pr mRiknu Lrj ds ckn mRikn 

c<+us ij vkSlr ykxr Hkh c<+us yxrh gSA           fp= la[;k 

¼5-2½% vkSlr ykxr oØ dk vkdkj 

lhekUr rFkk vkSlr ykxrksa dk ek= Lo:Ik gh ;w ¼U½ vkdkj dk 

ugh gksrk oju bu nksuks ds e/; ,d fof'k"V laca/k Hkh gksrk gSaA tks bl izdkj gSa& 

lhekUr ykxr rFkk vkSlr ykxr nksuks gh izkjEHk es fxjrh gS ijUrq lhekUr ykxr esa fxjus dh nj 

vkSlr ykxr esa fxjkoV dh nj ls vf/kd gksrh gS rFkk lhekUr ykxr tc rsth ls fxj dj vius 

U;wure fcUnq ij igqap tkrh gS rks Hkh vkSlr ykxr es fxjkoV tkjh jgrh gSA vkSlr ykxr dh fxjkoV 

tgk¡ 'kwU; gksrh gSA  
   

  
    vFkkZr vkSlr ykxr ds U;wure fcUnq ij vkSlr ykxr dk eku 

lhekUr ykxr ds cjkcj gksrh gSa   

 

 

 

 

 

 

 

 

fp= la[;k ¼5-3½% lhekar ykxr oØ rFkk vkSlr ykxr oØ ds chp lEca/k 



bl izdkj vkSlr ykxr ds U;wure fcUnq dks Kkr djus ds fy, vodyu dh fof/k dk iz;ksx djrs gSa 

rFkk vkSlr ykxr ds vodyu dk eku “kwU; ds cjkcj LFkkfir djds ge mRiknu ds ml Lrj dks 

Kkr dj ysrs gS ftlds fy, vkSlr ykxr dk eku U;wure gksxkA ge ns[ksaxs fd mRiknu ds bl Lrj 

ij vkSlr rFkk lhekUr ykxr nksuksa cjkcj gksaxsA  

cks/k ç'u 

   ,d mRiknd dh dqy ykxr dk Qyu    
  

 
           gSA n'kkZb;s fd QeZ dh 

vkSlr ykxr ds U;wure Lrj ij vkSlr rFkk lhekUr ykxr cjkcj gksrh gSA  

5-5-2 ykHk vf/kdrehdj.k (Profit maximisation)   
QeZ dk ykHk QeZ dh dqy vkxe rFkk dqy ykxr ds vUrj ds cjkcj gksrk 

gSA  

;fn QeZ dh dqy ykxr Qyu    }kjk dqy vkxe Qyu    gks rks ykHk 

       -----(A) 

                                 fp= la[;k ¼5-4½% dqy ykxr oØ rFkk 

dqy vk; oØ dk vkdkj 

;g ykHk     mRiknu ds fdl Lrj ij vf/kdre gksxk blds fy, izFke ;k 

vko”;d “krZ gksxh fd oLrq Lrj ds lkis{k ykHk Qyu dk izFke ?kkr 

vodyt “kwU; gks 

vFkkZr] 
  

  
       -----------(B) 

;k] 
 

  
          

;k] 
 

  
     

 

  
       

;k]  
 

  
      

 

  
     

;k        ¼pawfd dqy dk izFke ?kkr vodyu lhekUr gksrk gSA ½ 

Åij fn;s x;s fp= ls ge ns[k ldrs gS fd ykHk dk vf/kdre ogha gksxk tgka    rFkk    dk 

vUrj lcls T;knk gksA ;g vUrj    js[kk }kjk n”kkZ;k x;k gSA bl js[kk dk fcUnq   dqy vkxe oØ 

   ij gS rFkk fcUnq   dqy ykxr oØ    ij gSA  vc ;fn fcUnq   ij dqy vkxe oØ dh Li'kZ 

js[kk      [khaph tk;s rFkk fcUnq   ij dqy ykxr oØ dh Li'kZ js[kk      [khaph tk;s rks ge 

ns[krs gS fd bu js[kkvksa dh <ky lekukUrj gksrh gSa vFkkZr       
vc ykHk vf/kdre gksus ds fy, f}rh; vFkok Ik;kZIr 'krZ ds vuqlkj ykHk Qyu dk oLrq dh bdkÃ ds 

lkis{k f}rh; ?kkr dk vodyu _.kkRed gksuk pkfg,A  

vFkkZr]  
     

   
   

;k] 
 

  
 
 

  
     

;k] 
 

  
 
 

  
           

;k] 
 

  
 
     

  
 
     

  
    

;k] 
     

  
 
     

  
   

;k] 
     

  
 
     

  
 



vFkkZr ykHk vf/kdrehdj.k gsrq Ik;kZIr 'krZ gksxh fd lhekUr 

vkxe dh <ky lhekUr ykxr dh <ky ls de gksA  

tSlk fd layXu fp= esa Hkh n'kkZ;k x;k gS fd ;fn oLrq dh 

bdkb;ksa ds lkis{k lhekUr vkxr rFkk lhkekUr ykxrksa dks 

js[kakfdr fd;k tk;s rks mRiknu Lrj    rFkk    nksuks ds 

lkis{k Øe”k% fcUnq   rFkk   nksuks ij gh lhekUr vkxe 

rFkk lhekUr ykxr ,d nwljs ds cjkcj gksrs gSA  

                                   fp= la[;k ¼5-5½% 

lhekar ykxr oØ rFkk lhekar vk; oØ  

vr% dsoy vko';d 'krZ         ls ykHk vf/kdrehdj.k dk Lrj ugha Kkr fd;k tk ldrkA  

layXud fp= dk vkSj vf/kd fo'ys"k.k djus ij Li"V gksrk gS fd oLrq dks    Lrj ds ckn lhekUr 

ykxr ?kV jgh gS tcfd lhekUr vkxe c<+ jgh gS( blh ls ;g Li"V gks tkrk gS fd oLrq ds    Lrj 
ij ykHk vf/kdre ugh gks ldrkA D;ksafd bl Lrj ds ckn lhekUr ykxr ds lhekUr vkxe ls de 

gksus ls izfr bdkÃ ykHk vkSj c<s+xk gh blfy,    ij       gksus ds ckotwn ge ;g ugh dgsaxs 

fd ykHk vf/kdre gqvkA  

blds foijhr oLrq ds    Lrj ds Ik'pkr lhekUr vkxe ls lhekUr ykxr c<+ tkrh gS vFkkZr izfr 

bdkÃ ykHk esa deh vkus yxsxhA vr% oLrq ds bl Lrj ij gh :d tkus ij ykHk ds vf/kdre gksus dh 

xqatkb'k jgrh gSA vr% Li"V gS fd ykHk vf/kdre gksus ds fy, lhekUr vkxe dh <ky   lhekUr 

ykxr dh <ky Hkh gksus pkfg, tks fd vf/kdrehdj.k dh Ik;kZIr “krZ Hkh gSA 

cks/k ç'u 

    ;fn QeZ dk dqy vYidkyhu ykxr Qyu    
  

 
           rFkk oLrq dh ekax dk 

Qyu          gSA oLrq dh fdl bdkÃ ds fy, ykHk vf/kdre gksxk rFkk ykHk 

vf/kdrehdj.k ewY; rFkk ykHk dh ek=k crkb;sA  

5-5 cks/k iz”uksa ds mRrj  

   Qyu         
  

 
    dk rr̀h; dksfV dk vodyt 

  
      

      
  

           
  

 
    

      
  

   
          –      

      
  

  
                 

    
  

           
   Qyu            ,d f}rh; ?kkr dk Qyu gS vr% bldk f}rh; dksfV dk vodyt ,d 

vpj rFkk rr̀h; dksfV dk vodyt 'kwU; gksxkA 

   fn;k gS mRiknd dk dqy ykxr Qyu 

   
  

 
            

Qyu dk vkSlr ykxr Qyu 

   
  

 
  

 

 

 
          

 
   



 
  

 
          

 rFkk lhekUr ykxr Qyu 

   
   

  
               

             gksxhA 
vc vkSlr ykxr mRiknu ds fdl Lrj ij U;wure gksxh ;g tkuus ds fy, vkSlr ykxr ds lehdj.k 

dk mRiknu   ds lkis{k vodyu djuk gksxk tks bl izdkj gS& 

   

  
 

 

  
 
  

 
           

 
  

 
       

vkSlr ykxr Qyu ds U;wure eku ds fy, vko';d 'krZ 
 

  
     

  

 
       

  

 
     

       
      
vkSlr ykxr ds U;wure gksus ds fy, Ik;kZIr 'krZ 

  

   
        

vc  
 

  
 
 

  
     

 

  
 
  

 
       

;k         
 

 

  

  
 
 

  
      

  
 

 
       

 
 

 
 tks fd “kwU; ls cM+k gSA  

vFkkZr 
  

   
       

vr% ge dg ldrs gS fd      ij vkSlr ykxr U;wure gksxhA  

     ij vkSlr ykxr fudkyus ds fy,    
  

 
         esa   dk eku izfrLFkkfir 

djusa ij  

    
     

 
             

               
          
     
vFkkZr mRiknu Lrj   ds    gksus ij vkSlr ykxr U;wure Lrj    ij jgsxhA  
vc blh mRiknu Lrj ij lhekUr ykxr dk eku 

                
                     
              



          
     
vr% ;g fl) gqvk fd ftl mRiknu Lrj ij vkSlr ykxr U;wure gksrh gS mlh mRiknu Lrj ij 

vkSlr ykxr rFkk lhekUr ykxr cjkcj Hkh gksrh gSaA  

 - fn;k gS fd QeZ dh dqy vYidkyhu ykxr Qyu     
  

 
           rFkk oLrq dh 

dher           gSA pwafd oLrq dh dher ¾ vkSlr vkxe  

vr%           
;k dqy vkxe          
             
           
QeZ dk ykHk         

             
  

 
             

  
   

 
          

ykHk vf/kdrehdj.k gsrq vko”;d “krZ  

  

  
    

    

 
           

;k                
;k             
;k               
;k                 
;k               
      ;k      
pawfd   oLrq dh ek=k dks n”kkZrk gS blfy,   _.kkRed ugh gks ldrk] vr%      ij ykHk ds 

vf/kdre gksus dh laHkkouk gSaA  

ykHk vf/kdrehdj.k dh nwljh ;k i;kZIr “krZ 

   

   
    

   

   
 

 

  
 
  

  
  

 

  
              

         

     ij 
   

   
           

        
      

vr%      ij 
   

  
   gS tks ykHk ds vf/kdrehdj.k dh Ik;kZIr 'krZ ds foijhr gSA  

     ij  
   

   
  

 

  
 
  

  
  

 
 

  
              

             



          
         

vr%      ij 
   

   
   gS tks fd ykHk vf/kdrehdj.k dh i;kZIr 'krZ ds fy, vuqdwy gS] vr% 

oLrq dh 17 bdkb;ksa ds fy, ykHk vf/kdre gksxkA  

vf/kdre ykHk dh ek=k  

  
   

 
         esa   dk eku 17 j[kus Ikj Kkr gks tk;sxhA  

      
    

 
               

  
     

 
          

      
    

 
  
         

 
 
    

 
 

        
vr% QeZ dk vf/kdre ykHk        :i;k gksxkA  

ykHk ds vf/kdrehdj.k okyk ewY; Kkr djus gsrq ¼vFkok   ½ ds lehdj.k esa   dk eku    j[kdj 

ykHk vf/kdrehdj.k ewY; Kkr gks tk;sxkA  

            
           
vr% ykHk vf/kdrehdj.k ewY;     :i;k gSA 

 

5-6 vH;kl iz”u (Questions for Exercise)  

  Qyu       
  

 
      dk rr̀h; dksfV dk vodyt D;k gksxk \ 

   Qyu             dk rr̀h; dksfV dk vodyt D;k gksxk \ 

   Qyu                dk prqFkZ dksfV dk vodyt D;k gksxk \ 

   Qyu        rFkk Qyu         prqFkZ dksfV ds prqFkZ dksVh ds vodytksa dk varj fyf[k,\ 
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bdkÃ&6  

nks rFkk nks ls vf/kd pjksa ls lEcfU/kr vodyu (Differentiation of More than Two 

Variables) 
 

bdkÃ lajpuk  

 

6-1 mís'; (Objectives) 

6-2 çLrkouk (Introduction) 

6-3 nks rFkk nks ls vf/kd pjks ls lEcfU/kr Qyuksa ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku dk ifjp; 

(Maximum and Minimum Values in the more than Two Variables Functions) 

6-4 nks rFkk nks ls vf/kd pjks ls lEcfU/kr Qyuksa ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku Kkr djusa ds fy, 

vko';d 'krZ (Necessary Condition for Maximum and Minimum Values in the more than 

Two Variables Functions) 

6-5 nks rFkk nks ls vf/kd pjks ls lEcfU/kr Qyuksa ds f}rh; ?kkr ds vkaf'kd vodyt (Partial 

Differentiation and Hessian Matrix)  

6-6 nks rFkk nks ls vf/kd pjks ls lEcfU/kr Qyuksa ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku Kkr djus ds fy, 

i;kZIr 'krZ (Sufficient Condition for Maximum and Minimum Values in the more than Two 

Variables Functions) 

6-7 cks/k iz”uksa ds mÙkj (Answer to the Basic Questions) 

6-8 vH;kl iz”u (Question for Exercise) 

6-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Usefull Books) 

 

 

6-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- ,d ls vf/kd pj okys QyukRed laca/k ds vodyu dh vko';drk ls HkyhHkkafr ifjfpr gks 

tk,¡xsA  

2- ,d ls vkf/kd pj okys QyukRed laca/k ds vodyu dh fof/k lh[k tk,¡xsA  

3- ,d ls vf/kd pj okys Qyuksa ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku Kkr djus fd fof/k lh[k tk,¡xsA  

6-2 çLrkouk (Introduction) 
vkfFkZd laca/k cgq/kk cgqpjh; gh gksrs gSa] ,sls esa bu vkfFkZd laca/kksa dks O;ä djus okys Qyu cgqvk;keh 

gksaxsA ,sls tfVy QyukRed laca/kksa esa fdlh ,d pj esa ifjorZu dk Qyu ij iM+us okyk çHkko ns[kuk 

v/;;u dh –f"V ls egRoiw.kZ gksrk gSA vkaf'kd vodyu ,slh gh ,d xf.krh; fof/k gksrh gS ftlesa ,d 

ls vf/kd Lora= pj okys QyukRed laca/k esa fdlh ,d gh pj esa ifjorZu ds lkis{k Qyu esa gksus okys 

ifjorZu dh eki dh tkrh gSA nks ;k nks vf/kd pjksa ls lEcfU/kr vodyu vkaf”kd vodyu fof/k ls 



fd;k tkrk gS ftldk ifjpj bdkÃ&1 esa fn;k tk pqdk gSA bl bdkÃ esa ge nks ;k nks ls vf/kd pjksa 

ds lkFk Qyu ds mPpre rFkk fuEure eku Kkr djusa dh fof/k dk v/;;u djsaxsA  

6-3 nks rFkk nks ls vf/kd pjks ls lEcfU/kr Qyuksa ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku dk ifjp; 

ftl izdkj ,d pjh; Qyu        ds fy, vfreku Kkr djus ds fy, vko”;d :Ik ls   ds 

,d fof'k"V eku ¼eku fyft,    ½ dks Kkr fd;k tkrk gS ftl ij Qyu dk izFke ?kkr vodyt 

'kwU;           gks rks   fcUnq ij Qyu ds vfreku gksus dh fuf'prrk fl) gks tkrh gS rFkk 

bl vfreku ds fuEure gksus ds fy,         gksuk rFkk mPpre gksus ds fy,         gksuk 
Ik;kZIr “krZ gksrs gS] mlh izdkj cgqpjh; Qyu ds vfreku Hkh ifjHkkf"kr gksrs gSaA  

6-4 nks rFkk nks ls vf/kd pjks ls lEcfU/kr Qyuksa ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku Kkr djus ds fy, 

vko';d 'krZ  

;fn mPp vk;keh iVy ¼,d ls vf/kd Lora= pj½ ij dksÃ Qyu ifjHkkf"kr gS rks bl Qyu ds fdlh 

fof'k"V funsZ'kkad fcUnq ds vfreku gksus ds fy, vko”;d 'krZ ,d pjh; Qyu dh gh Hkkafr Qyu ds 

izFke dksfV ds vkaf”kd vodyu dk eku 'kwU; gksrk gSA pwafd cgqpjh; Qyu ds vodyt vkaf'kd 

vodyu fof/k ls Kkr djrs gS rFkk cgqpjh; Qyu ds izFke ?kkr ds dqy mrus gh vkaf'kd vodyt 

izkIr gksaxs ftrus fd ml cgqpjh; Qyu esa LorU= pj gksaxs vr% fdlh fcUnq ds vfreku gksus ds fy, 

vko';d 'krZ bu lHkh vkaf'kd vodytksa dk 'kwU; gksuk gksrk gSaA  

;fn ,d cgqpjh; Qyu   ds lHkh vkaf'kd vodyt dks ,d vkO;wg    }kjk iznf”kZr fd;k tk;s rks 

bl Qyu ds vfreku Kkr djus dh vko';d 'krZ      gksxhA  
v/;;u dh lqxerk dh n`f"V ls ,d f}pjh; Qyu ds }kjk bls le>rs gSa& 

,d f}pjh; QyukRed lEcU/k esa LorU= pjksa dh dqy la[;k nks gksxhA ;fn   ,d f}pjh; QyukRed 

lEcU/k gks ftlesa LorU= pj   rFkk   gks rks bls          ls iznf”kZr fd;k tk;sxkA  

bl f}pjh; QyukRed lEcU/k ds izFke ?kkr ds vkaf”kd vodyu bl izdkj gksaxsA  

¼i½   dk   ds lkis{k vkaf”kd vodyu ¼  dks vpj ekurs gq,   ds lkis{k vkaf”kd vodyu½ 

  

  
 
       

  
      

¼ii½   dk   ds lkis{k vkaf”kd vodyu ¼   dks vpj ekurs gq,   ds lkis{k vkaf”kd vodyu½ 

  

  
 
       

  
      

mnkgj.k&6-1%          ,d f}pjh; QyukRed laca/k gS tks                 }kjk 
fu:fir gS rks bl Qyu ds vkaf”kd vodyu bl izdkj gksaxsA  

    
  

  
 

 

  
                 

 
 

  
       

   

  
 
 

  
       

                
                                          
     

         
blh izdkj] 

      
  

  
 

 

  
                 

 
 

  
    

 

  
      

 

  
     

                    



                                 
bl izdkj ,d f}pjh; QyukRed lEcU/k ds nks vkaf”kd vodyu gksrs gSA xf.krh; ijEijk esa ge bls 

,d vkjs[k ¼Vector½ ds :Ik esa fy[krsa gS tks bl izdkj gksrk gSaA   ;k     
  

  
  
  

  
   

mijksDr mnkgj.k esa                           
bl f}/kkrh; Qyu ds vfreku mfPp"B vFkok fufEu"B Kkr djus ds fy, vko”;d “krZ      ds 

}kjk 

                                
j[kusa ij  

                       
rFkk 

                   
    dks vkSj gy djus ij  

            
           
;k  

         
;k 

   
 

 
                                 

    dk eku lehdj.k     eas j[kusa ij 

     
 

 
           

;k]  
 

 
        

;k]   
 

 
                         

    ls   
 

 
 dks      esa j[kusa ij  

   
  

 
      

;k  

  
  

 
 
 

 
 
 
  

  
  

 
 
 

 
 
 

 
  

 

 
  

  
  

 
  

bl izdkj    
  

 
  
 

 
  ,d Økafrd fcUnq gS ftl ij Qyu ds vfreku izkIr gksaxsA 

fdlh Qyu ds fdlh fcUnq     ij ;fn Qyu dk vodyt Kkr djuk lEHko u gks ;k fQj vodyt 

dk eku “kwU; gks rks ,sls fcUnq dks QYku dk Økafrd fcUnq dgrs gSA geus iwoZ dh bdkÃ esa ;g Hkh ns[kk 

fd ,sls fcUnq tgk¡ Qyu ds izFke ?kkr dk vodyt “kwU;        gksrk gS ml ij gh Qyu ds 

vfreku ¼mfPp"B vFkok fufEu"B½ Hkh izkIr gksrs gSA bl izdkj fdlh Qyu ds vfreku Hkh Økafrd eku 

gksaxs gkykafd lHkh Økafrd eku vfreku ugha gksxsaA  



;g vfreku fdl izdkj ds ¼mfPp"B] fufEu"B vFkok Saddle Point **½ gksaxs ;g Qyu ds f}rh; /kkr ds 

vkaf”kd vodytksa ls cus gsfl;u vkO;wg ¼Heisian Matrix½ ds VsLV ls gh Kkr gksaxsA ftldk o.kZu ge 

vkxs dj jgsa gSA  

** ,sls fcUnq tks Økafrd fcUnq rks gksa ijUrq vfreku u gksa mUgsa lSMy IokabV ¼Saddle Point½ dgrs gSA  

6-5 nks rFkk nks ls vf/kd pjks ls lEcfU/kr Qyuksa ds f}rh; ?kkr ds vkaf'kd vodyt rFkk Hessian 
Matrix 
fdlh cgqpjh; Qyu dk f}rh; ?kkr ds vkaf'kd Qyu ls vk”k; gS fd Qyu ds izFke ?kkr ds 

vodytksa dk fofHkUu pjkas ds lkis{k iqu% vodfyr djukA mnkgj.k ds fy, ;fn          ,d 

f}pjh; Qyu gSA  

vkSj             bldk izFke ?kkr dk vodyt vkjs[k gS rks bl Qyu   ds f}rh; ?kkr ds 

vodyt fuEuor gksaxsA  

      
     

  
 

 

  
 
  

  
   

      
     

  
 

 

  
 
  

  
   

       
     

  
 

 

  
 
  

  
   

        
     

  
 

 

  
 
  

  
   

bl izdkj ,d f}pjh; Qyu ds dqy 4 vkaf'kd vodyt izkIr gksxsA xf.krh; ijEijk esa f}rh; ?kkr 

ds vkaf”kd vodytksa ds ,d vkO;wg ¼Matrix½ ds :Ik eas j[kus dh ijEijk gSA ftls Hesian Matrix 

dgrs gaSA  

,d f}pjh; Qyu   ds vkaf”kd vodytksa dk Heysian Matrix fuEuor gksxh& 

   
           
           

   

mijksDr fy, x;s mnkgj.k ds fy, f}rh; ?kkr ds vkf”kad vodyt 

    
   

  
 

 

  
             

 
 

  
      

 

  
         

           

    
   

  
 

 

  
             

 
 

  
      

 

  
         

                 
* uksV% vkO;wg ds lEcU/k esa vf/kd tkudkjh ds fy, [k.M nks dh bdkÃ 1 dk v/;;u djsaA  

    
 

  
      

  
 

  
              

  
 

  
        

 

  
        

            
       



    
 

  
     

 

  
              

 
 

  
        

 

  
        

           
bl izdkj   ds f}rh; ?kkr vodytksa dh Heyssian Matrix 

   
            

            
  gksxh 

uksV % ;gk¡     rFkk     ds eku cjkcj gSA 

blh izdkj ,d f=Lrjh; Qyu            Heysian Matrix 
   

   
  
   

    
  
   

    
  

   

    
  
   

   
  
   

    
  

   

   
  
   

    
  
   

   
  

gksxkA  

/;ku jgs fd Hessian Matrix lnSo ,d oxZ&vkO;wg gksxh rFkk bldk vkdkj QyukRed lEcU/k ds pjksa 

dh la[;k ij fuHkZj djsxkA tSls f}pjh; Qyu dh Hessian Matrix     dh rFkk =h&pjh; Qyu 

dh Hessian Matrix     dh gksxhA  

,d cgqpjh; QyukRed lEcU/k ds vfr&eku ¼mfPp"B fufEu"B ;k Saddle Points½ Kkr djus esa bls 

gsfl;u vkO;wg ¼Hessian Matrix½ dk mi;ksx fd;k tkrk gSA  

* uksV % oxZ&vkO;wg rFkk vkO;wgksa ds vU; Hksnksa dh vf/kd tkudkjh ds fy, [k.M nks dh bdkÃ dk 

v/;;u djsaA  

* uksV % lkjf.kd dk vf/kd v/;;u djus gsrq [k.M 2 dh bdkÃ 1 ns[ksaA  

vFkZ”kkL= esa vkaf”kd vodyu ds vuqiz;ksx dh n`f"V ls f}pjh; QyukRed lEcU/kksa dh n`f"V ls f}pjh; 

QyukRed lEcU/kksa dk v/;;u Ik;kZIr gSA ,d f}pjh; QyukRed lEcU/k dh Hessian Matrix dk 

lkjf.kd  

                       gksxkA pwafd     rFkk     ds eku vkil cjkcj gksrs gS vr% ge 

bls                   
 
 Hkh fy[k ldrs gSA 

6-6 nks rFkk nks ls vf/kd pjks ls lEcfU/kr Qyuksa ds mfPp"B rFkk fufEu"B eku Kkr djusa ds fy, 

i;kZIr 'krZ 

fdlh Økafrd funsZ”kkad fcUnq     ij ,d f}pjh; QyukRed lEcU/k ds vfreku dh izd`fr dh tkap 

gsfl;u vkO;wg ¼Hessian Matrix½ dh fuEuor tkap ls lEHko gksxhA  

(i) ;fn          rFkk           
       rks   ,d fufEu"B fcUnq dks 

n”kkZ,xkA  

(ii) ;fn          rFkk           
       rks   ,d mfPp"B fcUnq dks 

n”kkZ,xkA  

(iii) ;fn             
    rks   ,d Saddle Point gksxkA  

(iv) ;fn           
     rks Hessian Test vfu/kk;Z gks tk;sxkA  



 

Åij fy;s x;s gekjs mnkgj.k esa Qyu                 ds fy, Hessian Matrix 

   

 

  
            

 

  
           

 

  
             

 

  
            

   

  
            

            
   

esa vko”;d “krZ ls izkIr       
 

 
  
 

 
  j[kusa ij 

   
    

 

 
     

 

 
 
  
     

 

 
  
 

 
 

   
  

 
  
 

 
     

 

 
 
  
    

 

 
 
   

   
 
  

 
 
  

 
   

   
  

 
   

   

  

       

 
   

   
   

 

   

  

 
   

   
   

 

   

Hessian Matrix    
      
      

 ls rqyuk djusa ij  

    
  

 
                       

   

 
  

vc gsfl;u VsLV ds vuqlkj 

    
  

 
 tks fd “kwU; ls cM+k      gSA  

rFkk                  
 
   

 
  

 
 
   

 
         

                    tks fd “kwU; ls NksVk      gSA  

vr%     
 

 
  
 

 
  ij Qyu dk Saddle Point gksxkA  

 

 

 

  



bdkbZ&7 

nks pkjksa ls lacaf/kr vodyu ds vkfFkZd ç;ksx: miHkksäk ,oa mRiknd lkE;  

 

bdkbZ lajpuk (Unit Plan) 
 

7.1  mís';  (Objectives) 

7.2 çLrkouk (Introduction) 

7.3 ySxjsaft;u Qyu (Lagrangian Function) 

7.4 miHkksäk lkE; (Consumer’s Equilibrium) 

7.5 mRiknd lkE; (Producer’s Equilibrium) 

7.6 cks/k ç'uksa ds mÙkj (Answer to the basic Question) 

7.7 vH;kl ç'u (Question for Exercise) 

7.8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliograpphy/ Usefull Books) 

 

 

7-1 mís'; (Objectives)   

bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- nks pjksa okys Qyu ds vkfFkZd ç;ksx dks HkyhHkkafr le> tk,¡xsA  

2- miHkksäk ds lkE; dh n'kkvksa dks fu/kkZfjr djrs gq, fn, gq, ctV dh lhek esa miHkksx dh mu 

bdkb;ksa dks Kkr djuk lh[k tk,axs ftuds fy, mi;ksfxrk Qyu vf/kdre larqf"V çnku djsA 

3- mRiknd ds lkE; dh n'kkvksa dks fu/kkZfjr djrs gq, nh gqbZ ykxr ij mRiknu dh mu bdkb;ksa 

dks Kkr djuk lh[k tk,axs ftuds fy, mRiknu Qyu vf/kdre larqf"V çnku djsA  

7-2 çLrkouk (Introduction) 

vFkZ'kkL= ds lkekU; fo|kFkhZ dks v/;;u ds çkjfEHkd ikBîØe ls gh ,sls vkfFkZd laca/kksa dks i<+uk 

iM+rk gS tks nks ;k nks ls vf/kd pjksa }kjk çnf'kZr gksrs gSa] tSls mi;ksfxrk Qyu] mRiknu Qyu] ykxr 

Qyu bR;kfnA miHkksäk rFkk mRiknd ds lkE; ds v/;;u esa nks pjksa ls lacaf/kr vodyu dk 

vuqç;ksx HkyhHkkafr gks tkrk gSA vr% bl bdkbZ esa miHkksäk rFkk mRiknd ds lkE; ds v/;;u ds 

ek/;e ls ge nks pjksa ls lacaf/kr vodyu dk ç;ksx djuk tkusaxsA  

7.3 ySxjsaft;u Qyu (Lagrangian Function) 

miHkksäk rFkk mRiknd ds lkE; fuf'pr çfrca/kksa ls vkPNkfnr gksrs gSaA miHkksäk dk mís'; viuh 

mi;ksfxrk dks vf/kdre djuk gksrk gS] ijarq mi;ksfxrk dks vf/kdre djus esa miHkksäk dh vk; ,d 

ck/kk mRiUu djrh gS vr% miHkksäk viuh fuf'pr vk; ds vUrxZr gh viuh mi;ksfxrk dks vf/kdre 

dj ldsxkA blh çdkj mRiknd dk mís'; vius mRiknu dks vf/kdre djuk gksrk gS ijarq mRiknu 

c<+us ds lkFk lkFk ;fn ykxr Hkh c<+us nh tk, rks ;g vuqdwyrehdj.k ugha gksxk vr% ,d fuf'pr 

ykxr ds varxZr gh mRiknu vf/kdre djuk mRiknd dk mís'; gksrk gSA fu'p; gh mRiknu 

vf/kdrehdj.k esa ykxr ,d ck/kk dk dk;Z djrh gSA  

bl çdkj miHkksäk rFkk mRiknd ds lkE; esa Øe'k% miHkksx rFkk mRiknu Qyu dk vf/kdrehdj.k 

Øe'k% ctV js[kk rFkk le&ykxr js[kk ds çfrca/k ls vkPNkfnr jgrk gS A çfrca/k ds lkFk fdlh Qyu 

ds vuqdwyrehdj.k ds fy, ySxjsaft;u lehdj.kksa dk mi;ksx fd;k tkrk gSA  



;fn          fn;k gqvk Qyu gS ftldk vuqdwyrehdj.k ¼mPprehdj.k vFkok U;wurehdj.k½ 

djuk gS] rFkk            blds çfrca/k dk lehdj.k gks rks ySxjsaft;u lehdj.k fuEu çdkj ls 

ifjHkkf"kr gS++ 

                     tgk¡   ySxjaft;u xq.kkad dgykrk gS। bl ySxjaft;u lehdj.k 

dk Øe'k%       rFkk   ds lkis{k vkaf'kd vodyu djds çkIr vodytks dks 'kwU; ds cjkcj djds 

budks gy djus ls vHkh"V Qyu ds vuqdwyrehdj.k djus okys   rFkk   dh x.kuk çkIr gks tkrh gSA 

vFkkZr 
  

  
  ] 

  

  
   rFkk 

  

  
   ls çkIr lehdj.kksa dks gy djus ls çkIr   rFkk   ds eku 

vHkh"V Qyu dks vuqdyre djsaxsA 

7.4 miHkksäk lkE; (Consumer’s Equilibrium) 

;fn miHkksäk dk mi;ksfxrk Qyu             gks rFkk ctV js[kk             gks  
rks miHkksäk ds lkE; ds fy, nh gqbZ ctV js[kk ij mi;ksfxrk ds vf/kdrehdj.k dk ySxjsaft;u 

lehdj.k  gksxk ] 

                            
bl ySxjsaft;u lehdj.k dk Øe'k%        rFkk   ds lkis{k vkaf'kd vodyu çkIr djds  

vodytks dks 'kwU; ds cjkcj djus ij  

  

   
    

 
                           

   
    

              

              

     
    

  
 ------------------------------------------------------------------------------ 7-1 

blh çdkj  

  

   
    

 
                           

   
    

               

               

     
    

  
------------------------------------------------------------------------------ 7-2 

rFkk 

  

  
    

 
                           

  
    

                   
              ------------------------------------------------------------------------------ 7-3 
Lehdj.k 7-1 rFkk 7-2 ls] 

  
    

  
 
    

  
  



lehdj.k 7-1] 7-2 rFkk 7-3 dks gy djds oLrq    rFkk oLrq    dh okafNr bdkb;k¡ çkIr gks tk,axh 

ftuls fn, gq, ctV esa miHkksäk dh larqf"V vf/kdre gksxhA  

cks/k ç'u% 

1 ;fn fdlh miHkksäk dk mi;ksfxrk Qyu      
   
 
 gks rks oLrq   dh 3 rFkk oLrq    dh 5 

bdkb;ksa ij miHkksäk dh lhekar mi;ksfxrk,¡ D;k gksaxh\ 

 

mnkgj.k&7-1% ;fn fdlh miHkksäk dk mi;ksfxrk Qyu         gks rFkk oLrq    dk ewY; 5 vkSj 

oLrq    dk ewY; 7 #i;s ,oa miHkksäk dh vk; 350 #i;s gks rks miHkksäk }kjk oLrqvksa dh fdruh 

bdkb;ksa ds miHkksx ij miHkksäk dh mi;ksfxrk vf/kdre gksxh\ 

gy% 

fn;k gS] 

mi;ksfxrk Qyu         
oLrq    dk ewY;      
oLrq    dk ewY;      
vr% fn, gq, ctV      esa miHkksäk ds vf/kdre miHkksx dh lhek              
bl ctV dh lhek ds varxZr mi;ksfxrk ds vf/kdrehdj.k gsrq ySxjsaft;u lehdj.k 

                         
bl yxjaft;u lehdj.k dk Øe'k%        rFkk   ds lkis{k vkaf'kd vodyu çkIr djds vodytks 

dks 'kwU; ds cjkcj djus ij  

  

   
    

 
                       

   
    

            
             

     
   

  
------------------------------------------------------------------------------    

blh çdkj  

  

   
    

 
                       

   
    

            
            

     
   

  
------------------------------------------------------------------------------     

Lehdj.k   rFkk    ls  

  
   

  
  

   

  
  

              

    
 

 
  ------------------------------------------------------------------------------      

rFkk 



  

  
    

 
                       

  
    

                 
             ------------------------------------------------------------------------------    
     ls   dk eku    esa j[kus ij 

  
 

 
               

             

    
   

  
      

  dk eku     esa j[kus ij 

   
 

 
      

       
vr%miHkksäk }kjk oLrq    dh 35 rFkk oLrq    dh 25 bdkb;ksa ds miHkksx ij miHkksäk dh 

mi;ksfxrk vf/kdre gksxhA 

7.5 mRiknd lkE;  

;fn mRiknd dk mRiknuQyu           gks rFkk leykxr js[kk           gks  rks 
mRiknd ds lkE; ds fy, nh gqbZ ykxr js[kk ij mRiknu ds vf/kdrehdj.k dk ySxjsaft;u lehdj.k  

gksxk ] 
                          
bl yxsaaft;u lehdj.k dk Øe'k%     rFkk   ds lkis{k vkaf'kd vodyu çkIr djds vodytksa 

dks 'kwU; ds cjkcj djus ij  

   

  
    

 
                       

  
    

             
            

     
   

  
 ------------------------------------------------------------------------------ 7-4 

blh çdkj  

   

  
    

 
                       

  
    

             
             

     
   

  
------------------------------------------------------------------------------ 7-5 

rFkk 

   

  
    



 
                       

  
    

                 
            ------------------------------------------------------------------------------ 7-6 

lehdj.k 7-4] 7-5 rFkk 7-6 dks gy djds lk/ku   ,oa   dh okafNr bdkb;k¡ çkIr gks tk,axh ftuls 

nh gqbZ ykxr esa mRiknd dk mRiknu vf/kdre gksxkA 

cks/k ç'u% 

2.  fdlh mRiknd dk mRiknuQyu                gks rks nksuksa lk/kuksa ds fy, lhekar 

mRikndrk D;k gksxh\ 

mnkgj.k&7-2% ;fn fdlh mRiknd dk mRiknu Qyu                gks rFkk lk/ku   dk ewY; 

50 vkSj lk/ku   dk ewY; 120 #i;s ,oa mRiknd dh nh gqbZ ykxr 600 #i;s gks rks nh gqbZ ykxr esa 

mRiknd dk mRiknu vf/kdre djus okys lk/kuksa dh ek=k fdruh gksxhA 

gy 7-2  

fn;k gS 

mRiknu Qyu                
lk/ku   dk ewY; 50       
lk/ku  dk ewY;        
vr% fn, gq, ctV      esa mRiknd dk mRiknu vf/kdre djus okys lk/kuksa dh ek=k dh lhek 

             
bl ctV dh lhek ds varxZr mi;ksfxrk ds vf/kdrehdj.k gsrq ySxjaft;u lehdj.k 

                                  
bl yxjaft;u lehdj.k dk Øe'k%     rFkk   ds lkis{k vkaf'kd vodyu çkIr djds vodytksa 

dks 'kwU; ds cjkcj djus ij  

   

  
    

 
                               

  
    

 
       

    
         

       
       

    
  

     
       

      
------------------------------------------------------------------------------   

blh çdkj  

   

  
    

 
                               

  
    

 
       

    
          

      
       

    
  

     
       

       
------------------------------------------------------------------------------     

Lehdj.k    rFkk    ls  



  
       

       
  

       

      
  

            

   
   

 
------------------------------------------------------------------------------      

rFkk 

   

  
    

 
                               

  
    

                  
              ------------------------------------------------------------------------------     
     ls  dk eku      esa j[kus ij 

   
    

 
            

           
        
 dk eku   esa j[kus ij 

  
  

 
       

     
vr% mRiknd dk mRiknu vf/kdre djus okys lk/kuksa dh ek=k   dh 2-5 rFkk   dh 6 bdkb;k¡ 

gkasxhA 

cks/k ç'uksa ds mÙkj% 

1- fn;k gS  

fdlh miHkksäk dk mi;ksfxrk Qyu      
   
 
 

oLrq   ds fy, miHkksäk dh lhekar mi;ksfxrk      
  

   
 
    

   
 

   
       

 
 

oLrq   dh 3 rFkk oLrq    dh 5 bdkb;ksa ij             
            

     
 

oLrq    ds fy, miHkksäk dh lhekar mi;ksfxrk       
  

    
 
    

   
 

    
     

   
 
 

 

oLrq   dh 3 rFkk oLrq    dh 5 bdkb;ksaij           
                 

      
 

2 fdlh mRiknd dk mRiknuQyu                

lk/ku   ds fy, lhekar mRikndrk     
  

  
  

              

  
 

         
     

  
  

 
       

    
  



lk/ku   ds fy, lhekar mRikndrk     
  

  
  

              

  
 

         
     

  
  

 
       

    
  

7.7 vH;kl ç'u (Questiions for Exercise) 

1- ;fn fdlh mRiknd dk mRiknu Qyu                gks rFkk lk/ku   dk ewY; 10 vkSj 

lk/ku  dk ewY; 12 #i;s ,oa mRiknd nh gqbZ ykxr 200 #i;s gks rks nh gqbZ ykxr esa mRiknd dk 

mRiknu vf/kdre djus okys lk/kuksa dh  ek=k fdruh gksxhA 

2- ;fn fdlh miHkksäk ds mi;ksfxrk Qyu      
    gks rFkk oLrq    dk ewY; 4 vkSj oLrq 

   dk ewY; 5 #i;s ,oa miHkksäk dh vk; 50 #i;s gks rks miHkksäk }kjk oLrqvksa dh fdruh bdkb;ksa ds 

miHkksx ij miHkksäk dh mi;ksfxrk vf/kdre gksxh\ 

7.8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa  

1. Agarwal, D.R. (2009): Mathematics for Economics, Vrinda Publications, Delhi.  

2. Agarwal, D.R. “Prarambhik Ganitiya Arthshastra (Hindi), Vrinda Publications, Delhi. 

3. Allen,R.G.D (2008) : Mathematical Analysis for Economics , AITBS. 

4. Chiang,A.C & Wainwright,Kevin (2013) : Fundamental Methods of Mathematical 

Economics” McGraw Hill Publication. 

5. Madnani, G M K : Mathematics for Economics. Sultan Chand & Sons  

6. Mishra,J.P. “Ganiteeya Arthshastra”, Pratiyogita Sahitya.  
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[k.M& 2 

 lkjf.kd vo/kkj.kk ,oa leadks dk fo”ys"k.k  

(Concepts of Determinants and Data Analysis) 

bdkÃ&1 

lkjf.kd] vkO;wg] xq.k& milkjf.kd ,oa lg[k.M  

(Matrix and Determinants: Minors and Cofactors) 

 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

1-1 mís'; (Objectives) 

1-2 çLrkouk (Introduction) 

1-3 vkO;wg (Matrix) 

1-4 oxZ vkO;wg (Square Matrix) 

1-5 lkjf.kd (Determinants) 

1-6 mi&lkjf.kd ¼Minor½ rFkk lg[k.M+ ¼Cofactor½ 

1-7 lg [k.M ¼cofactor½  

1-8 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers of the Basic Questions) 

1-9 vH;kl iz”u (Questions for Exercise) 

1-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Useful Books) 
 

 

 

1-1 mís';% (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- vkO;wg] lkjf.kd milkjf.kd rFkk lg[kaMksa dks ifjHkkf"kr djuk lh[k tk,axsA  

2- fdlh fn, gq, oxZ vkO;wg ls lkjf.kd dh x.kuk djuk lh[k tk,axs 

 

1-2 çLrkouk (Introduction) 
vkfFkZd fØ;kdykiksa esa vusd ,sls lek;kstu gksrs gSa ftudks xf.krh; :i ls O;ä djus gsrq jSf[kd 

lehdj.kksa dh ç.kkyh dk lgkjk ysuk iM+rk gSA vkxs dh d{kkvksa esa ge vFkZO;oLFkk ds lkekU; lkE; 

rFkk vkxr&fuxZr fo'ys"k.k esa bldks HkyhHkkafr le> ik;saxsA ,d jSf[kd lehdj.k ç.kkyh dks gy 

djus gsrq vkO;wg rFkk lkjf.kd dk Kku vko';d gSA bl bdkbZ esa ge bUgha xf.krh; fof/k;ksa esa n{krk 

çkIr djus dk y{; ysdj pysaxsA 

 

 



 
1-3 vkO;wg ¼Matrix½% 
tc vkadMksa dks ,d Vscy@lkj.kh esa ¼iafDr ,oa LrEHk] row and column½ esa O;ofLFkr fd;k tkrk gS rks 

gesa la[;kvksa ds iafDr ,oa LrEHk eas O;ofLFkr vk;rkdkj vkjs[k izkIr gksrs gSa ftudks vkO;wg ¼Matrix½ 

dgrs gSA tSls    
   
   

  ,d 2 iafDr ,oa 3 LrEHk okyk ,d vkO;wg gSA  

bl izdkj ,d     vkO;wg esa   iafDr ,oa   LrEHk gksxsaA ,d vkO;wg dk ijth
 in ¼aij½ og 

lnL;@rRo gksxk tks iafDr Øekad i rFkk LrEHk Øekad j ij iMrk gksaA  

Åij ds mnkgj.k esa& 

   
         
         

  

ls rqyuk djsa rksa            
                 
                 

 

vFkkZr nwljs iafDr ,oa rhljs LrEHk dk eku     gksxk tks vkO;wg A esa 4 gSA  

1-4 oxZ vkO;wg%  

tc fdlh vkO;wg ds iafDr ,oa LrHk cjkcj gksrs gS rks ,sls vkO;wg dks oxZ vkO;wg dgrs gSA tSls&  

 
   
   
   

   ,d oxZ vkO;wg gS ftlesa 3 iafDr rFkk 3 LrEHk gSA  

bl izdkj ge B dks Øekad 3 dk oxZ vkO;wg dgsaxsA B dks     dk vkO;wg dgsaxsA  

1-5 lkjf.kd (Determinants)  
izR;sd oxZ vkO;wg ls ,d la[;kRed eku izkIr gksrk gS ftlsa ge lkjf.kd dgrs gSA  

tSls Åij fy;s x;s oxZ vkO;wg    
   
   
   

  ls vkc) lkjf.kd     gksxkkA     ,d 

la[;kRed eku gksxkA  

fdlh oxZ vkO;wg ds lkjf.kd dk eku Kkr djus dh fof/k % 

(i) ;fn oxZ vkO;wg dk Øekad 1 gks vFkkZr ;fn       rks   dk lkjf.kd       
gksxkA  

(ii) ;fn oxZ vkO;wg dk Øekad 2 gks vFkkZr    
  
  

      dk vkO;wg gks rks lkjf.kd 

     
  
  

              gksxkA  

(iii) ;fn oxZ vkO;wg dk Øekad 3 gks vFkkZr    

         
         
         

      dk vkO;wg gks 

rks   dk lkjf.kd  
                                             

                      
                                         
                               gksxkA  



 

cks/k iz'u 1-  

fuEu oxZ vkO;wgksa ds lkjf.kd Kkr dhft,A  

(i)                       (ii)          
   
  

            (iii)       
   
   
   

  

fdlh oxZ vkO;wg ds lkjf.kd dk eku Kkr djrs le; geus ns[kk fd tSls&tSls oxZ vkO;wg dk Øekad 

¼order½ c<+rk tkrk gS oSls&oSls oxZ&vkO;wg ds lkjf.kd Kkr djus dk lw= tfVy gksrk tkrk gSA 

blfy, 3 ;k 3 ls cMs oxZ vkO;wgks ds lkjf.kd dk eku Kkr djus ds fy, lg&[k.Mksa ¼Sub-matrix½ 

rFkk mi&lkjf.kd ¼Minors½ dk iz;ksx fd;k tkrk gSA  

 

1-6 mi&lkjf.kd ¼Minor½% 

;fn   ,d     Øekad dk vkO;wg gks rks   ds iafDr la[;k   ,oa LrEHk la[;k   okyh izof"V ;k 

la[;k dk mi lkjf.kd ewy vkO;wg dh iafDr la[;k   rFkk LrEHk la[;k   dks gVk nsus ls izkIr gksus 

okyk NksVs Øe ds vkO;wg dk lkjf.kd gksxkA  

mnkgj.kr% ;fn   ,d     Øekad dk vkO;wg gS& 

   

         
         
         

  rks   ds igyh iafDr       rFkk igys LrEHk       

okyh izfof"V     dk mi lkjf.kd     ewy vkO;wg   ds izFke iafDr rFkk izFke LrEHk 

dh lHkh izfof"V;ksa dks gVk nsus ls izkIr gksus okys vkO;wg dk lkjf.kd gksxkA  

vFkkZr      
      
      

  

blh izdkj nwljh iafDr rFkk igys LrEHk okyh izfof"V     dk mi lkjf.kd 

     

         
         
         

   
      
      

                  gksxk tks fd ewy 

vkO;wg dh nwljh iafDr ,oa igys LrEHk dh izfof"V;ksa dks gVk dj izkIr vkO;wg dk lkjf.kd gSA  

blh izdkj izfof"V     dk milkjf.kd 

     

         
         
         

  

  
      
      

                  

blh izdkj vU; mi lkjf.kd Hkh izkIr fd;s tk ldrs gSA oLrqr% fdlh oxZ vkO;wg es ftruh izfof"V;k¡ 

gksrh gS mlds mrus gh mi&lkjf.kd gksaxsA  

1-7 lg [k.M ¼cofactor½% 

,d oxZ vkO;wg   ds fdlh izfo"V     dk lg [k.M     mlds milkjf.kd     esa     
   

 ls 

xq.kk djds izkIr gksrk gSA  

oxZ vkO;wg    
      
      

     ds milkjf.kd  

              



              
              
              
rFkk lg&[k.M 

        
            

         
        

            
          

        
            

          
        

            
         gksxsaA  

cks/k iz'u 2- oXkZ vkO;wg    
   
  

  ds mi lkjf.kd rFkk lg [k.M Kkr dhft,A  

 

cks/k iz'u 3- oxZ vkO;wg    
   
    
    

  mi&lkjf.kd rFkk lg[k.M Kkr dhft,A  

 

milkjf.kd ,oa lg&[k.M }kjk lkjf.kd dh x.kuk tSlk fd Åij Hkh ppkZ dh x;h Fkh fd cMs Øe 

oxZ vkO;wgksa dh lkjf.kd dk lw= tfVy gksrk tkrk gS] ijUrq milkjf.kd rFkk lg[k.Mksa dk iz;ksx 

djrs gq, 2 ;k 2 ls cM+s Øekad ds vkO;wgksa ds lkjf.kd dh x.kuk fuEu lw= ds ek/;e ls dh tk 

ldrh gSA  

oxZ vkO;wg   dk lkjf.kd 

             
             

milkjf.kd ds iz;ksx ls  

      

 

   

       

lg[k.M ds iz;ksx ls 

1-8 cks/k iz'uksa ds mRrj  

(i).            pawfd ;g     Øe dk vkO;wg gS vr% bl vkO;wg dk lkjf.kd       gksxkA  

(ii).    
   
  

  ,,d     dk oxZ vkO;wg gS  

  dk lkjf.kd]      
   
  

  

               
        
        

(i)    
   
   
   

 ,d     dk oxZ vkO;wg gS 

  dk lkjf.kd 

                                     
                          



                   
        
          
 

(iv). fn;k gqvk vkO;wg    
   
  

     Øekad dk gS] blds mi&lkjf.kd 

                        
                        gksaxsA  
bl izdkj vkO;wg   ds lg[k.M fuEu gksaxsA  

        
             

      
        

            
                 

        
            

                   
        

            
         

(v). gy %    
   
    
    

   ds mi&lkjf.kd 

     
  
   

             

      
   
  

          

     
   
   

        

      
  
   

      

      
  
  

         

      
  
   

                

      
  
   

             

      
  
   

              

      
  
   

                

blh izdkj   ds lg [k.M 

         
           

        
         

           
                  

         
           

        
         

           
        

         
           

        
         

           
                  

         
           

        
         

           
         



         
           

        
1-9 vH;kl ç'u (Questions for Exercise) 

1- ;fn vkO;wg ds fdlh rRo dks    }kjk çnf'kZr fd;k tk ldrk gS tgk¡   vkO;wg dh iafä dk Øekad 

gks rFkk  vkO;wg ds LrEHk dk Øekad gks rks vkO;wg    
   
     
    

  ds fy, fuEu rRoksa dks 

igpku dj fyf[k,A 

                                         
2- mijksä vH;kl ç'u 1 esa fn, x, vkO;wg ds fuEu lg[kaMksa dks fyf[k,A 

                                         

3-vkO;wg   
   
     
    

  ds lkjf.kd dh x.kuk dhft,A 
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bdkÃ&2 

lkjf.kd ds iz;ksx] Øsej dk fu;e (Uses of Determinants and Cramer’s 

Rule) 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

 

2-1 mís'; (Objectives) 

2-2 çLrkouk (Introduction) 

2-3 jSf[kd lehdj.k rFkk jSf[kd lehdj.k ç.kkyh (Linear Equation and System)  

2-3-1 jSf[kd lehdj.k (Linear Equation) 

2-3-2  jSf[kd lehdj.k iz.kkyh (Linear Equation System) 

2-4 ØSej dk fu;e (Cramer’s Rule) 

 2-4-1 f}pjh; jSf[kd lehdj.k iz.kkyh dk ØSej ds fu;e }kjk gy (Solution of Two 

Variables Linear Equations Syste by Cramer’s Rule) 

 2-4-2 f=pjh; jSf[kd iz.kkyh dk ØSEkj fof/k ls gy (Solution of Three Variables 

Linear Equations Syste by Cramer’s Rule) 

2-5 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to the Basic Questions) 

2-6 vH;kl iz'u (Questions foere Exercise) 

2-7 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography/Usefull Books) 

 

 

2-1 mís'; (Objectives) 
 

bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- jSf[kd lehdj.k ç.kkyh dks vkO;wg esa O;ä djuk lh[k tk,axsA  

2- jSf[kd lehdj.k ç.kkyh dks gy djus dh vkO;wg fof/k rFkk lkjf.kd fof/k esa varj le> 

tk,axsA  

3- jSf[kd lehdj.k ç.kkyh dks gy djus dh lkjf.kd fof/k] ftls Øsej dk fu;e Hkh dgrs gSa] 

lh[k tk,axsA  

 

 

 

 



2-2 çLrkouk (Introduction) 
 

xf.krh; vFkZ'kkL= esa cgq/kk ,slh ifjfLFkfr;k¡ vkrh gSa tc gesa  jSf[kd lehdj.kksa dh  ç.kkyh dks gy 

djds egRoiw.kZ vkfFkZd pjksa ds eku Kkr djus iM+rs gSaA vkO;wgksa ds ek/;e ls jSf[kd lehdj.kksa dh 

ç.kkyh dk gy geus fiNyh bdkbZ esa le>kA vkO;wgksa ds vykok ek= lkjf.kdksa ds ç;ksx ls jSf[kd 

lehdj.k dh ç.kkyh dks ftl fof/k ls gy djrs gSa mls Øsej dk fu;e dgrs gSaA bl bdkbZ esa ge 

jSf[kd lehdj.k ç.kkyh dks gy djus dh blh fof/k dks le>saxs A   

 

2-3 jSf[kd lehdj.k rFkk jSf[kd lehdj.k ç.kkyh (Linear Equation and Linear Equation 

System) 
 

2-3-1 jSf[kd lehdj.k (Linear Equation) 
,d jSf[kd lehdj.k fuEu Lo:Ik dk lehdj.k gksrk gS& 

                          
tgk¡                             pj gksrs gS ftuds eku vKkr gksrs gS rFkk 

             bu pjksa ds xq.kkad gksrs gSA   Hkh ,d okLrfod la[;k gksrh gSA  

mnkgj.k ds fy, & 

             
,d jSf[kd lehdj.k gS tks Åij fn;s x;s Lo:Ik dk gSA bl jSf[kd lehdj.k esa       vKkr pj gSa 

rFkk       buds xq.kkad gSA  

2-3-2  jSf[kd lehdj.k iz.kkyh (Linear Equation Systems)% 
vKkr pjksa ds leku lewg ls cus gq, ,d ;k ,d ls vf/kd lehdj.kksa ds lewg ds jSf[kd lehdj.k 

iz.kkyh dgrs gSA  

mnkgj.k ds fy, & 

            
            
           
,d jSf[kd lehdj.k iz.kkyh gS tgk¡ rhu lehdj.kksa dks fy;k x;k gS vkSj izR;sd lehdj.k esa “kkfey 

pj leku gSA oLrqr% ,d jSf[kd lehdj.k iz.kkyh dks vkO;wgksa ds :Ik esa Hkh izLrqr fd;k tk ldrk gSA  

tSls Åij mnkgj.k esa fy;s x;s jSf[kd lehdj.k dh iz.kkyh dk fuEu vkO;wgksa dh lehdj.k ds :Ik esa 

fy[kk tk;sxk& 

                    

tgk¡    
   
   
    

     
 
 
 
     

  
  
 
  

jSf[kd lehdj.k dh iz.kkyh dk gy vKkr pjksa   ;k  
 
 
 
  ds eku Kkr djds gksxkA  

lehdj.k 1 ls  

      

;k            
vFkkZr   dk eku vkO;wg   ds O;wRØe       rFkk vkO;wg   ds xq.kuQy ls Kkr gks tk;sxkA  



2-4 ØSej dk fu;e (Cramer’s Rule) 
jSf[kd lehdj.k iz.kkyh dks gy djus dh ,d oSdfYid fof/k Hkh gS ftls ØSej fu;e dgrs gSA  

2-4-1 f}pjh; jSf[kd lehdj.k iz.kkyh dk ØSej ds fu;e }kjk gy 

;fn jSf[kd lehdj.k iz.kkyh fuEu izdkj dh gS& 

                
                
rks bls f}pjh; js[kh; iz.kkyh dgsaxsA  

bls vkO;wg ds :Ik esa      ls iznf”kZr djsaxs tgk¡ 

   
      
      

  tks     dk vkO;wg gSA  

rFkk     
  
  
  vkSj    

  
  
  

ØSej fof/k ls bldks gy djus fy, ge     rFkk     dks fuEu vkO;wg ds :Ik esa ifjHkkf"kr djsaxsA  

     
     
     

          rFkk       
     
     

  

vFkkZr   pj ls lEcfU?kr vkO;wg     esa    pj ds LrEHk ¼izFke LrEHk½ dks vkO;wg   ls izfrLFkkfir 

djs nsaxsA blh izdkj    pj ls lEcfU?kr vkO;wg     esa    pj ds LrEHk ¼f}rh; LrEHk½ dks vkO;wg 

  ls izfrLFkkfir djsaxsA  

vc js[kh; lehdj.k iz.kkyh dk gy fuEuor~ gksxk& 

   
         

       
 
     

   
 

           

             
  

rFkk 

   
         

       
 
     

   
 

           

             
  

mnkg.k1 %  js[kh; lehdj.k iz.kkyh 

            
           
dk gy Kkr djus ds fy, 

     ls rqyuk djus ij  

   
  
   

     
  
  
     

  
 
   

;gk¡      
  
   

              

vFkkZr   ,d O;qRØe ;ksX; vkO;wg gS] 

vc ge     rFkk     dks fuEuor~ ifjHkkf"kr djsaxsA  

     
   
   

   rFkk      
   
  

    

   
     

   
 
      

   
 
   

   
    

   
     

   
 
 
   
  

 

   
 
    

   
 
   

   
    

vr% mijksDr js[kh; lehdj.k iz.kkyh dk gy      rFkk      gksxkA  



2-4-2 f=pjh; jSf[kd iz.kkyh dk ØSEkj fof/k ls gy 

;fn jSf[kd lehdj.k iz.kkyh fuEu izdkj dh gS 

                      
                      
                      
rks bls f=pjh; js[kh; iz.kkyh dgsaxsA ftldks vkO;wg ds :Ik esa      iznf”kZr djsaxs 

tgk¡       

         
         
         

     

  
  
  
   rFkk    

  
  
  

  

rFkk vkO;wg   O;qRØe ;ksX; gS vFkkZr vkO;wg   dk lkjf.kd     “kwU; ugha gS]            rks 
ØSej fof/k ls blh jSf[kd lehdj.k iz.kkyh dk gy Kkr djus ds fy, ge fuEu vkO;wg ifjHkkf"kr 

djsaxs& 

     

        
        
        

   

     

        
        
        

     

     

        
        
        

   

vc f=pjh; js[kh; iz.kkyh dk gy fuEuor~ gksxk& 

   
         

      
            

         

      
                      

         

      
 

cks/k ç'u%1  

js[kh; lehdj.k iz.kkyh 

            
            
            
dks Øsej ds fu;e ls gy dhft,A 

blh izdkj fdlh   pjh; js[kh; iz.kkyh dk gy Hkh Kkr fd;k tkrk gSA  

eku fyft, ,d   pjh; js[kh; iz.kkyh      tgka   ,d     dk vkO;wg gS rFkk   ,d 

LrEHk vkO;wg gS ftlesa   vo;o gS 

   

           
   
 
 

        

           

    

  
  
 
 

  

    

  
  
 
 

  

    

rks bl js[kh; iz.kkyh ds gy ds fy, ge ,sls   u;s vkO;wg     ifjHkkf"kr djsaxs tks vkO;wg   ds 

  os LrEHk esa   ds vo;oksa dks LFkkfir djds curs gSA ØSej ds fu;e ds vuqlkj bl js[kh; iz.kkyh 

dk gy  



   
        

       
  gksxkA 

2-5 cks/k iz'uksa ds mRrj  

1 ç'u esa fn, gq, js[kh; lehdj.k ç.kkyh dk vkO;wg ds :Ik esa      esa :ikarj.k   

tgka       
     
     
       

     
  
  
  
   rFkk     

  
  
 
  

;gk¡      
     
     
       

   

   
  
   

    
  
   

    
  
  

   

                          
             
         
vFkkZr   ,d O;qRØe ;ksX; vkO;wg gS] 

vc ge        rFkk     dks fuEuor~ ifjHkkf"kr djsaxsA  

     
       
      
       

       
      
     
       

   rFkk      
      
      
      

  

vc f=pjh; js[kh; iz.kkyh dk gy fuEuor~ gksxk& 

  
         

      
      

         

      
            

         

      
  

                

  
       
      
       

   

    
  
   

    
   
   

    
   
  

   

                              
             
       
                

  
      
     
       

   

   
   
   

     
  
   

    
   
  

   

                            
              
       
                



  
      
      
      

   

   
   
  

    
   
  

     
  
  

   

                            
             
       
vc 

   
        

      
   

   

    
    

   
        

      
  

   

    
    

   
         

      
 
   

 
    

 

2-6 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 
 

1js[kh; lehdj.k iz.kkyh 

            
           
              
dks Øsej ds fu;e ls gy dhft,A 

2js[kh; lehdj.k iz.kkyh 

        
         
dks Øsej ds fu;e ls gy dhft,A 
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bdkÃ&3 

vkO;wg ds izdkj ,oa xq.k] vkO;wg xq.ku 

 (Types of matrix, Characteristics and Multiplication) 

 

bdkÃ lajpuk ( Unit Plan) 

 

3-1 mís'; (Objectives) 

3-2 çLrkouk (Introduction) 

3-3 vkO;wg ds izdkj (Types of Matrix) 

 2-3-1 oxZ vkO;wg ¼Square Matrix½ 

3-3-2 fod.kZ vkO;wg ¼Diagonal Matrix½  

3-3-1 vfn”k vkO;wg ¼Scalar Matrix½ %  

3-3-1 rRled vkO;wg ¼Identity Matrix½  

3-3-1 “kwU; vkO;wg %  

3-4 vkO;wg dk LFkkukUrj.k ¼Transpose of a Matrix½ 

3-5 vO;qRØe.kh vkO;wg ¼Singular Matrix½  

3-6 lefer vkO;wg ¼Symmetric Matrix½ 

3-7 vkO;wg dk O;qRØe (Inverse of Matrix) 

3-8 jSf[kd lehdj.k ,oa vkO;wg (Matrox and Linear Equations) 

3-9 vkO;wgksa ij xf.krh; lafØ;k,a ,oa muds xq.k (Mathematical Operations of Matrices) 

3-10 vkO;wgksa dk vfn”k xq.ku ¼Scaler Multiplication of Matrics½ 

3-11 vkO;wgksa dk xq.ku ¼nks vkO;wgksa dk xq.kk½ Matrix Multiplication (Multiplying two Matrices) % 

3-12 vkO;wgksa ds ;ksx rFkk xq.ku ds xq.k (Addition and Multiplication of Matrices) 

3-13 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers of Basic Questions) 

3-14 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

3-15 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography/Useful Books)  

 

3-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- vkO;wg ds fofHkUu çdkjksa ls HkyhHkkafr ifjfpr gks tk,axsA  

2- vkO;wg ds fofHkUu xq.kksa ls HkyhHkkafr ifjfpr gks tk,axsA  

3- nks oxZ vkO;wgksa ds xq.ku dh fof/k lh[k tk,axs A 

 

 

 



3-2 çLrkouk (Introduction) 
vkfFkZd fØ;kdykiksa esa vusd ,sls lek;kstu gksrs gSa ftudks xf.krh; :i ls O;ä djus gsrq jSf[kd 

lehdj.kksa dh ç.kkyh dk lgkjk ysuk iM+rk gSA vkxs dh d{kkvksa esa ge vFkZO;oLFkk ds lkekU; lkE; 

rFkk vkxr&fuxZr fo'ys"k.k esa bldks HkyhHkkafr le> ik,axsA ,d jSf[kd lehdj.k ç.kkyh dks gy djus 

gsrq vkO;wg rFkk lkjf.kd dk Kku vko';d gSA bl bdkbZ esa ge bUgh xf.krh; fof/k;ksa esa n{krk çkIr 

djus dk y{; ysdj pysaxsA 

3-3 vkO;wg ds izdkj % 

ge tkurs gSa fd la[;kvksa dk LrEHkc) rFkk iafDrc) vk;rkdkj la;kstu gh vkO;wg gksrk gS tSls 

 
   
   

   ,d vkO;wg gSA ftleas nks iafDr;k¡ rFkk 3 LrEHk gSaA bls     vkO;wg dgk tk;sxkA 

vkO;wg ds iafDr rFkk LrEHk dh la[;k rFkk la[;kvksa ds fofHkUu la;kstuksa ds vk/kkj ij vkO;wg ds dqN 

izdkj fuEufyf[kr gS& 

3-3-1 oxZ vkO;wg ¼Square Matrix½% ,slk vkO;wg ftlesa LrEHk rFkk iafDr dh la[;k cjkcj gksrh gSA 

mls oxZ vkO;wg dgrs gSA tSls& 

 
      
    
       

   

,d     dk oxZ vkO;wg gS ftlesa 3 iafDr rFkk 3 LrEHk gSA oxZ vkO;wg esa fod.kZ izfo"V;k¡ 

gksrh gSA oxZ vkO;wg dh  oha fod.kZ izfo"Vh oxZ vkO;wg dh      oha izfo"Vh gksrh gSA  
 

3-3-2 fod.kZ vkO;wg ¼Diagonal Matrix½% ,slk oxZ vkO;wg ftldh fod.kZ izfo"V;ksa ds vfrfjDr lHkh 

izfof"V;ka “kwU; ¼0½ gksrh gSa mls fod.kZ vkO;wg dgrs gSA  

tSls&    
   
     
    

  

2-3-3 vfn”k vkO;wg ¼Scalar Matrix½% ,sls fod.kZ vkO;wg ftldh lHkh fod.kZ izfof"V;k¡ leku gksrh gSA 

mls vfn”k vkO;wg dgrs gSA  

tSls&    
   
   
   

 ,d vfn”k vkO;wg gSA 

2-3-4 rRled@bdkbZ vkO;wg ¼Identity Matrix½% ,sls vfn”k vkO;wg ftldh lHkh fod.kZ izfof"V;ka     
gks  

tSls&    
   
   
   

  

2-3-5 “kwU; vkO;wg (Zero Matrix)% ,slk vkO;wg ftlds lHkh vo;o “kwU; gksaA  

tSls&    
  
  

  

 

3-4 vkO;wg dk LFkkukUrj.k ¼Transpose of a Matrix½ %  
 



fdlh     vkdkj ds vkO;wg   esa   iafDr;k¡ rFkk   LrEHk gksxsa A bl vkO;wg dk 

LFkkukUrj.k vkO;wg    Kkr djus ds fy, vkO;wg dh iafDr;ksa vkSj LrEHkksa dks vkil esa :ikUrfjr 

dj fn;k tkrk gS( vkSj bl izdkj izkIr LFkkukUrj.k vkO;wg    esa iafDr;ksa dh la[;k   rFkk 
LrEHkksa dh la[;k   gksxhA  

vFkkZr ;fn 

   

           
   
 

        

           

      

    

           
   
 
 

   
 
 

   
 
 

         

      

 

cks/k ç'u% 1 vkO;wg   
    
     
    

  dk LFkkukarj.k vkO;wg Kkr dhft, A 

 

3-4 vO;qRØe.kh; vkO;wg ¼Singular Matrix½ %  
;fn fdlh vkO;wg dk lkjf.kd “kwU; gks rks ,sls vkO;wg O;qRØe ;ksX; ugh gksrs vkSj bUgsa vO;qRØe.kh 

¼Singular½ vkO;wg dgrs gSaA vFkkZr ;fn       rks   dks vO;qRØe.kh vkO;wg dgrs gSaA  

cks/k ç'u% 2&  vkO;wg    
    
     
     

  dh O;qRØe.kh;rk dh tkap dhft,A   

3-5 lefer vkO;wg ¼Symmetric Matrix½ %  

;fn fdlh vkO;wg   dk LFkkukUrj.k vkO;wg   ewy vkO;wg ds cjkcj gks rks mls lefer vkO;wg dgrs 

gSA vFkkZr ;fn      gks rks   ,d lefer vkO;wg gksxkA  

cks/k ç'u% 3&  D;k vkO;wg    
    
    
 lefer vkO;wg gS\ 

3-6 vkO;wg dk O;qRØe (Inverse of a Matrix)  
lcls igys rks ;g Li"V gksuk pkfg, fd flQZ oxZ&vkO;wg ¼ftuesa iafDr rFkk LrEHk dh la[;k cjkcj 

gksrh gSA½ ds gh O;qRØe Kkr fd;s tk ldrs gSA ;fn   vkO;wg     dk oxZ  vkO;wg gks rks   dk 

O;qRØe       fuEu lw= ls ifjHkkf"kr gksrk gSA  

    
      

   
  

tgk¡   dk lkjf.kd       ¼”kwU; ugh gksuk pkfg,½ 
bl izdkj oxZ vkO;wg   dk O;qRØe       Kkr djus ds fy, vkO;wg   dk adjugate vkO;wg ,oa   

dk lkjf.kd Kkr djuk iMs+xkA   dk  adjugate vkO;wg]   ds lg[k.Mksa }kjk izkIr izfof"V;ksa ls cus 

lg[k.M vkO;wg     dk LFkkukUrj.k vkO;wg ¼Transpose Matrix½ gksrk gSA vFkkZr                        

          tgk¡ vkO;wg   dk izR;sd vo;o ;k izfof"V         
       vFkkZr vkO;wg   

ds lg[k.M gksaxsA  



fdlh vkO;wg   ds LFkkukUrj.k vkO;wg   esa cnyusa ds fy, vkO;wg   dh lHkh iafDr;ksa dks LrEHk&c) 

vFkok vkO;wg   ds lHkh LrEHkksa dks iafDrc) dj nsrs gSA  

3-8 jSf[kd lehdj.k ,oa vkO;wg% 

js[kh; lehdj.k ds lewg dks vkO;wg ds :Ik esa iznf’kZr fd;k tk ldrk gSA mnkgj.k Lo:Ik& 

          
         
vkO;wg ds :Ik esa 

 
  
   

  
 
    

  
  
   ls iznf”kZr djsaxsA 

fdlh jSf[kd lehdj.k ç.kkyh dks vkO;wgksa ds ç;ksx }kjk dSls gy fd;k tkrk gS vkb, bldks ,d 

mnkgj.k ls le>rs gSaA 

fn;k gS&js[kh; lehdj.k iz.kkyh 

            
            
            
ftldk vkO;wg ds :Ik esa ifjorZu fuEu gksxkA  

 
   
   
    

  
 
 
 
    

  
  
 
   

la{ksi esa 

      

 

tgk¡    
   
   
    

       
 
 
 
  rFkk    

  
  
  
  

 

     dks   ds fy, gy djusa ij  

        

    
      

   
 tgk¡       

loZizFke ge vkO;wg   dk lkjf.kd     Kkr djds ns[ksxsa fd bldk eku “kwU; rks ugh gS]       
vc  

     
   
   
    

   

   
  
   

    
  
   

    
  
  

   

                           
            
        tks fd “kwU; ugha gSA  

vr%   dk O;wRØe     Kkr fd;k tk ldrk gSA        
tgk¡   vkO;wg   ds lg[k.Mksa ls cuk vkO;wg gSA  



        
           

               
        

           
          

        
           

              
        

           
             

        
           

               
        

           
           

        
           

             
        

           
          

        
           

         
bl izdkj 

   
       
      
      

   

 

    
        
      
     

  

 

    
  

   
 

 

    
 
        
      
     

    

 

  

 
 
 
 
 
  

   

   

   

  

   
  

   

  

   

   

   
  

   

  

   

  

    
 
 
 
 

  

 

       esa LFkkfir djuas ij  

 

   

 
 
 
 
 
  

   

   

   

  

   
  

   

  

   

   

   
  

   

  

   

  

    
 
 
 
 

 
  
  
 
    

 

  

 
 
 
 
 
  

   
   

   

   
    

  

   
   

  

   
    

  

   
     

  

   
   

  

   
    

 

   
      

 

   
    
 
 
 
 

  



    

 
 
 
 
 
          

   
           

   
         

    
 
 
 
 

  

  

 
 
 
 
 
   

   
   

   
   

    
 
 
 
 

  

  
 
 
 
   

vFkkZr    
 
 
 
  

;k             
 

3-9 vkO;wgksa ij xf.krh; lafØ;k,¡ ,oa muds xq.k  

 

1- vkO;wgks dk ;ksx ¼Addition of Matrices½%     vkdkj ds nks vkO;wgksa   rFkk   dk ;ksx bu 

vkO;gksa dh laxr izfof"V;ksa ds ;ksx ls izkIr la[;kvksa dk vkO;wg gksxkA vFkkZr     vkO;wg 

       izfo"Vh vkO;wg   rFkk vkO;wg   dh        izfof"V;ksa dk ;ksx gksxhA  

                
mnkgj.k %  

   
   
   

  rFkk     
   
   

  

     
         
         

   
    
    

  

 

3-10 vkO;wgksa dk vfn”k xq.ku ¼Scaler Multiplication of Matrics½ % 
 

vkO;wgksa dk vfn”k xq.ku ls rkRi;Z gS fd fdlh la[;k ls fdlh vkO;wg dks xq.kk djukA ;fn   

 

           
   
 

        

          

  ,d     dk vkO;wg gS rFkk fdlh la[;k   ls bl vkO;wg esa xq.kk 

djuk gks rks bls    }kjk n”kkZ;saxs vkSj    dh        izfo"Vh vkO;wg   dh        izfo"Vh esa   
ds xq.ku ds cjkcj gksxhA vFkkZr vkO;wg   ds izR;sd vo;o dks   ls xq.kk djusa ls izkIr la[;kvksa ls 

cuk vkO;wg gh    gksxkA  
               



mnkgj.k % vkO;wg    
   
   

  eas la[;k 5 ls xq.kk djusa ij  

     
   
   

   
     
      

   

 

3-11 vkO;wgksa dk xq.ku ¼nks vkO;wgksa dk xq.kk½ Matrix Multiplication (Multiplying two Matrices) % 

nks vkO;wgksa ds xq.ku esa vkO;wgksa ds Øe dk cgqr egRo gSA ;fn nks vkO;wg   rFkk   dk xq.kk djuk gS 

rks igys vkO;wg   esa LrEHkkas dh la[;k dks nwljs vkO;wg   ds iafDr;ksa dh la[;k ds cjkcj gksuk 

pkfg;s] vU;Fkk vkO;wgkas dk xq.ku lEHko ugh gksxkA vFkkZr ;fn vkO;wg       Øekad dk gSA 

ftlesa iafDr;ksa dh la[;k   rFkk LrEHkksa dh la[;k   gS rks   esa iafDr;ksa dh la[;k   gksuk vko”;d 

gS]   esa LrEHk pkgsa ftrusa gksA  

vkO;wgksa ds xq.ku ls izkIr vkO;wg esa iafDr;ksa dh la[;k igys vkO;wg   dh iafDr;kas dh la[;k ds cjkcj 

rFkk LrEHkksa dh la[;k nwljsa vkO;wg   ds LrEHkksa dh la[;k ds cjkcj gksxhA  

vFkkZr ;fn       rFkk       gS rks budk xq.ku vkO;wg         gksxkA  
                     

vkO;wg    dh        izfo"Vh fuEu gksxh 
                

 
     

mnkgj.k % ;fn 

   
   
    

  rFkk    
   
   
   

   

;gk¡   eas LrEHk     rFkk   eas iafDr;k cjkcj gSA vr%   rFkk   esa xq.ku lEHko gSA rFkk xq.ku ds 

QyLo:Ik izkIr vkO;wg    esa 2 iafDr;ka rFkk 3 LrEHk gksxsaA  

     
   
    

   
    
   
   

   

  
                                    
                                                     

  

  
                 
                

   

  
     
     

 2x3 

uksV% lkekU;r%   dk   esa xq.ku rFkk   dk   esa xq.ku cjkcj ugh gksrk 
       
 

3-12 vkO;wgksa ds ;ksx rFkk xq.ku ds xq.k % 

 

1-                 vFkkZr vkO;wgksa ij ;ksx dk lkgp;Z fu;e ¼Associtivity of 

addition½ ykxw gksrk gSA  

2-             vFkkZr vkO;wgksa ij xq.ku dk lkgp;Z fu;e ykxw gksrk gSA  

3-             vFkkZr vkO;wgksa esa ;ksx dk fofuesa; xq.k fo|eku gksrk gSA  



4-              vFkkZr vfn”k     dk xq.ku vkO;wgksa ds ;ksx ij forfjr gksrk gSA  

5-              vFkkZr vfn’kksa    rFkk    ;ksx ij vkO;wg dk xq.ku forfjr gksrk 

gSA  

6-                   
7-             vkO;wg xq.ku ij forj.k fu;e ykxw gksrk gSA 

8-              
9-         vFkkZr vkO;wg ds LFkkukUrj.k dk LFkkukUrj.k ewy vkO;wg gksrk gSA  

10-           vFkkZr fdlh vfn”k jkf”k vkSj vkO;wg ds xq.ku LFkkukUrj.k vkO;wg vfn”k   

jkf”k ,oa ewy vkO;wg LFkkukUrj.k vkO;wg ds xq.ku ds cjkcj gksrk gSA  

11-              nks vkO;wgksa ds ;ksx dk LFkkukUrj.k O;fDrxr vkO;wgksa ds 

LFkkukUrj.k ds ;ksx ds cjkcj gksrk gSA  

12-            nks vkO;wgksa ds xq.kuQy dk LFkkukUrj.k nwljsa vkO;wg ds LFkkukUrj.k vkSj 

igysa vkO;wg ds LFkkukUrj.k ds xq.kuQy ds cjkcj gksrk gSA  

13-         vFkkZr rRled vkO;wg ¼Identity Matrix½ dk fdlh vkO;wg ¼A½ ls xq.ku djusa 

ij ogh vkO;wg A izkIr gks tkrk gSA  

14- ;fn   ,d     dk vkO;wg gS vkSj   blh vkdkj dk “kwU; vkO;wg ¼Zull or Zero Matrix½ 

gS rks           gksxk   ,d ;ksx rRled gksrk gSA  

15-                 vFkkZr    vkO;wg   dk ;ksxkRed O;qRØe gksxk ,oa 

vkO;wg   vkO;wg    dk ;ksxkRed O;qRØe gksxkA 

16- fdlh oxZ vkO;wg   dks blh vkdkj ds rRled vkO;wg ls xq.kk djusa ij ewy vkO;wg   gh 
izkIr gksxkA                          

17- fdlh O;qRØe ;ksX; vkO;wg   dk O;qRØe vizfre ¼unique½ gksrk gSA             

18- fdlh vkO;wg   ds O;qRØe dk O;qRØe ogh vkO;wg   gksxkA           
19- ;fn   rFkk   nks O;qRØe ;ksX; vkO;wg gSa rks buds xq.kuQy dk O;qRØe vkO;wgksa dk O;qRØe 

ds xq.kuQy ds cjkcj gksxkA               
20-     ,d lefer vkO;wg gksxkA  

3-13 cks/k ç'uksa ds mÙkj (Answers of Basic Questions) 

1- vkO;wg    
    
     
    

  dk LFkkukarj.k vkO;wg      
   
     
    

  

2- fn;k gS vkO;wg    
    
     
     

  

      ;g O;qRØe.kh; gksxk ;fn      

      
  
  

    
    
  

    
    
  

   

                          
          
    
pwafd       vr% vkO;wg   O;qRØe.kh; ugha gSA 



3- fn;k gS vkO;wg    
    
    
  ;fn     rks bls lefer vkO;wg dgsaxsA 

   
  
   

   

    
  
   

   

Pwafd      vr% vkO;wg  lefer vkO;wg gSA 

3-14 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

1- js[kh; lehdj.k iz.kkyh 

            
           
              
dks vkO;wgksa ds ç;ksx }kjk gydhft, 

 

2- vkO;wg    
    
    
     

  dh O;qRØe.kh;rk dh tkap dhft,A   
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bdkÃ&4 

laedks dk izLrqrhdj.k] vko`fRr forj.k  

(Presentation of Data and Frequency Distribution) 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

 

4-1 mís'; (Objectives) 

4-2 çLrkouk (Introduction) 

4-3 laed% ifjp; (Data) 

4-4 leadks ds izdkj (Types of data) 

4-4-1 xSj&la[;kRed ¼Categonical data½ ;k xq.kkRed vk¡dMs+ (Quantitative data) 

4-4-2 la[;kRed vk¡dMs+ ¼Numerical data½ 

4-5 ekiuh;rk ds iSekus ds vk/kkj lead dk oxhZdj.k (Classification of Data on the basis 

of scale of measurement) 
4-5-1 lkadsfrd iSekus ij ekiuh; lead ¼Nominal Scale½  

4-5-2 Øekxr iSekus ij ekiuh; led ¼Ordinal Scale½ 

4-5-3 vUrjky iSekus ij ekiuh; lead ¼Interval Scale½  

4-5-4 vkuqikfrd iSekus ij ekiuh; laed ¼Ratio Scale½  

4-6 lrr ,oa vlrr lead (Continuous and Non coutinuous Data) 

4-7 leadks dk izLrqfrdj.k (Presentation of Data) 

4-7-1 lkj.kh ds :Ik esa leadks dk izLrqfrdj.k (Tabulation) 

 4-7-1-1 vko`fRr forj.k (Frequency Distribution) 

 4-7-1-2 oxZ vUrjky (Class Interval) 

 4-7-1-3 oxksZa dh la[;k dk fu/kkZj.k (Determination of Classes) 

 4-7-1-4 oxZ vUrjky dk fu/kkZj.k (Determination of Class Interval) 

4-7-2 xzkQ ds :Ik esa leadks dk izLrqfrdj.k (Grapphs) 
4-7-2-1 naM vkjs[k ¼Bar Chart½  

4-7-2-2 vk;r fp= (Histogram) 

4-7-2-3 cgq&n.M fp= (Multiple Bar Diagram) 

4-7-2-4 la/kVd Hkkx n.M fp= (Partitioned bar Diagram) 

4-7-2-5 ikÃ fp= (Pie-Chart) 

4-7-2-6 js[kh; js[kk fp= (Linear Graph) 

4-7-2-7 LdSVj Mkbxzke (Scatter Diagram) 

4-8 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answer to the Basic Questions) 

4-9 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

4-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography/Usefull Books) 
 

 



4-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- leadksa ds fofHkUu çdkjksa rFkk oxhZdj.kksa ls HkyhHkkafr ifjfpr gks tk;saxsa A  

2- leadksa dk vko`fÙk forj.k djuk rFkk mUgs lkj.khc) djuk lh[k tk;saxsaA 

 
4-2 çLrkouk (Introduction) 
vkfFkZd fl)karksa dks tc ge O;kogkfjd txr dh dlkSVh ij dluk pkgrs gSa rks ftl pht ls gekjk 

lkeuk lcls igys gksrk gS og gS leadA oLrqr% leadks ds ç;ksx ds cxSj vFkZ'kkL=h; 'kks/k dh 

ifjdYiuk gh ugha dh tk ldrhA vr% xf.krh; vFkZ'kkL= esa leadks ds fo'ys"k.k dk egRoiw.kZ LFkku 

gSA vr% fo|kfFkZ;ksa dk leadks ls ifjp; gksuk lehphu gksxkA    

 

 

 

4-3 lead (Data) % ifjp; 
lead dk RkkRi;Z mu tkudkfj;ksa ls gS tks fdlh “kks/k@ftKklk o”k iwNs x;s iz”uksa ds mRrj ds :Ik esa 

izkIr gksrs gSaA tSls& ge ;g  tkuus esa mRlqd gks ldrs gSa fd fdlh ifjokj dh ekfld vk; fdruh gS] 

fo”ofo|ky; fo|kfFkZ;ksa dk ialnhnk ikB~;Øe D;k gS ;k d{kk esa Nk=&Nk=kvksa dk ilUnhnk jax dkSu 

lk gS bR;kfnA bu lHkh iz”uksa esa iwNs x;s iz”u ekfld vk;] ilUnhnk ikB~;Øe ilUnhnk jax bR;kfn ds 

lHHkkfor mÙkj Øe”k% :0 20000] ch0ch0,0] ihyk bR;kfn gks ldrs gSA bu mÙkjksa dks gh lead dgrs 

gSA izR;sd Åij iwNs x;s iz”u ds lUnHkZ e sa ,d tkudkjh fy, gq, gSA tc iz”u dk mÙkj fdlh ,d 

bdkÃ ls gh fy;k x;k gks rks ;g bdykSrk lead ;k vk¡dMk vaxzsth esa **datum^^ dgykrk gSA ijUrq 

tc iz”u dk mRrj ,d ls vf/kd izfrHkkfx;ksa ls izkIr djrs gS rks ;s lead ;k vk¡dM+s ;k vaxzsth esa 

^^data^^ dgykrs gSA  

Li"V gS fd lead la[;kRed Hkh gks ldrs gS tSlS :0 20000 ;k xSj la[;kRed Hkh tSls ch0ch0,0 ;k 

ihykA fofHkUu izdkj ds leadks dh mi;ksfxrk rFkk muds fo’ys"k.k dk rjhdk fHkUu&fHkUu gksrk gSA  

4-4 leadks ds izdkj (Types of Data)%  
vkt ds le; eas leadks dk nk;jk vR;Ur foLrr̀ gks x;k gSA dEI;wVj }kjk cM+s ,oa tfVy izdkj ds 

fo”ys"k.k dh rduhfd rFkk lkW¶Vos;j fodflr gks tkus ds dkj.k vkt QksVksxzkQ] fofM;ks] lkmaM] 

VsDlV bR;kfn dks Hkh MsVk&buiqV ds :Ik esa i z;ksx djrs gq, lHkh lakf[;dh fo”ys"k.k] fu"d"kZ ,oa 

iwokZuqeku izkIr fd;s tk jgs gSA gkykafd bl izdkj ds MsVk dks Hkh igys izlaLdr̀ djds la[;kRed :Ik 

esa :ikUrfjr dj fy;k tkrk gSA bl izdkj ;fn leadks dk oxhZdj.k fd;k tk;s rks vk¡dM+s eq[;r% nks 

izdkj ds gks ldrs gSA  

    xSj&la[;kRed ¼Categonical data½ ;k oxkZRed vk¡dMs+ 

     la[;kRed vk¡dMs+ ¼Numerical data½ 

leadks ds oxhZdj.k dks le>us ds fy, fuEu mnkgj.k dks ns[krs gSA  

mnkgj.k% eku fyft, ge 10 cPpksa dh fdlh d{kk ds Nk=&Nk=kvksa ds LokLF; laca/kh v/;;u gsrq 

fuEu tkudkfj;k¡ tqVkrs gSa& 

 

 

 

 

 



 

Øa0la0 Ukke d{kk Fyax igpku i= 

la[;k 

CyM xqzi ikfjokfjd 

vk; vkSlr 

ekfld 

otu  

1 usgk 11 efgyk 35 O+ 25 48 

2 iwtk 11 efgyk 09 O+ 135 46 

3 fuf[ky 11 iq:"k 23 B+ 70 48 

4 Lokrh 11 efgyk 87 AB+ 60 54 

5 iwue 11 efgyk 45 A+ 75 50 

6 Eksfgr 11 iq:"k 13 AB- 40 52 

7 v{kr 11 iq:"k 21 O+ 35 46 

8 lkeF;Z 11 iq:"k 29 O+ 67 51 

9 jRus”k  11 iq:"k 93 O+ 77 49 

10 /kesZUnz 11 iq:"k 32 AB+ 43 46 

 

mnkgj.k esa Nk=&Nk=kvksa ls uke] d{kk] igpku&i= la[;k] CyM xqzi] ikfjokfjd vkSlr ekfld vk; 

rFkk otu tSls vfHky{k.kksa ¼Characterstice½ dks tkuus gsrq iz”u iwNs x;s ftuds mÙkj Lo:Ik izkIr ekuksa 

dks izR;sd Nk= gsrq ladfyr djds ,d lkj.kh ds :Ik esa Åij fy[kk x;k gSA bu vfHky{k.kks a esa d{kk 

ds :Ik esa IkzkIr mÙkj dk eku lHkh Nk=&Nk=k gsrq leku ¼11½ gSA ,slk blfy, gS D;ksafd gekjs losZ ds 

fy, pquk x;k lewg flQZ ,d gh d{kk ¼11½ dk gSA bl izdkj ;fn fdlh v/;;u esa pqus x;s 

vfHky{k.kksa dk mRrj ;k eku ifjofrZr u gksrk gks vFkkZr fLFkj ;k leku gks rks ,sls vfHky{k.k dks 

*vpj* dh laKk nh tkrh gSA blds foifjr tc ,sls vfHky{k.k ftuds mÙkj ¼;k eku½ ifjorZuh; gksa 

mudksa pj dgrs gSA tSls fd Åij fy;s x;s mnkg.k esa d{kk ds vfrfjDRk vU; lHkh vfHky{k.k uke] 

igpku&i= la[;k] CyM xqzi bR;kfn ds eku ifjofrZr gks jgs gS blfy, mUgsa pj dgsxsaA  

tSlk fd Åij Li"V fd;k x;k gS fd lead la[;kRed rFkk xSj l[;kared izdkj ds gks ldrs gS] bl 

mnkgj.k esa Hkh dqN vfHky{k.k la[;kRed gS rFkk dqN xSj la[;kRedA  

4-4-1 la[;kRed lead % la[;kRed laed ls rkRi;Z ,sls leadks ls gS ftuls vFkZiw.kZ xf.krh; lafØ;k,¡ 

djuk lEHko gksA vFkkZr ftu ij tksM] ?kVkuk xq.kk rFkk Hkkx tSlh lafØ;k,¡ djds vFkZiw.kZ fu"d"kZ izkIr 

gksaA tSls& Åij ds mnkgj.k esa ikfjokfjd vk; ,oa otu tSlh vfHky{k.kksa ds leadA  

4-4-2 xSj la[;kRed lead % la[;kRed laedks ds foifjr xSj la[;kRed lead ,sls led gksrs gS 

ftuds Åij loZizFke rks xf.krh; lafØ;k,a lEHko gh ugha gksxh tSls fd Åij ds mnkgj.k esa uke vkSj 

CyM xqzi tSls vfHky{k.kksa ds leadA bu leadksa }kjk izfrn”kZ ¼loZs{k.k dh tk jgh fo"k; oLrq½ ds y{k.k] 

igpku rFkk oxZ bR;kfn dk gh irk yxrk gSA blds vykok ;fn ,sls leadksa esa xf.krh; lafØ;k,¡ 

lEHko gksa Hkh rks xf.krh; lafØ;kvksa }kjk izkIr fu"d"kZ vFkZghu gksrs gSA tSls Åij ds mnkgj.k esa fy, 

x;s d{kk ,oa igpku i= la[;k tSls vfHky{k.kA  

ns[kus esa rks ;s lead la[;k dks gh iznf”kZr djrs gaS ijUrq okLro esa ;g Hkh igpku crkus okys yscy gS 

rFkk budks tksM+us ;k vkSlr fudkyus ls fdlh Hkh izdkj dk vkSfpR;iw.kZ fu"d"kZ ugha fudysxkA leadks 

dk ,d vkSj oxhZdj.k mudh ekiuh;rk ds iSekus ds vk/kkj ij fd;k tkrk gSa ftlds vuqlkj lead 

fuEu pkj oxksZ ds gks ldrs gSA  

cks/k ç'u 1 fuEufyf[kr esa ls dkSu lk oxkZRed lead@MsVk gaS\ 

i. vkidh f'k{kk dk mPpre Lrj 

ii. lsok vuqHko ds fy, xzkgd jsfVax tSls [kjkc] vkSlr] vPNkA 



iii. vkidh vk;q tSls 18 o"kZ ls de] 19 ls 30 o"kZ ds chp vkfnA 

iv. le; 

v. nkc 

4-8 ekiuh;rk ds iSekus ds vk/kkj lead dk oxhZdj.k 

4-8-1 lkadsfrd iSekus ij ekiuh; lead ¼Nominal Scale½ %& tSlk fd igys Hkh Li"V fd;k tk 

pqdk gS] dN lead dsoy igpku ;k oxZ tSls vfHky{k.k dks gh Li"V dj ldrs gS tSls 

uke fyax bR;kfnA vxj bu vfHky{k.kksa dks la[;k ds :Ik esa :ikUrfjr Hkh dj fn;k tk;s 

rks Hkh bu la[;kvksa dks dsoy igpku ;k ladsr ds :Ik esa gh ns[kuk pkfg, rFkk mu ij 

fdlh Hkh izdkj dh xf.krh; lafØ;k ugha djuh pkfg,A tSls Åij fy;s x;s mnkgj.k esa 

fyax vfHky{k.k ds vUrZxr iq:"k dks 0 rFkk efgyk dks 1 ls iznf”kZr dj fn;k tk;s rks bu 

la[;kvksa dh ekiuh;rk lakdsfrd gh jgsxh vFkkZr ;g la[;k,¡ fdlh Hkh izdkj dh rqyuk 

vFkok vuqikr dks ugha n”kkZrs gSa oju ;s la[;k,¡ ek= ,d ladsr vFkok igpku gh iznf”kZr 

dj jgs gaSA ge pkgsa rks iq:"k dks 1 ls rFkk efgyk dks 0 ls ;g fdlh Hkh vU; la[;k ls 

iznf”kZr dj nsa blls efgyk ;k iq:"k ds cMs+ ;k NksVs gkssus dk fu"d"kZ ugha fudkyk tk 

ldrkA  

4-5-2 Øekxr iSekus ij ekiuh; led ¼Ordinal Scale½ %& tc dksÃ vfHky{k.k fofHkUu ,sls oxksZ 

dks iznf’kZr djrk gks ftuesa ,d Øe egRoiw.kZ gks rc ,sls leadks dks Øekxr ¼Ordinal 

Scale½ iSekus ij ekiuh; lead dgrs gS rFkk ,sls vfHky{k.k Øekxr pj dgykrs gaSA 

mnkgj.k ds fy, ge vius izfrn”kZ ¼Sample½ dh vkfFkZd gSfl;r tkuuk pkgrs gS vkSj 

mÙkj ds :Ik esa esa gesa vfr xjhc] xjhc] lkekU;] vehj rFkk vR;f/kd vehj ds mnkgj.k 

feyrs gSA ;gk¡ fuf”pr :Ik ls vR;Ur xjhc ls vR;f/kd vehj ds chp ,d Øe gSA vxj 

bu leadksa dks la[;k esa :ikUrfjr djsa rks ;s la[;k;sa Hkh blh Øe esa NksVh ls cM+h gksuh 

pkfg,A tSls& 

vR;Ur xjhc 1 

Xkjhc 2 

lkekU; 3 

vehj 4  

vR;f/kd vehj 5 

fu”p; gh ;gk¡ fofHkUu oxksZ ds chp rqyuk dh tk ldrh gS rFkk ;g fu"d"kZ fudky ldrs 

gaS fd 1 lcls fuEu gS rFkk 5 lcls Js"B gSA  

Øekxr iSekus ij ekiuh; pj ds leadks ls blls vf/kd xf.krh; fu"d"kZ ugha fudkys tkus 

pkfg,A vFkkZRk ge ;g ugha dg ldrs fd xjhc ls vR;ar xjhc dk vUrj mruk gh gS 

ftruk lekU; ls xjhc dk ;k vehj ls lkekU; dk ;k fQj vR;f/kd vehj ls vehj dkA 

vFkkZr bu leadksa esa tksM+ /kVkuk tSlh vkfFkZd lafØ;k,¡ ugha dh tkuh pkfg,A  

4-5-3 vUrjky iSekus ij ekiuh; lead ¼Interval Scale½ %& tc bl izdkj gks fd muds }kjk 

iznf”kZr vfHky{k.k fdlh bdkÃ esa ekis x;s gks rFkk muds chp dk vUrj vFkZiw.kZ gks rks ,sls 

pj }kjk iznf”kZr lead vUrjky iSekus ij ekiuh; dgykrs gSaA tSls rkieku dks fMxzh 

lsfY”k;l ;k fMxzh QkjusgkbV es ekik tk;s rks nks rkeekuksa ds chp dk vUrj Hkh Li"V 

vFkZ nsrk gSA tSls 30
0C ls 20

0C ds chp dk vUrj 10
0C  dk gS tks fd 40

0C ls 30
0C ds 

chp ds vUrj ftruk gh gSA gkykafd vUrjky ekiuh; lead esa vkuqikfrd rqyuk ugha dh 

tkuh pkfg,A tSls fd ge ;g ugh dg ldrs fd 20
0 
lsfY”k;l ls 40

0
 fMxzh lsfY”k;l 



nqxuk xeZ gSA vUrjky lead esa “kwU; dk eku euekuk ¼Arbitrary½ gksrk gSA tSls “kwU; 

fMxzh lsfY”k;l rkieku dk eryc rki dk u gksuk ugha dgk tk ldrkA  

4-5-4 vkuqikfrd iSekus ij ekiuh; laed ¼Ratio Scale½ %& tc pj }kjk iznf”kZr vfHky{k.k ,sls 

gksa ftuds fy, “kwU; dk eku okLrfrd rFkk vFkZiw.kZ gks rks ,sls leadks esa rqyuk ,oa 

vuqikr Kkr djuk lEHko Hkh gksrk gS ,oa vFkZiw.kZ HkhA tSls vk;] mez] otu] yEckÃ 

bR;kfnA  

 

4-6 lrr ,oa vlrr lead 

 

la[;kRed lead lrr ,oa vlrr izdkj ds gks ldrs gSA vlrr ,d fuf”pr eku xzg.k dj ldrs gS 

tSls& d{kk es cPpksa dh la[;k] ;g flQZ iw.kkZad eku gh gks ldrs gSA tcfd lrr pj ,d fuf”pr 

nk;js esa dksÃ Hkh eku xzg.k dj ldrs gSaA tSls& otu] rkiekuA  

cks/k ç'u 2 fuEufyf[kr esa ls dkSu ls vlrr MsVk gSa\ 

i. vkids fdrus HkkbZ&cgu gSa\ 

ii. otu 

iii. vkids bykds esa ?kjksa dh la[;k 

iv. çfr ?kaVs nq?kZVuk,¡ 

v. ncko 

cks/k ç'u 3  fuEufyf[kr esa ls dkSu lk lrr MsVk gS\ 

i. ,d midj.k dh nks Øfed foQyrkvksa ds chp dk le; 

ii. vk;ru 

iii. fyax 

iv. vkidk ilanhnk O;atu 

v. ?kuRo 

 

4-7 leadks dk izLrqfrdj.k  

leadks dk fo”ys"k.k djus gsrq leadks dks fo”ys"k.k ;ksX; izk:Ik esa izLrqr djuk vko”;d gSA leadks 

dk izLrqfrdj.k nks izk:iksa esa gks ldrk gSA  

1- lkj.kh ds :Ik esa  

2- xzkQ ds :Ik esa 

 

led izkIr djus ds nks lzksr gksrs gaS% izkFkfed ,oa f}rh;dA izkFkfed lzksr ls rkRi;Z gS Loa; }kjk 

Questimaire cuk dj lead ,df=r djukA tcfd f}rh;d lzksr ds vUrZxr lead iwoZ esa gh fdlh 

laLFkku vFkok ,tsalh }kjk ,df=r djds izdkf”kr fd;s x;s gksrs gSA f}rh;d lzksr ds lead pawfd iwoZ 

esa izdkf”kr gks pqds gksrs gS vr% izk;% ;g fdlh lkj.kh ds izk:Ik esa vFkok xzkQ ds :Ik esa gh jgrs gSA 

blds foijhr tc izkFkfed :Ik ls lead ,df=r fd;s tkrs gS] rks budks fo”ys"k.k ,oa fu"d"kksZ a gsrq 

lkj.kh ;k xzkQ ds :Ik esa izLrqr fd;s cxSj ,slk ugha fd;k tk ldrkA bl izdkj dh lkj.kh esa izR;sd 

iafDr fdlh izfrn”kZ dh ,d bdkÃ ds lEcU/k esa leLr vfHky{k.kksa dks n”kkZrh gSA  

 

 

4-7-1 lkj.kh ds :Ik esa leadks dk izLrqfrdj.k %& lkj.kh ls rkRi;Z gS LrEHk rFkk iafDr;ksa ds :Ik 

esa fofHkUu vfHky{k.kksa ¼pj rFkk vpj½ ,oa muds ekuksa dks izLrqr fd;k tkuk tSlk fd Åij 



fy;s x;s mnkgj.k esa Hkh fd;k x;k gSA izk;% izR;sd vfHky{k.kksa dks ,d LrEHk ds :Ik esa 

rFkk ml vfHky{k.k ds fofHkUu ekuksa dks iafDr;ksa ds :Ik esa fy[krs gSA    

 

tSls 

 

 

 

 

 

;k  

 

 

 

 

 

mijksDr lHkh lkj.kh esa vfHky{k.kksa uke] otu] CyMxzqi dks LrEHk ds :Ik esa rFkk buds fofHkUu 

ekuksa dks iafDr;ksa ds :Ik esa n”kkZ;k x;k gSA gkyafd ge blds foijhr Hkh dj ldrs gS vFkkZr 

vfHky{k.kksa dks iafDr ds :Ik esa rFkk blds ekuksa dks LrEHk ds :Ik esa A  

tSls & 

uke jke lqjs”k egs”k “;ke 

;k 

otu 45 48 39 42 

;k 

uke jke lqjs”k egs”k “;ke 

otu 45 48 39 42 

CyMxqzi O+ B+ AB+ A- 

4-7-1-1 vko`fRr forj.k %& 

fdlh vfHky{k.k ds fofHkUu ekuksa dh ckj&ckj gksus okyh izkfIr;ksa dh x.kuk dks gh ml pj ;k 

vfHky{k.k dh ckjEckjrk ;k vko`fRr forj.k dgrs gaSA  

mnkgj.k ds fy, ;fn ,d d{kk dh 20 Nk=kvksa ds jax ilUnxh dk lead fuEu gks& 

Øa0la0 Ukke ilUnhnk jax 

1 lkSE;k Ykky 

2 dsrdh ihyk 

3 iadtk Ykky 

4 fiz;k cSxauh 

5 Js"Bk xqykch 

6 fnO;k xqykch 

7 dapu yky 

8 dkE;k cSaxuh 

9 uUnhuh uhyk 

10 e/kq xqykch 

11 lq/kk ihyk 

uke 

jke 

lqjs”k 

egs”k 

“;ke 

uke otu CyM xzqi 

jke 45 O+ 

lqjs”k 48 B+ 

egs”k 39 AB+ 

“;ke 42 A- 



12 dkty xqykch 

13 laxhrk yky 

14 gf"kZRkk xqykch 

15 ekU;k cSaxuh 

16 dkSf’kdh xqykch 

17 e/kqfydk cSaxuh 

18 fiz;adk yky 

19 vaf”kdk xqykch 

20 vi.kkZ xqykch 

 

mijksDr mnkgj.k esa dÃ Nk=kvksa dh jax ilUnxh ,d leku gS] vr% ;fn jax ilUnxh dk 

vko`fÙk forj.k cuk;as rks fHkUu&fHkUu jaxksa dh ftruh ckj iqujko`fr gqÃ gS mls fxu dj ml jax 

ds lkeus fy[k fn;k tk;sxkA izR;sd jax dh iqujko`fr dh x.kuk gsrq ge vko`fÙk esa ,d [kM+h 

ykbu ¼tally marks½ [khpars tkrs gSa rFkk 5 oha fxurh ij pkj [kM+h ykbuksa dks frjNh ykbu ls 

dkV nsrs gSA bl vko`fRr dh x.kuk esa xyrh dh lEHkkouk ugh jgrh gSA  

jax vko`fRr ¼ tally marks ½ vko`fRr 

yky  5 

ihyk  2 

cSaxuh  4 

xqykch  8 

uhyk  1 

 

la[;kRed leadks dk vko`fRr forj.k dk mnkgj.k % 

eku fyft, d{kk ds 20 Nk=ksa dk otu dk vkadMk fuEuor gS& 

Nk=ksa dk otu % 

         
         
         

              
             
            

    
    

 

 

mijksDr mnkgj.k ds fy, leadks dk vko`fRr forj.k%  

Nk=ksa dk otu vko`fRr ¼ tally marks ½ vko`fRr 

41  7 

40  4 

45  3 

39  2 

43  3 

37  1 

 

4-7-1-2 oxZ vUrjky% tc leadks dh la[;k ¼Size of data½ vR;f/kd gks rks O;fDrxr lead dk 

vko`fRRk forj.k Hkh u djds vad oxZ vUrjkyksa dk vko`fRr forj.k cukuk pkfg, blls leadks 

dk izLrqrhdj.k laf{kIr rFkk vFkZiw.kZ gksrk gSA  

mnkgj.k % fdlh d{kk ds 63 Nk=ksa ds vFkZ”kkL= fo"k; dh ijh{kk ds izkIrkad fuEuor gS& 

izkIrkad % 67] 45] 54] 50] 77] 56] 55 



  44] 43] 58] 57] 56] 43] 78  

  66] 60] 65] 53] 55] 49] 72   

  57] 44] 58] 63] 60] 70] 51 

  59] 50] 72] 61] 48] 55] 42  

  51] 43] 47] 67] 59] 48] 44  

  52] 58] 47] 48] 70] 61] 69   

  56] 54] 52] 57] 47] 51] 58  

  40] 48] 49] 52  

mijksDr leadks dk vko`fRr forj.k ;fn O;fDrxr lead ds fy, fd;k tk;s rks ,sls vko`fRr 

forj.k u rks laf{kIr gksxk u gh dk;Z{keA vr% csgrj gksxk fd leadks dks fofHkUu oxZ esa 

foHkkftr djds mu oxksZa dk vko`fRRk forj.k izLrqr fd;k tk;sA  

 

4-7-1-3 oxksZa dh la[;k dk fu/kkZj.k % fdlh vkòfRRk forj.k esa 5 ls 20 ds chp oxZ gksus pkfg,A 

oxksZa dh okLrfod la[;k leadks dh la[;k ij fuHkZj gksuh pkfg,A tSls& Åij fy;s x;s laed 

Js.kh dk vkdkj 60 gS] vxj bl lead Js.kh dks 20 oxksZ esa ckaVs rks dÃ ,sls oxZ gksaxs ftudh 

vko`fr ;k rks “kwU; gksxh ;k cgqr de gksxhA blh izdkj fdlh cM+s vkdkj dh lead Js.kh esa 

;fn oxksZ dh la[;k de gksxh rks oxksZ dh vko`fr;k¡ bruh vf/kd gksxh fd leadks dk forj.k 

Li"V :Ik ls js[kkafdr ugh gks ik;sxkA  

 

4-7-1-4 oxZ vUrjky dk fu/kkZj.k % bldk fu/kkZj.k oxksZ dh la[;k rFkk leadks ds fuEure ,oa 

mPpre eku ls gksrk gSA  

vc ge mijksDr fn;s x;s mnkgj.k dk oxZ&vko`fRr forj.k cukrsa gSA  

;gk¡ dqy lead        gSA  
fuEure lead dk eku     
mPpre lead dk eku     
mPpre rFkk fuEure lead dk vUrj           

;fn ge dqy 6 oxZ cukuk pkgsa rks 
  

 
     ;k   dk oxkZUrj ys ldrs gSA 

;fn ge dqy 8 oxZ cukuk pkgsa rks 
  

 
      ;k   ds oxkZUrj ys ldrs gSA  

5 ds oxkZUrj ls dqy 8 oxZ&vUrjkyksa ds oxZ cuk;saxs rFkk tks bl la[;k fdlh oxZ ds fupys 

eku ds cjkcj rFkk mPp eku ls NksVh gks mls ml oxZ esa j[ksaxsA bl izdkj ds oxksZ dks 

viothZ oxZ dgrs gS] D;ksafd buesa oxZ ds mPp eku ds cjkcj okyk lead “kkfey ugh fd;k 

tkrk gSA 

 

oxZ&vUrjky feyku fpUg ¼ tally 

marks ½ 

vko`fRr 

40&45  8 

45&50  10 

50&55  11 

55&60  15 

60&65  5 

65&70  5 

70&75  4 



75&80  2 

 

bl izdkj mijksDr mnkgj.k ds fy, leadks dk vko`fRr forj.k 

oxZ&vUrjky vko`fRr 

40&45 8 

45&50 10 

50&55 11 

55&60 15 

60&65 5 

65&70 5 

70&75 4 

75&80 2 

 

bl vko`fRr forj.k ls ;g Li"V gksrk gS fd vk/ks ls vf/kd Nk=kas dk 45 ls 60 ds chp uEcj 

izkIr gq, gSa buesa Hkh 55 ls 60 ds chp lokZf/kd 15 cPPks gSaA mPpre oxZ 75&80 esa flQZ 2 gh 

Nk= gSA  

?;ku jgs fd viothZ oxksZa esa fdlh oxZ dh mPp lhek vxys oxZ dh fuEu lhek ds cjkcj gksrk 

gSA oxkZUrj cukus ds fy, ,d vU; fof/k lekos”kh fof/k dk Hkh iz;ksx fd;k tk ldrk gSA 

lekos”kh oxksZ esa ,d oxZ dh mPp lhek vxys oxZ dh fuEu lhek ds cjkcj ugha gksxhA rFkk 

fdlh oxZ esa flQZ mUgh leadks dh fxurh gksrh gS tks ml oxZ ds fuEu rFkk mPp lhekvksa ds 

cjkcj ;k chp esa gksA  

mijksDr mnkgj.k ds leadks dks gh lekos”kh oxZ&vUrjky fuEuor gksxk& 

oxZ&vUrjky feyku fpUg ¼ tally 

marks ½ 

vko`fRr 

40&44  8 

45&49  10 

50&54  11 

55&59  15 

60&64  5 

65&69  5 

70&74  4 

75&79  2 

 

tc lead vlrr ¼Discrete½ izdkj ds gks rks lekos”kh oxZ&vUrjky dk fuekZ.k fd;k tkrk gSaA  

4-7-2 xzkQ ds :Ik esa leadks dk izLrqfrdj.k %&,d f}&vk;keh iVy ij leadks dk fu:i.k gh 

xzkQ dgykrk gSA ;g f}&vk;keh iVy izk;% ,d xzkQ isij gksrk gS ,d nwljs dks 90
0
 ds 

dksa.k ij dkVrh gqÃ {kSfrt ¼xv{k½ ,oa mnxz ¼y v{k½ js[kkvksa ls fofHkUu oxZ fufeZr gksrs gSaA 

xzkQ cukus gsrq Å/oZ rFkk {kSfrt js[kkvksa ds dVku fcUnq dks lUnHkZ fcUnq ekurs gq, mls 

¼3]3½ funsZ”kkad eku ysrs gaS] ;g lUnHkZ fcUnq ,d U;wVªy fcUnq gksrk gS ftlds nk;ha vksj 

{kSfrt js[kk ¼x-v{k½ ij leku nwjh ij c<+us ij x-v{k ij fy;s x;s vfHky{k.k dh ,d 

ekud bdkÃ ls o`f) gksrh n”kkZ;h tkrh gS rFkk ck;ha vksj tkus ij bl vfHky{k.k dh ,d 

ekud bdkÃ ls âkl n”kkZrs gSaA blh izdkj lUnHkZ fcUnq ¼0]0½ funsZ”kkad ls Å/oZ fn”kk esa 

tkus ij Å/oZ v{k ij fy;s x;s vfHky{k.k ds eku esa ,d ekud bdkÃ ls o`f) gksrh gS rFkk 



lUnHkZ fcUnq ds Ukhps Å/oZ fn”kk esa tkus ij vfHky{k.k ds eku esa fy;s x;s ekud bdkÃ ls 

,d bdkbZ deh n”kkZrs gSaA  

 

 

leadks ds fofHkUu izdkjksa tSls la[;kRed] xSj la[;kRed ,oa lrr] vlrr rFkk fofHkUu vfHky{k.kksa ds 

e/; lEcU/kksa ds vk/kkj ij fofHkUu izdkj ds xzkQ ¼js[kkfp=½ curs gSaA dqN egRoiw.kZ ,oa mi;ksxh 

js[kkfp=ksa dk o.kZu ;gk¡ fd;k x;k gSA  

4-7-2-1 naM vkjs[k ¼Bar Chart½ % tc ge fdlh ,d xSj&la[;kRed vfHky{k.k ¼pj½ dks ysrs gSa 

rks blds fy, naM vkjs[k [khpuk loZFkk mi;qDr gksrk gSA ;fn fdlh d{kk dh 60 Nk=kvksa dh 

jax ilUnxh ds leadks dk vko`fRr forj.k fuEuor gks 

jax vko`fÙk 

uhyk 5 

Ykky 18 

xqykch 22 

ihyk 40 

cSaxuh 4 

 

bl vko`fRr forj.k dk naM vkjs[k fp= fuEuor gksxk 

 

 

5 

18 
22 

40 

4 

रंगों का आवतृ्ती ववतरण  



blesa izR;sd naM dh pkSMkÃ leku gksuh pkfg,A  

 

4-7-2-2 vk;r fp= % lrr lead Js.kh ds vko`fÙk forj.k dk js[kkfp= cukus ds fy, vk;r 

fp=ksa dk p;u fd;k tkrk gSA blesa vko`fÙk forj.kksa dks vk;rkdkj n.Mksa dh lrr J`a[kyk 

gksrh gSA  

mnkgj.k % ;fn fdlh dkWyst dss 100 Nk=ksa ds ikfjokfjd vk; Lrj dk lead fuEuor~ gks& 

vk;&oxZ ¼:0 esa½ vko`fÙk 

0&10000 70 

10000&20000 120 

20000&30000 280 

30000&40000 390 

40000&50000 171 

50000&60000 40 

60000&70000 10 

 

 

bl lead Js.kh ds vko`fRr forj.k dk vk;r fp= fuEuor gksxkA  

 

vk;r fp= ds vk;r dh pkSM+kÃ oxksZ ds vUrjky ds vuqikr esa gksuh pkfg,A  

4-7-2-3 cgq&n.M fp= % ,d ls vf/kd vfHky{k.kksa dks izdV djus okys vlrr pj ds leadks 

dk vkjs[k cukuk gks rks cgqn.M fp= blesa lgk;d gksaxsA  

mnkgj.k% ;fn fofHkUu ftys ds egkfo|ky;ksa esa ckyd ckfydkvksa dh fuEu la[;k dks n”kkZuk gks 

    

Nk= Nk=kvksa dh la[;k yk[k esa 

ftys dk uke Nk= Nk=k,¡ 

iz;kxjkt 6-5 5-8 

y[kuÅ 6-0 5-9 

dkuiqj 7-0 6-0 

vkxjk 5-0 4-5 

 

rks bl lead Js.kh dk cgq&n.M fp= fuEuor gksxkA 

120 

280 

390 

171 

40 
10 

v
kò
fR
r
 

vk;&oxZ ¼:0 esa½ 

vk;r fp=  

10000-20000 

20000-30000 

30000-40000 

40000-50000 

50000-60000 

60000-70000 



 

cgqn.M fp= ds fodYi ds :Ik esa ,d ls vf/kd pjksa dk gh js[kkfp= la?kVd Hkkx n.M fp= 

ds :Ik esa fufeZr gksrk gSA  

 

4-7-2-4 la/kVd Hkkx n.M fp= % la/kVd Hkkx n.M fp= esa ,d gh naM esa ,d leku ekiuh; 

,d ls vf/kd pjksa dks n”kkZ;k tkrk gS rFkk izR;sd naM dh ÅapkÃ lHkh pjksa ds ;ksxQy dh eki 

dks n”kkZRkk gSA fiNys mnkgj.k ¼cgqn.M fp= ds mnkgj.k½ dks gh ;fn la/kVd&Hkkx n.M fp= 

ds :Ik esa n”kkZ;sa 

ftys dk uke Nk= Nk=k,¡ 

iz;kxjkt 6-5 5-8 

y[kuÅ 6-0 5-9 

dkuiqj 7-0 6-0 

vkxjk 5-0 4-5 

 

rks bl lead Js.kh dk cgq&n.M fp= fuEuor gksxkA 

 

 

mijksDr vkjs[k dks izfr”kr ds :Ik esa Hkh i znf’kZr dj ldrs gSa] ftls izfr”kr la/kVd Hkkx n.M 

fp= dgrs gSaA blesa dqy dks 100% ds leku eku dj izR;sd pj ds fgLls ds blh vuqikr ¼%½ 

ds :Ik eas iznf”kZr djrs gSaA  

mnkgj.k % 

 

0.0 

2.0 

4.0 

6.0 

8.0 

Prayagraj Lucknow Kanpur Agra 

Male and Female Students in Lakhs 

Male_Students Female_students 

0.0 

2.0 

4.0 

6.0 

8.0 

10.0 

12.0 

14.0 

Prayagraj Lucknow Kanpur Agra 

Male and Female Students in Lakhs 

Male_Students Female_students 



ftys dk 

uke 

Nk= Nk=k dqy fo|kFkhZ Nk= 

izfr”kr 

Nk=k 

izfr”kr 

dqy % 

iz;kxjkt 6-5 5-8 12-3 52-84 47-16 100 

y[kuÅ 6-0 5-9 11-9 50-42 49-58 100 

dkuiqj 7-0 6-0 13-0 53-84 46-14 100 

vkxjk 5-0 4-5 9-5 52-63 47-37 100 

 

bl lead Js.kh dk izfr”kr la/kVd Hkkx n.M fp= fuEuor gksxkA 

 

4-7-2-5 o`r fp= % tc fdlh vfHky{k.k ds fofHkUu vo;oksa dks n”kkZuk gks rks ikÃ@o`r fp= 

mi;ksxh gksrs gSA blds vfrfjDr xq.kkRed pjkas ds lkisf{kd vko`fÙk;ksa ¼Relative frquency½ dk 

Hkh ikÃ fp=ksa }kjk vFkZiw.kZ izn”kZu dj ldrs gSA ikÃ fp= o`rkdkj gksrs gS vr% fdlh vfHky{k.k 

ds vo;oksa ds izfr”kr dks 360
0
 va”k ds vuqikr esa cnydj mrus gh va”k ds fgLls }kjk 

vfHky{k.k ds vo;o dks n”kkZrs gaSA  

jax ilUnxh vko`fr lkisf{kd vko`fr va”k esa fgLlk 

uhyk 5  

  
 

 

  
        

Ykky 18   

  
 

  

  
         

xqykch 22   

  
 

  

  
         

ihyk 10   

  
 

  

  
        

cSaxuh 4  

  
 

 

  
        

gjk 1  
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bl lead Js.kh dk o`r fp= fuEuor gksxkA 

4-7-2-6 js[kk fp= % tc le; ds lkis{k ¼dky Js.kh½ pj esa gksus okys ifjorZu fn[kkus gksrs gS rks 

js[kkfp= mi;ksxh gksrs gSA  

mnkgj.k % 

tux.kuk o"kZ tula[;k ¼djksM+ esa½ 

1951 36-10 

1961 43-92 

1971 54-81 

1981 68-33 

1991 84-64 

2001 102-87 

2011 121-08 

 

bl lead Js.kh dk js[kk fp= fuEuor gksxkA 

 

 

 

4-7-2-7 LdSVj Mkbxzke% tc nks pjksa ds chp dkj.k vkSj ifj.kke ds laca/k gksa rks bl laca/k dks 

n”kkZus ds fy, LdSVj Mkbxzke mi;ksxh gksrs gSA  
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LdSVj MkÃ xzke ds X - v{k ij ifj.kke n”kkZus okys pj dh eki n”kkZrs gSaA  

 

mnkjg.k % 

Å¡pkÃ otu 

157 49 

161 75 

165 65 

158 60 

156 49 

166 70 

155 68 

 

bl lead Js.kh dk LdSVj Mkbxzke@fcUnq fo[kjko fp= fuEuor gksxkA 

 

 

 

cks/k ç'u 4  ykbu pkVZ dk mi;ksx fdl çdkj ds MsVk ds fy, fd;k tkrk gS\ 

1- dqy ;ksx ds vuqikr esa ,d vkbVe fn[kkus ds fy, 

2- ,dkf/kd vkbVe ?kVd fn[kkus ds fy, 

3- oLrqvksa ds chp rqyuk 

4- le; ds lkFk #>ku 

5- oLrqvksa dh vko`fÙk 

 

4-8 cks/k iz'uksa ds mRrj 

1- oxkZRed  MsVk gS & 

i. vkidh f'k{kk dk mPpre Lrj 

ii. lsok vuqHko ds fy, xzkgd jsfVax tSls [kjkc] vkSlr] vPNkA 

iii. vkidh vk;q tSls 18 o"kZ ls de] 19 ls 30 o"kZ ds chp vkfnA 

2- vlrr MsVk gSa& 

   vkids fdrus HkkbZ&cgu gSa\ 

     vkids bykds esa ?kjksa dh la[;k 

   çfr ?kaVs nq?kZVuk,a 
3- lrr  MsVk gS& 
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20 
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80 
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Weight by Heights 



   vk;ru 

   ?kuRo 
4-  ykbu pkVZ dk mi;ksx fd;k tkrk gS& 

    le; ds lkFk #>ku fn[kkus ds fy, 

 

4-9 vH;kl iz'u  

1- fuEu lead Js.kh ds fy, js[kh; js[kk fp= cukb;s & 

o"kZ  Hkkjr esa fu/kZurk ¼çfr'kr esa ½ 

2005-06 55.34 

2013-14 29.17 

2015-16 24.85 

2019-21 14.96 

2022-23 11.28 

 

2- o"kZ 2017 esa Hkkjr ds ldy ?kjsyw mRikn esa —f"k dk ;ksxnku 15-4 çfr'kr] m|ksxksa dk ;ksxnku 

23 çfr'kr rFkk lsok {ks= dk ;ksxnku 61-6 çfr'kr FkkA ,d ikbZ pkVZ ds ek/;e ls bl 

tkudkjh dks çnf'kZr dhft,A 
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bdkbZ&5 

dsUæh; ço`fÙk dh ekisa&ek/;] ekf/;dk] cgqyd  

(Mesures of Central Tendency: Mean, Mediam and mode) 

 

bdkÃ lajpuk (Unit lan) 

 

5-1 mís'; (Objectives) 

5-2 çLrkouk (Introduction) 

5-3 dsUnzh; izo`fr dh ekisa&ifjp; (Measures of Central Tendency: Introduction) 

5-4 ek/; (Mean) 

5-4-1 lekaUrj ek/; (Arithmetic mean) 

 5-4-1-1 vko`fRr forj.k dk lekUrj ek/;  

 5-4-1-2 lekukUrj ek/; Kkr djusa dh oSdfYid fof/k 

 5-4-2 xq.kksRrj ek/; (Geometric mean) 

 5-4-2-1 vko`fRr forj.k dk xq.kksRrj ek/;% 

 5-4-3 gjkRed ek/; (Harmonic Mean) 

 5-4-3-1 vko`fRr forj.k dk gjkRed ek/; 

5-5 lekUrj ek/; xq.kksRrj ek/; ,oa gjkRed ek/; dh chp laca/k (relationship between 

Arithmetic Mean, Geometric Mean and Harmonic Mean) 
5-6 ekf/;dk ¼Median½ 
 5-6-1 vko`fRr forj.k dh ekf/;dk 

5-7 cgqyd ¼Mode½ 
 5-7-1 lewgu fof/k  

5-8- cks/k iz'uksa ds mÙkj (Answers to the Basic Questions) 

5-9 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

5-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography/Usefull Books) 

5-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ & 

1- dsUæh; çòfÙk dh vo/kkj.kk ls ifjfpr gks tk,axs 

2- dsUæh; çòfÙk dh fofHkUu ekiksa dh x.kuk dh fof/k;ksa ls ifjfpr gks tk,axs 

 

 

 



5-2 çLrkouk (Introduction) 
fdlh nh gqbZ lead Js.kh ls dqN rF;kRed fu"d"kZ çkIr djuk vR;ar mi;ksxh gksrk gSA tSls ;fn ge 

fdlh d{kk ds 50 ;k 60 fo|kfFkZ;ksa ds otu dk vkadM+k bdB~Bk djrs gSa rks mi;ksfxrk dh –f"V ls 

bu vkadM+ksa dk vkSlr ,d vdsyh ,slh la[;k gksxh tks iwjh d{kk ds fo|kfFkZ;ksa ds iks"k.k dh voLFkk dks 

O;ä dj nsxhA bl çdkj ge ckj & ckj lHkh fo|kfFkZ;ksa ds otu ds vkadM+ksa dks uk bafxr djds flQZ 

mlds vkSlr ds vk/kkj ij gh iwjh d{kk dh iks"k.kh;rk ij fopkj djus esa l{ke gks tkrs gSaA vr% ;g 

dgk tk ldrk gS fd vkSlr eku iwjh d{kk dk çfrfuf/k eku gSA fdlh Hkh lead Js.kh ds ,sls gh 

çfrfuf/k eku dks dsUæh; ço`fÙk Hkh dgk tkrk gSA bl bdkbZ esa ge bUgh dsUæh; ço`fÙk dh ekiksa dh 

reke fof/k;ksa dk v/;;u djsaxsA 

 

5-3 dsUnzh; izo`fRRk dh ekisa& ifjp; 

la[;kRed leadks }kjk dqN foospukRed lak[;dh; ¼Descriptive statistics½ rF;ksa dk v/;;u lEHko 

gksrk gSA dsUnzh; izo`fÙk dh ekisa Hkh ,slh gh foospukRed lka[;dh; gSA dsUnzh; izo`fÙk ls rkRi;Z lead 

ds izfrfuf/k eku ls gSA oLrqr% ;g eku leadks ds chpks&chp gksrk gSA eq[; dsUnzh; izo`fÙk ds eku gSa& 

ek/; ekf/;dk ,oa cgqyd budksa Kkr djus dh fof/k dks Øeokj tkusaxsA  

5-4 ek/; (Mean) 
ek/; rhu izdkj ds gks ldrs gS&lkekUrj ek/;] xq.kksRrj ek/; ,oa gjkRed ek/;A 

5-4-1 lekukUrj ek/; % lekukUrj ek/; lead ds e/; dk ,slk fcUnq gksrk gS ftlls vU; lHkh 

fcUnqvksa ls nwjh dk chtxf.krh; ;ksx “kwU; gksrk gSA oLrqr% lekukUrj ek/; vkSj dqN ugha cl 

leadks dk vkSlr gksrk gS ftls leadks ds ;ksxQy esa leadks dh la[;k ls Hkkx nsdj Kkr djrs 

gSA  

lekukUrj ek/; ¾ leadks dk ;ksX;   leadks dh la[;k 

;fn fdlh vfHky{k.k ¼pj½   ds fofHkUu eku                gks rks lkekUrj ek/; 

   

   
          

 
  

;k 

    
   
 
   

 
  

mnkgj.k % 5 leadks 10] 15] 20] 25] 30 dk lkekukUrj ek/; 

    
              

 
  

  
              

 
  

 
   

 
     

5-4-1-1 vko`fRr forj.k dk lekUrj ek/; % 

,d vko`fr forj.k ftlds lead Øe”k%             rFkk vko`fRr;k¡              gks rks 
bl vko`fr forj.k dk lekukUrj ek/;  

    
                 

          
  

;k 

    
     
 
   

   
 
   

  

pawfd vko`fr;ksa dk ;ksx dqy inksa dh la[;k   ds cjkcj gksrk gS vr% 



    
     
 
   

 
  

mnkgj.k% ;fn fdlh d{kk esa fo|kfFkZ;ksa ds otu dk vko`fRr forj.k fuEuor gks& 

 

otu ¼fdxzk0½ Nk=kas dh la[;k 

45 3 

46 7 

47 12 

48 10 

49 8 

 

rks bl vko`fRr forj.k dk lekukUrj ek/; fuEuor gksxkA  

otu ¼X½ vko`fRr ¼f½ f.X 

45 3 135 

46 7 322 

47 12 564 

48 10 480 

49 7 392 

                

vko`fÙk forj.k dk lekukUrj ek/; 

   
     
 
   

   
 
   

 
     

  
  

        
d{kk ds fo|kfFkZ;kas dk vkSlr otu 47-35 fdxzk0 gksxkA  

tc laedks dk oxZ&vUrjky ds lkFk vko`fÙk forj.k fn;k gksrk gS rks ,sls es izR;sd oxZ dk e/;eku 

Kkr djds bu e/;ekuksa dk lekukUrj ek/; Kkr djrs gSA  

mnkgj.k% fdlh d{kk ds Nk=ksa ds vk; oxZ dk vko`fÙk forj.k fuEuor~ gS& 

vk; oxZ vko`fÙk ¼f½ vk; oxZ dk e/;eku 

¼x½ 
f.x 

0&5000 4 2500 10000 

5000&10000 13 7500 97500 

10000&15000 16 12500 200000 

15000&20000 9 17500 157500 

20000&25000 6 22500 135000 

25000&30000 2 27500 55000 

 654000 

 

   
     
 
   

   
 
   

 
      

  
        

 

5-4-1-2 lekUrj ek/; Kkr djusa dh oSdfYid fof/k %& tc leadks ;k vko`fÙk;ksa ds eku cgqr cM+s gksa rks 

cM+h la[;kvksa ds xq.kuQy rFkk ;ksxQy ds dkj.k =qfV;ka u gks blds fy, dfYir ek/; dh oSdfYid 



fof/k dks viukuk Js;Ldj gksrk gSA blds vUrZxr lead ds chp dk dksÃ Hkh eku dks gh lekUrj ek/; 

eku ysrs gSA bls gh oSdfYid ek/; dgsaxsA okLrfrd lekUrj ek/; fudkyus ds fy, fuEu lw= dk 

iz;ksx djsaxsA  

      
        

 

 
     

 

tgk¡   oSdfYid ek/; gSA  

 

mnkgj.k ds fy, & 

oxkZUrj vko`fÙk e/;eku ¼  ½ 
40&50 63 45 

50&60 87 55 

60&70 201 65 

70&80 121 75 

80&90 67 85 

90&100 11 95 

         
ekuk oSdfYid ek/;      gSA  

                
                        
                        
                         
       0          
                    
                    

 
                

 

lekukUrj ek/;   

      
        

 

 
     

 

    
       

   
    

          
        
oSdfYid ek/; }kjk lekUrj ek/; Kkr fd;s tkus dk Hkh mijksDr fof/k ls ;g Li"V gksrk gS fd leadks 

ds dsUnz esa ifjorZu ls lekUrj ek/; Hkh ifjofrZr gks tkrk gSA blhfy, tc ge fdlh fcUnq dks 

oSdfYid ek/; ekurs gq, lHkh leadks ls oSdfYid ek/; ?kVkrs gS ¼vFkkZRk leadks dk dsUnz ifjofrZr 

djrs gSA½ rks oSdfYid ek/; ls leadks ds vUrjky dk ek/; okLofrd ek/; ds cjkcj u gksdj 

oSdfYid ek/; ds cjkcj gh nwjh ij gksrk gSA blhfy, okLrfod ek/; Kkr djus gsrq bl vUrjky ds 

ek/; esa oSdfYid ek/; dks tksM+ fn;k tkrk gSA  

 



okLrfrd lekukUrj ek/; ¾ oSdfYid ek/; + oSdfYid ek/; ls vUrjky dk ek/; 

        
           

     
    

 
  

tgk¡]           
 

;fn leadks ds iSekus es ifjorZu fd;k tk, rks lekukUrj ek/; dk iSekuk Hkh mlh vuqikr eas ifjofrZr 

gks tk,xkA rFkk mijksDr lw= fuEuor gks tk;sxkA  

 

      
     

 

 
      

tgk¡]   
   

      

 
 

rFkk    og jkf”k ftlls leadks dk iSekuk ifjofrZr fd;k tkrk gSA  

 

mnkgj.k% mijksDr mnkgj.k esa iSekus ds ifjorZu djus ij  

ekuk      rFkk      
 

oxkZ&vUrjky vko`fRr ek/;eku ¼x½   
       

  
  
     

 
 

    
 
 

                                 

                                 

                                  

                    
        

                    
         

                     
         

 
   

 
 

      
 

       
   
 

 
  

    
        

   
    

    

   
 

        



5-4-2 xq.kksRrj ek/; % ;fn            ,d     vkdkj dh led Js.kh gS rks bldk xq.kksRrj ek/; 

     bu lHkh leadks ds xq.kuQy dk  ok¡ ewy gksxkA vFkkZr 

               
 
   

 

mnkgj.k % lead Js.kh      xq.kksRrj ek/; 

         
 
      

 
 

   
blh izdkj lead Js.kh     rFkk   dk xq.kksRrj ek/; 

          
 
      

 
   

 

;fn lead dk vkdkj 3 ls vf/kd gks rks bl vkdkj dk ewy Kkr djus ds fy, y/kqxq.kd dk iz;ksx 

djuk iMsxkA  

tSls lead Js.kh          dk xq.kksRrj ek/; 

                
 
   

          
 
   

;k          
 

 
        

;k               
 

 
         

 

5-4-2-1 vko`fRr forj.k dk xq.kksRrj ek/;% 

vko`fRr forj.k dk xq.kksRrj ek/; fuEuor gksxk    
                           

 
 

tgk¡]      
 
    

 

5-4-3 gjkRed ek/;% led           dk gjkRed ek/; bu leadks ds O;qRØe ds lekukUrj ek/; 

dk O;qRØe gksxkA vFkkZr  

gjkRed ek/;        
 
 

 
 
 

  
   

 

  
 

 
 

;k      
 

 

  
 
 

  
 
 

  

 

 

mnkgj.k  % lead       dk gjkRed ek/;  

  
 

 

 
 
 

 
 
 

 

 
 

        

   

  

  
 
  

   

 
   

  
      

5-4-3-1 vko`fRr forj.k dk gjkRed ek/; 

    
 

  
  
 
  
  
   

  
  

  

 



tgk¡]       
 
     

 

5-5 lekUrj ek/; xq.kksRrj ek/; ,oa gjkRed ek/; ds chp laca/k % 

 

x.kksRrj ek/;   समान्तर माध्य   हरात्मक माध्य 

            

;k 

               
mnkgj.k % lead   rFkk   dk  

 

lekUrj ek/;      
   

 
 
  

 
   

x.kksRrj ek/;           
 
         

 

gjkRed ek/;    
 
 

 
 
 

 

 
 
   

 

 

    
   

 
 
  

 
 

 

vc lekUrj ek/; ¼AM½   gjkRed ek/; ¼HM½ 

    
  

 
           गुणोत्तर माध्य   

 

cks/k ç'u 1- fdlh lead Js.kh dk vkSlr e/; 3 rFkk gjkRed e/; 27 gks rks bl lead Js.kh dk 

xq.kksÙkj e/; fdruk gksxkA 

 

5-6 ekf/;dk ¼Median½%  

ek/;ksa ds vUrZxr ,d nks"k gksrk gS fd og vfrekuksa ls vR;f/kd izHkkfor gksrs gS tSls       dk 

lekUrj ek/;   gksxkA ijUrq ;fn bl lead Js.kh eas ,d vU; lead tqM tk;s tks fd bu   leadks 

dh vis{kk vR;Ur cM+k ;k NksVk ¼vfreku½ gks tSls     rks vc uÃ lead Js.kh           dk 

lekUrj ek/; 
         

 
  

   

 
       gksxkA  

;g ek/; bl lead Js.kh ds e/; u gksdj vfreku dh vksj >qd tkrk gSA ekf/;dk lekUrj ek/; ds 

blh nks"k dks nwj djus okyh ,d vU; foospukRed lkaf[;dh gksrh gSA ekf/;dk] leadks ds e/; ,d 

,slk fcUnq ;k la[;k gksrk gS tks laed Js.kh dks nks cjkcj Hkkxksa esa ckaV nsrh gSA ekf/;dk Kkr djus gsrq 

leadks dks NksVs ls cM+s ds Øe ¼vkjksgh½ vFkok cMs+ ls NksVs ds Øe ¼vojksgh½ esa fy[kuk vko”;d gksrk 

gS ftlls lead Js.kh ds chpks chp dh la[;k Li"V gks ldsA  

 

tc lead Js.kh dk vkdkj     fo"ke la[;k gksrh gS rks 
   

 
 in ,d ,slk in gksxk ftlds igys 

rFkk ckn eas leadks dh la[;k cjkcj gksxhA vr% 
   

 
ok¡ Ikn gh ekf/;dk gksrh gSA ijUrq tc inksa dh 

la[;k     ,d le la[;k gksrh gS rks 
 
   osa in rFkk 

 

 
  osa in dk vkSlr ekf/;dk gksrh gSA  



mnkgj.k % lead               dh ekf/;dk Kkr djus gsrq loZizFke bu leadks dks vkjksgh Øe 

esa fy[ksxsaA  

vkjksgh Øe esa &                 

vc pawfd dqy inksa dh la[;k     gS tks fd fo"ke gS] vr% 
   

 
 
   

 
 
 

 
   

vFkkZr rhljk in gh ekf/;dk gksxhA 

vkjksgh Øe esa lts lead esa rhljk in    gS vr% ekkf/;dk         
 

okLro esa 13 gh ,slh la[;k gS tks iwjh lead Js.kh ds nks cjkcj Hkkx esa ckaV jgh gSA 13 ls iwoZ Hkh nks 

in gS rFkk ckn esa HkhA vr% ;gh vHkh"V ekf/;dk gksxhA ;g Hkh /;ku nsus ;ksX; gS fd ekf/;dk vfreku 

¼;gk¡ la[;k 200 ,d vfreku dgk tk ldrk gS½ ls izHkkfor ugh gksrhA  

,d vU; mnkgj.k &lead Js.kh                        dh ekf/;dk Kkr djus gsrq bu leadks 

dks vkjksgh Øe esa fy[kus ij& 

vkjksgh Øe esa lead %                     vc bu leadks ds inksa dh la[;k     gS tks 

fd le gS vr% 
 

 
okW in rFkk 

 

 
  okW in dk ek/; gks ekf/;dk gksxhA  

 

 
 
 

 
     

rFkk 

 

 
   

 

 
          

 

vFkkZr ekf/;dk    
तीसरा पद  चौथा पद

 
  

 
     

 
 
  

 
       

vFkkZr ekf/;dk      gksxhA  
 

;gk¡ Hkh ;g Li"V gksrk gS fd ;g vko”;d ugha gS fd fn;s x;s leadks esa ls gh dksÃ lead ekf/;dk 

gksA tSls ;gka      fn;s leadks esa ugh gS ijUrq ;g fuf”pr :Ik ls ,slh la[;k gS tks fn;s x;s leadks 

dks nks cjkcj Hkkxksa esa ckaVrh gSA 3 lead blls NksVs gSa rFkk 3 lead blls cM+s gSA 

 

5-6-1 vko`fRr forj.k dh ekf/;dk% 

 fdlh fn;s x;s vko`fRr forj.k dh ekf/;dk vko`fRRk forj.k esa inksa dh la[;k dks nks ls Hkkx nsdj 

izkIr gksus okyk in gksxkA vko`fRr forj.k dh ekf/;dk Kkr djus gsrq iwoZ dh gh Hkkafr loZizFke leadks 

dks vkjksgh vFkok vojksgh Øe esa O;ofLFkr djds mudh laxr vko`f=;ka fy[krs gSA rRi’pkr lap;h 

vko`f=;ka Kkr djrs gSaA izR;sd in dh lap;h vko`fRr ml in dh rFkk mlls iwoZ rd ds inksa dh 

vko`fRr;ksa dk ;ksx gksrh gSA bl izdkj vfUre in dh lap;h vko`fRr leLr inksa dh vko`fRRk;ksa dk ;ksx 

gksxh tks fd inksa dh dqy la[;k     gksrh gSA blds i’pkr 
 

 
 Kkr djr gS rFkk ml lap;h vko`fRr 

dks fpfgur djrs gS ftlesa 
 

 
 lekfgr gksA blh lap;h vko`fRr dk laxr in gh ekf/;dk gksxhA  

 

 

 

 



 

mnkgj.k % fuEu vko`fRr forj.k dh ekf/;dk Kkr dhft,A  

fo|kfFkZ;ksa dk out vko`fRr 

45 3 

46 7 

47 12 

48 10 

49 8 

 

pawfd vko`fRr forj.k igys ls gh leadks ds vkjksgh Øe esa gS vr% ge ekf/;dk dh x.kuk izfØ;k dj 

ldrs gSA  

otu vko`fRr lap;h vko`fRr 

45 3 3 

46 7 10 

47 12 22 

48 10 32 

49 8 40 

 

 

        
 

 
 
  

 
     

pwafd 
 

 
 dk eku 20 gS tks fd lap;h vko`fRr 22 ds vUrZxr vk;sxk vr% blds laxr in dk eku 47 

gh vHkh"V ekf/;dk gksxhA  

 

oxZ&vUrjky dh ekf/;dk%  

pawfd oXkZ vUrjky ds vUrZxr laed dksÃ ,d la[;k u gksdj ,d oxkZUrj gksrk gS vr% lap;h vko`fRr 

ds }kjk vHkh"V ekf/;dk u Kkr gksdj ,d oXkZ izkIr gksrk gS ftls ekf/;dk oxZ dgrs gSA ,sls esa 

ekf/;dk Kkr djus ds fy, fuEu lw= dk iz;ksx fd;k tkrk gSA  

     
        

 
  

tgk¡       ekf/;dk oxZ dh fuEu lhek gksxhA 

     ekf/;dk oxZ ls ,d iwoZ oxZ dh lap;h vko`fRrA  

     ekf/;dk oxZ dh vko`fRrA  

     oxkZUrjA  

 

mnkgj.k% ;fn fdlh d{kk ds Nk=ksa ds vk; oxZ vko`fRr forj.k fuEuor gks rks bldk ekf/;dk fuEu 

rjhds ls fudkysxsaA  

vk; oxZ vko`fRr lap;h vko`fRRk 

           
                 
                  



                 
                 
                 
 

 

 

 
 
  

 
     

pwafd 
 

 
    gS vr% lap;h vko`fRr 33 okyk oxZ dgyk;sxkA  

 

vr%    

                    
              
              
                            

             
       

  
  

            
 

  
  

        
 

5-7 cgqyd ¼Mode½% 
 

fdlh lead Js.kh esa ftl laed dh vko`fRr lokZf/kd gksrh gS ml lead dks cgqyd dgrs gSA fdlh 

O;fDrxr ,oa NksV vkdkj dh lead Js.kh dks ns[kdj gh cgqyd Kkr fd;k tk ldrk gSA 

tSls&                                            esa   dks cgqyd dgsaxsA D;ksafd bl lead Js.kh esa   dh 

vko`fRr lokZf/kd     gSA  
fdlh vko`fRRk forj.k esa lokZf/kd vko`fRr okys lead dks cgqyd dgasxsaA  

mnkgj.k % 

fo|kfFk;ksa dk otu vko`fRr 

45 3 

46 7 

47 12 

48 10 

49 8 

esa cgqyd    gS D;ksafd bldh vko`fRr lokZf/kd      gSA  
 

dHkh&dHkh ,d lead Js.kh esa ,d ls vf/kd cgqyd ¼Multi-Mode½ Hkh gks ldrs gSA  

mnkgj.k %  

fo|kfFkZ;ksa dk otu %                   
        vko`fRr%                                
bl lead Js.kh esa Li"V :Ik ls nks lead ,sls gS ftudh vko`fRr lokZf/kd gS vr% blesa nks cgqyd ¼Bi-

Model½ gksaxsA  



dHkh&dHkh vko`fRr forj.k esa cgqyd bl izdkj dk gksrk gS fd cgqyd dk fu/kkZj.k flQZ vko`fRr 

ns[kdj ugha fd;k tk ldrkA mnkgj.k ds fy,& 

fo|kfFkZ;ksa dk otu %                                            

 vko`fRr %                                                  
 

bl izdkj ds vko`fRr forj.k esa vko`fRr dh vf/kdrk ds fu;e ls rks cgqyd    gksuk pkfg,A ijUrq 
vko`fRr;ksa dk forj.k dk bl izdkj gS fd nwljh lokZf/kd vkòfRr okyk lead    Hkh cgqyd gks 

ldrk gSA ,slh fLFkfr esa cgqyd dh x.kuk lewgu fof/k ¼Grouping Method½ ls djrs gSA  

 

5-7-1 lewgu fof/k % loZizFke vko`fRr forj.k esa dqN vfrfjDr LrEHk Øe’k% nks&nks vko`fRRk;ksa ds ;ksx] 

igyh vko`fRr NksM+ dj iqu% nks&nks vko`fRr;ksa ds ;ksx] rhu&rhu vko`fRr;ksa ds ;ksx ,oa igyh rFkk 

nwljh vko`fRr dks NksM+dj rhu&rhu vkòfRr;ksa ds ;ksx cuk,xsaA mijksDr mnkgj.k ds fy, ,sls gh 

LrEHk ;gka cuk;s x;s gSaA  

fo|kfFkZ;ksa 

dk otu 

vko`fRr 

I 
II III IV V VI 

45 4 
17 

    

46 13 
20 24 

  

47 7 
13 26 

 

48 6 
18 

 
25 

49 12 
22 28 

 

50 10 
15 27 

 

51 5    

 

rRi”pkr izR;sd LrEHk ds vf/kdre eku dks fpfUgr djrs gq, bl vf/kdre eku esa izR;sd vko`fRr ds 

;ksxnku dks ns[ksaxsA ftl vko`fRr dk ;ksxnku vf/kdre vko`fRr;ksa ds ;ksx esa lokZf/kd gksxk mlh ds 

laxr in dks cgqyd ekuk tk;sxkA bl izfØ;k gsrq feyku fpUg ¼Tally Marks½ dk iz;ksx fd;k tkrk 

gSA  

otu vf/kdre vkòfRr esa ;ksxnku 

¼feyku fpUg½ 

la[;k 

45   

46  2 

47  2 

48  2 

49  4 

50  3 

51  1 

 

pawfd vf/kdre vko`fRr;ksa esa 49 dh vko`fRr dk ;ksxnku lokZf/kd 4 ckj gqvk vr% cgqyd 49 gksxkA  

 

oxZ&vUrjky dk cgqyd%  

tc lead oxZ&vUrjkyksa esa oxhZdr̀ gks rks lokZf/kd vko`fRr okys oxZ dks cgqyd oxZ dgsaxs rFkk lVhd 

cgqyd dh x.kuk gsrq fuEu lw= dk iz;ksx djsaxsA  

 



    
        

         
  

 

tgk¡      cgqyd oxZ dh fuEu lhekA 

      cgqyd oxZ dh vko`fRrA  

      cgqyd oxZ ls iwoZ ds oxZ dh vko`fRrA  

      cgqyd oxZ ls ckn ds oxZ dh vko`fRrA 

     cgqyd oxZ ds vUrjky dh ekiA  

 

mnkgj.k % Nk=ksa ds ikfjokfjd vk; oxZ ds vko`fRr forj.k ds fuEu mnkgj.k esa 

vk; oxZ vko`fRr 

         
              
               
              
              
              
lokZf/kd vko`fRr      okyk oxZ             gS bls gh cgqyd oxZ dgsaxsA bl izdkj 

         
       
       
      
                    
 

cgqyd  

        
            

           
  

            
 

  
   

        
  

5-8- cks/k iz'uksa ds mRrj  

cks/k ç'u 1- fdlh lead Js.kh dk vkSlr ek/;] gjkRed ek/; rFkk xq.kksÙkj ek/; ds chp laca/k  

           

fn;k gS    

      
       

vc 

xq.kksÙkj ek/;                        
vr% xq.kksÙkj ek/; 9 gksxk 

 



5-9 vH;kl iz'u  

1- lead Js.kh ds fy, lekarj ek/;] ekf/;dk rFkk cgqyd dh x.kuk dhft, 

 

vk; oxZ  vko`fÙk 

0&25000 90 

25000&50000 110 

50000&75000 140 

75000&100000 120 

100000&125000 70 

125000&150000 10 
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bdkÃ&6   

vifdj.k dh ekisa % izeki fopyu] izeki fopyu dk xq.kkad  

(Measures of Disperson: Standard Deviation, Coefficient of S.D) 

 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

6-1 mís'; (Objectives) 

6-2 çLrkouk (Introduction) 

6-3 vifdj.k dh eki&ifjp; (Measures of Dispersion) 

6-4 izlkj ¼Range½ 

 6-4-1 izlkj xq.kkad (Coefficient of Range) 

6-5 ek/; fopyu ¼Mean Deviation½ 

 6-5-1 vko`fRr forj.k dk ek/; fopyu (M. D. from Frequency Distribution) 

6-6 izeki fopyu ¼Standard Deviation½ 

6-7 fopj.k ¼Vaniance½  

 6-7-1 fopj.k Kkr djus ds oSdfYid lw= (Formula of Variance) 

 6-7-2 izeki fopyu dk xq.kkad (Coefficient of S. D.) 

6-8- cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to the Basic Questions) 

6-9 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

6-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography/Usefull Books) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

6-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ& 

1- vifdj.k ds vFkZ ls ifjfpr gks tk,axs A 

2- vifdj.k dh eki dh vko';drk dks le> tk,axs A 

3- vifdj.k dh fofHkUu ekiksa dh x.kuk dh fof/k;k¡ lh[k tk,axs   

 

6-2 çLrkouk (Introduction) 
fiNyh bdkbZ esa geus tkuk dh leadksa ds çfrfuf/k eku] ftudks ge dsUæh; ço`fÙk Hkh dgrs gSa ] 

vkadM+ksa dk çfrfuf/kRo djus okyh ,d la[;k gksrh gSA leLr vkadM+ksa dk çfrfuf/kRo djus okyh ,d 

la[;k v/;;u ds –f"Vdks.k ls lqfo/kktud rks gks ldrh gS ijarq i;kZIr ughaA D;ksafd dsUæh; çòfÙk ds 

eku vkadM+ksa ds fc[kjko dks O;ä ugha djrs gSaA mnkgj.k ds fy, fuEu nks Nk= lewgksa ds otu ds 

vkadM+ksa dh dsUæh; çòfÙk dh eki ¼lekUrj ek/;½ dks nsf[k,& 

 

çFke Nk= lewg dk otu     f}rh; Nk= lewg dk out     
24 18 

25 30 

25 21 

24 19 

27 37 

çFke Nk= lewg dk vkSlr otu      f}rh; Nk= lewg dk vkSlr otu      
 

mijksä nksuksa gh Nk= lewgksa ds fy, vkSlr eku ;k lekUrj ek/; 25 gS] ijarq Nk=ksa ds nwljs lewg ds 

otu esa dkQh varj ;k fc[kjko gS] tcfd Nk=ksa ds igys lewg esa lHkh ds otu yxHkx cjkcj gSaA 

Li"V gS fd dsUæh; ço`fÙk dh ekisa leadksa esa fc[kjko dks ugha O;ä djrsA tcfd lka[;dh; v/;;u esa 

vkadM+ksa ds fc[kjko dks tkuuk vkSj mldks ekiuk ,d egRoiw.kZ çfØ;k gksrh gSA ftlds cxSj leadksa dk 

foospukRed v/;;u iw.kZ ugha gks ldrkA bl bdkbZ esa ge blh egRoiw.kZ foospukRed lka[;dh 

¼                      ½ dk v/;;u djsaxsa rFkk vifdj.k dh fofHkUu ekiksa dh x.kuk dh 

fof/k;ksa dks lh[ksaxsaA   

6-3 vifdj.k dh eki&ifjp;    

vifdj.k ls rkRi;Z gS vk¡dM+ksa dk fc[kjkoA oLrqr% ge leadks ds dqN pqus gq, fcUnqvksa ds chp ds 

fc[kjko Hkh ns[k ldrs gS rFkk leadks ds e/;eku ¼ek/;] ekf/;dk bR;kfn½ ls vU; leadks ds fc[kjko 

dks HkhA izlkj ,oa vUrj prqFkZd izlkj ;k prqFkZd fopyu leadks ds pqus gq, nks fcUnqvksa ds chp ds 

vUrjky ;k fc[kjko dk ekid gS tcfd ek/; fopyu rFkk izeki fopyu e/;ekuksa ls lead ds 

vUrjky vFkok fc[kjko dk ekid gSA  

6-4 izlkj ¼Range½ % lead Js.kh ds mPpre rFkk fuEure eku ds vUrj dks gh izlkj dgrs gSaA lead 

Js.kh                                       ds fy, izlkj           
izlkj       tgk¡    lead dk mPpre in rFkk    lead dk fuEure in  

6-4-1 izlkj xq.kkad % izlkj xq.kkad fuEure ifjHkkf"kr gS 

izlkj xq.kkad     
   

   
 

mijksDr mnkgj.k ds fy,  



izlkj xq.kkad   
    

    
 
  

  
 
 

 
      

prqFkZd fopyu dk v/;;u vxyh bdkÃ esa foLrkj ls fd;k x;k gSA  

izlkj rFkk prqFkZd fopyu nks pqus gq, fcUnqvksa Øe”k% lead ds mPpre rFkk fuEure eku ,oa r̀rh; 

rFkk prqFkZ prqFkZd ds chp esa fc[kjko dks gh ekirk gSA bu ekidks esa lHkh lead fcUnqvksa ds fc[kjko 

dh vogsyuk gksrh gS( vr% bUgsa vifdj.k dh mfpr eki ugh eku ldrsA  

6-5 ek/; fopyu ¼Mean Deviation½ % ek/; fopyu esa lHkh leadks dk vius e/;eku ls fc[kjko ekik 

tkrk gSA  

;fn lead Js.kh             gS ftldk e/;eku     gks rks bl e/;eku ls ek/; fopyu 

    
 

 
       
 
    gksxkA  

tgkW        ls rkRi;Z fopyu ds fujis{k ¼Modulus½ eku ls gSA  

pawfd tc e/;eku lekUrj ek/; dks fy;k tkrk gS rks ek/; fopyu tks fd lekUrj ek/; ls lHkh 

leadks ds vUrjky dk chtxf.krh; ;ksx gksxk “kwU; gks tk;sxk blhfy, bu lHkh vUrjkyksa ds _.kkRed 

ekuksa dh vuns[kh djrs gq, fujis{k eku fy;k tkrk gSA ,d lefer vko`fRr forj.k ds fy, lekUrj 

ek/;] ekf/;dk ,oa cgqyd dk eku cjkcj gksrk gS blfy, lHkh izdkj ds e/;ekuksa ds fy, vUrjky ds 

fujis{k eku dks ysuk mfpr gksrk gSA  

mnkgj.k % lead Js.kh                                       ds fy, lekUrj ek/; ls ek/; fopyu dh 

x.kuk fuEuor gksxhA  

lekUrj ek/;       
               

 
 
   

 
    

lekUrj ek/; ls ek/; fopyu  

         
                                       

 
  

  
                     

 
  

 
           

 
 
  

 
    

        
6-5-1 vko`fRr forj.k dk ek/; fopyu %  

vko`fRr forj.k ds ek/; fopyu ds fy, fuEu lw= dk iz;ksx gksxkA  

    
         
 
   

   
 
   

 
         
 
   

 
  

oxZ vUrjky ds fy, oxZ&vUrjky ds e/;eku dks    ds LFkku ij fy;k tk;sxkA  

pwafd ek/; fopyu dh x.kuk djrs le; ge leadks ds ek/; ls fy, x;s vUrjky ds _.kkRed ekuksa 

dks vuns[kk djrs gq, d`f=e :Ik ls fujis{k j[kk tkrk gS blfy, vkxs dh xf.krh; O;ogkj djuk 

fujFkZd gksxkA bl leL;k dks nwj djus ds fy, izeki fopyu }kjk vifdj.k dh eki T;knk mfpr 

gksrh gSA  

6-6 izeki fopyu ¼Standard Deviation½ % fdlh lead Js.kh ds ek/; fopyu esa ek/; ls vUrjkyksa ds 

eku dks d`f=e :Ik ls fujis{k j[kus ds nks"k dks nwj djus gsrq izeki fopyu dh x.kuk djrs gq, ek/; 

ls vUrjkyksa ds oxZ djus ls buds iSekus esa gqÃ c<+ksRrjh dks vd`r ¼nullify½ djus ds fy, bu vUrjkyksa 

ds oxksZ ds ;ksx dk oxZewy fudkyk tkrk gSA lw= ds :Ik esa izeki fopyu fuEuor~ ifjHkkf"kr gS& 

izeki fopyu     
       

 

 
  

/;ku jgs fd izeki fopyu dh x.kuk esa ek/; ds :Ik esa dsoy lekUrj ek/; fy;k tkrk gSA  



mnkjg.k % lead Js.kh                                 ds fy, izeki fopyu dh x.kuk fuEuor gksxhA  

lekukUrj ek/;         
              

 
 
   

 
    

izeki fopyu    
                                            

 
 

  
                     

 
  

 
   

 
           

vko`fRr forj.k ds fy, izeki fopyu ds fy, lw= fuEuor gksxk& 

   
         

  
   

   
 
   

  
          

  
   

 
  

6-7 fopj.k ¼Vaniance½ % izeki fopyu ds oxZ dks fopj.k ¼Vaniance½ dgrs gSA  

fopj.k ¼Vaniance½      
 

 
        

  
    

vko`fRr forj.k gsrq 

   
          

  
   

   
 
   

  

  
          

  
   

 
  

6-7-1 fopj.k Kkr djus ds oSdfYid lw= % 

fopj.k ds lw=    
 

 
    
 
         dk izlkj djus ij  

   
 

 
    

  
                  

 
 

 
    

   
          

        
 
        

 
 

 
    

  
            

          
 
      

pawfd    ,d vpj gSA  

 
   

 

 
 
     

 
    

   
 
   

 
  

   
   

  
   

 
                                         

 
   

 
     

  
   

  
   

 
           

   
  

   

 
      

;k  

    
   

  
   

 
   

   
 
   

 
 
 

  

vko`fRRk forj.k ds fy,  

    
     

  
   

   
  

      
 
   

   
 
 

  



bl lw= dk iz;ksx rc mi;ksxh gksrk gS tc lekUrj ek/; dk eku iw.kkZad u gksA  

gkykafd tc leadks rFkk vko`fRr;ksa ds eku cgqr cM+s gksa rks buds xq.kuQy vR;f/kd cM+s gksaxsA ,sls esa 

oSdfYid ek/; fof/k ds }kjk fopj.k dh x.kuk lqyHk gksrh gSA  

lead esa fdlh Hkh chp ds fcUnq     dks oSdfYid ek/; ekurs gq, fopyu   dh x.kuk djrs gSaA 

vFkkZr         
bl fopyu dk ek/; 

   
   
 
   

 
   

    

 
  

     

;k 

   
   
 
   

 
 
      

   

 
  

;k 

         
vc 

                     
;k 

             
vr% 

   
 

 
        

 
  

;k 

   
 

 
        

  
     

vFkkZr 

  
    

 
  

vFkkZr ewy ds cnyus dk fopj.k ij izHkko ugha iM+rk gSA  
gkyakfd iSekus esa ifjorZu ls fopj.k iw.kZr;k LorU= ugha gksrs gSaA vkb;s ns[krs gS& 

;fn  

  
  

    

 
  

rks 

        
 
  

       
 

 
   

 
  

;k 

           
;k 

          
        

blfy, 

   
 

 
       
 
       

    
 

 
    

      
       

vFkkZr 

  
       

 
  



mnkgj.k% ;fn fdlh ifjokj ds ,d o"kZ      lIrkg ds O;; dk oxhZdj.k fuEuor gks rks blds izeki 

fopyu dh x.kuk dh fof/k ;gk¡ foLrkj ls le>kÃ xÃ gSA  

lkIrkfgd O;; dk oxZ ¼:0 esa½ lIrkg 

        
            
             
             
            

izeki fopyu ds fy, loZizFke lekukUrj e/;    dh x.kuk djuh pkfg,A  

lkIrfgd O;; e/;eku      lIrkg           
                 
                     
                        
                        
                       
                                                          
 

   
     

 
  

     

  
           

pwafd ek/; dk eku n”keyo eas gS vr% izeki fopyu dh x.kuk dk vUrjky dk lw=  

   
          

 

 
 dk iz;ksx djuk xf.krh; :Ik ls vR;f/kd my>u Hkjk gksxk vr% ge oSdfYid 

lw= dk iz;ksx djsaxsA  

pawfd e/;ekuksa    ds eku vR;f/kd cM+s gSa vr% lw=    
   

 

 
       dk iz;ksx Hkh nq"dj gksxkA  

,sls esa e/;ekuksa ds dsUnz dks cnydj dfYir ek/; ls fopyu ds lw= dk iz;ksx mfpr izrhr gksrk gSA  

ekuk        
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pwafd    ds lHkh eku     ds xq.kkad esa gS vr% buds iSekus esa ifjorZu djds iqu% izeki fopyu dh 

x.kuk dks lqyHk cuk ldrs gSA  

blds fy, ge       ls lHkh    dks Hkkx nsdj   
 
 dk LrEHk izkIr dj ysaxs rFkk vkxs blh   

 
 

dk izeki fopyu Kkr djsaxsA pwafd izeki fopyu iSekus ds ifjorZuksa ls LorU= ugha gksrs vr% ckn esa 

iSekus ds blh ifjroZu         ls xq.kk djds vHkh"V izeki fopyu izkIr dj ysaxsA  
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= 525.42. 
;gh mijksDr O;; oxZ ds forj.k dk vHkh"V izeki fopyu gksxkA  

cks/k ç'u 1-;fn fdlh lead Js.kh dk fopj.k ¼variance½ 4-2 gS] rks lead Js.kh ds çR;sd lead esa 

,d vpj la[;k 3 tksM+ nsus ij ubZ lead Js.kh dk fopj.k D;k gksxk \  



cks/k ç'u 2-;fn fdlh lead Js.kh dk fopj.k ¼variance½ 4-2 gS] rks lead Js.kh ds çR;sd lead esa 

,d vpj la[;k 3 ls xq.kk nsus ij ubZ lead Js.kh dk fopj.k D;k gksxk \  

6-7-2 izeki fopyu dk xq.kkad  

izeki fopyu ds eku leadks ds iSekus ds vuq:Ik gksrs gS blfy, nks fHkUu lead Js.kh;ksa ds fc[kjko dh 

rqyuk bu lead Js.kh;ksa ds izeki fopyuksa dh rqyuk ls ugha gks ldrhA vr% fofHkUu lead Jsf.k;ksa ds 

fc[kjko dh fujis{k eki ds :Ik esa izeki fopyu xq.kkad dks ifjHkkf"kr fd;k x;k gSA ;fn ,d lead 

Js.kh dk izeki fopyu   rFkk lekUrj ek/;    gks rks  

izeki fopyu xq.kkad               
 

  
     

mijksDr mnkgj.k esa           rFkk            

vr% izeki fopyu xq.kkad ¾     
      

       
           

vFkkZr bl mnkgj.k esa vk¡dM+ksa dk fc[kjko        gSA  

fofHkUu lead Jsf.k;ksa ds izeki fopyu xq.kkad ls muesa fc[kjko dh rqyuk lEHko gksxhA  

 

6-8- cks/k iz'uksa ds mRrj% 

1- pwafd fopj.k ij leadksa ds ewy esa ifjorZu dk dksbZ çHkko ugha iM+rk gS vr% lead ds çR;sd 

eku esa vpj la[;k 3 ¼vFkok dksbZ Hkh vU; la[;k½ ds tksM+us ¼vFkok ?kVkus½ ls fopj.k dk eku 

vifjorZuh; jgsxk] vFkkZr ubZ lead Js.kh dk fopj.k Hkh 4-2 gh jgsxkA   

2- fopj.k ij leadksa ds iSekus esa ifjorZu dk çHkko iM+rk gS vr% lead ds çR;sd eku esa vpj 

la[;k 3 xq.kk djus ij fopj.k dk eku bl vpj jkf'k ds oxZ ds xq.ku ds cjkcj ifjorZu gks 

tk,xk] vFkkZr ubZ lead Js.kh dk fopj.k Hkh            gks tk,xkA    

6-9 vH;kl iz'u% 

1- fuEu lead Js.kh ds fy, ef/;dk ls ek/; fopyu Kkr dhft, & 

vk;&oxZ  

(000#i;s esa ½ 2&4 4&6 6&8 8&10 10&12 12&14 14&16 16&18 

ifjokjksa dh la[;k  12 38 70 125 94 58 28 10 

2- fuEu lead Js.kh ds fy, çeki fopyu rFkk çeki fopyu xq.kkad Kkr dhft, & 

X 20 25 30 35 40 45 50 55 

F 2 5 12 15 10 8 7 3 

 

6-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrds% 

Elhance,D.L (2010) : Sankhiki Ke Siddhant (Hindi), Kitab Mahal.  
Greenlaw, Steven A (2005): Doing Economics: A Guide to Understanding and Carrying Out 
Economic Research.  
Gupta,S.P (2011) : Statistical Methods, Sultan Chand & Sons, Delhi.  
Hazarika,Padmalochan (2006) : Essential Statistics for Economics and Commerce , Akansha 
Publishing House.  
Kothari, C.R: Research Methodology: Methods & Techniques. New Age International 
Publishers ISBN (13) : 978-81-224-2488-1  
Leighton,Thomas (2011) : Using Statistics in Economics, Tata McGraw Hill Education.  
Lind, Wathen &Marchal (2013): Basic Statistics for Business & Economics, McGraw Hill 
Education.  
Newbold, Paul (2008) : Statistics for Business and Economics , Pearson Education.  



Richard ,I. Levin. H. Siddiqui Masood S. Rubin David Sanjay Rastogi (2017): Statistics for 
Management. Pearson. ISBN-10 8184957491  
Sharma,J.K(2011) : Business Statistics “Pearson Education. 

  



bdkÃ&7 

prqFkZd fopyu] fo"kerk rFkk mudk eki  

(Quartile Deviation, Skewness and Its Measurement) 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

 

7-1 mís'; (Objectives) 

7-2 çLrkouk (Introduction) 

7-3 prqFkZd (Quartiles) 

 7-3-1 prqFkZd dh x.kuk (Measurement of Quartiles) 

 7-3-2 vko`fRr forj.k ds fy, prqFkZd dh x.kuk (Measurement of Quartiles in 

frequency Distribution) 

7-3-3 oxZ&vUrjkyksa dh vko`fRr forj.k ds fy, prqFkZd dh x.kuk (Measurement of Quartiles 

in frequency Distribution with Class Interval) 

7-4 prqFkZd fopyu (Quartile Deviation) 

7-4-1 prqFkZd fopyu xq.kkad (Coefficient of Quartile Deviation) 

7-5 fo"kerk (Skewness) 

7-5-1 /kukRed fo"kerk (Positive Skewness) 

7-5-2 _.kkRed fo"kerk (Negative Skewness) 

7-6 fo"kerk dh eki (Measurement of Skewness) 

  

7-7 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to the Basic Questions) 

7-8 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

7-9 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Usefull Books) 

7-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- prqFkZdksa ds fopkj ls ifjfpr gks tk,axsa  

2- prqFkZdksa dh x.kuk dh fof/k ls ifjfpr gks tk,axs  

3- leadksa ds forj.k esa fo"kerk ds fopkj ls ifjfpr gks tk,axsa  

4- fo"kerk dks ekius dh fof/k;ksa ls ifjfpr gks tk,axs 
 



7-2 çLrkouk (Introduction) 
 

lead ;k vkadM+ksa ds vko`fÙk forj.k vkadM+ksa esa fc[kjko dks çnf'kZr djrs gSaA vkadM+ksa dk vius e/;ekuksa 

ls fc[kjko vko`fÙk forj.k ds le vFkok fo"ke gksus dk ifjpk;d gksrk gSA vFkZ'kkL= ds v/;;u esa 

cgq/kk ,sls vfHky{k.kksa dk v/;;u fd;k tkrk gS ftuds forj.k esa lekurk dh vk'kk dh tkrh gSA tSls 

vFkZO;oLFkk esa [kk| inkFkksaZ dh miyC/krk dk forj.k leku gks ;g ,d okaNuh; y{; gks ldrk gS 

;|fi O;kogkfjd txr esa  vfHky{k.kksa ds ekuksa ds fc[kjko esa lekurk gks ;g vko';d ugha gksrk vr% 

vlkekurk fdruh vkSj fdl çdkj dh gS blds v/;;u dk viuk egRo gSA çLrqr bdkbZ esa ge 

vko`fÙk forj.k dh lekurk            ds fopkj dks le>rs gq, vlekurk ds çdkjksa rFkk 

mldh eki dh fof/k;ksa dk v/;;u djsaxsA 

 

prqFkZd (Quartiles)% ftl izdkj ekf/;dk leadks ds chp ,d ,slk fcUnq gksrk gS tks iwjh lead Js.kh 

dks nks cjkcj fgLlksa esa ckaV nsrk gS] mlh izdkj ,d lead Js.kh vkil esa pkj cjkcj Hkkx esa ckaVus okys 

fcUnqvksa dks prqFkZd dgrs gSA prqFkZdksa dh la[;k rhu gksrh gSA  

izFke prqFkZd      ;g leadks dks 
 
   rFkk 

 
   fgLls esa ckaVrk gSA  

f}rh; prqFkZd     ;g leadks dks vk/ks&vk/ks nks fgLls esa ckaVrk gSA  

 

rr̀h; prqFkZd     ;g leadks dks 
 
   rFkk 

 
   fgLls esa ckaVrk gSaA  

                                                                               lead Js.kh                                                                            

                                                                                                                                 
oLrqr% f}rh; prqFkZd    gh ekf/;dk gksrh gSA  

7-3-1 prqFkZd dh x.kuk % prqFkZd dh x.kuk gsrq loZizFke leadks dks vkjksgh vFkok vojksgh Øe esa 

O;ofLFkr dj ysrs gS] rRi”pkr ;fn leadks dk vkdkj fo"ke gks rks izFke prqFkZd     
   

 
 oka in  

f}rh; prqFkZd     
   

 
 ok¡ in 

rFkk rr̀h; prqFkZd    
  

 
 ok¡ in 

;fn lead dk vkdkj le gks rks 

   
 

 
 ok¡ in rFkk 

 

 
   ok¡ in dk vkSlr 

   
  

 
 ok¡ in rFkk 

  

 
   ok¡ in dk vkSlr 

    
  

 
 ok¡ in rFkk 

  

 
   ok¡ in dk vkSlr 

7-3-2 vko`fRr forj.k ds fy, prqFkZd dh x.kuk% 

vko`fRr forj.k fn;s gksus ij leadks dks vkjksgh vFkok vojksgh Øe esa O;ofLFkr djds lap;h vko`fRr 

dh x.kuk djds izFke f}rh; ,oa prqFkZ prqFkZd ds fy, Øe”k% 
 

 
  
  

 
 ;k 

 

 
 rFkk 

  
   dh x.kuk 

djsaxsA bUgsa “kkfey djus okyh lap;h vko`fRr;ksa ds laxr in gh vHkh"V prqFkZd gksaxsA  

7-3-3 oxZ&vUrjkyksa dh vko`fRr forj.k ds fy, prqFkZd dh x.kuk% 



oxZ&vUrjkyksa dh vko`fRr forj.k esa 
 
    

 

 
    rFkk      dks “kkfey djus okyh lap;h vko`fRr;ksa 

ds laxr oxZ Øe”k% izFke prqFkZd oxZ] f}rh; prqFkZd oxZ rFkk r̀rh; prqFkZd oxZ dgyk;saxsA prqFkZdksa 

dh x.kuk fuEu lw=ksa }kjk dh tk;sxhA  

     
  
 

 
   

 
  

     
  
 

 
   

 
  

     
  
  

 
   

 
  

tgk¡      ml prqFkZd oxZ dh fuEu lhek 

     ml prqFkZd oxZ dk vUrjky 

     ml prqFkZd oxZ ds iwoZ ds oxZ dh lap;h vko`fRr 

     ml prqFkZd oxZ dh vko`fRr 

mnkgj.k % vk; oxZ ds fuEu vko`fRr forj.k ds fy, prqFkZdksa dh x.kuk dhft,& 

vk;&oxZ    vko`fRr 

              
              
               
              
              
               

gy % prqFkZdksa dh x.kuk gsrq loZizFke leadks dh lap;h vko`fRr dh x.kuk djsaxsA 

vk; oxZ vko`fRr lap;h vko`fRr 

              
               

                

               

               

               

     

     
 

 
    vr% bls “kkfey djus okyh lap;h vko`fRr    dk laxr oxZ           dk izFke 

prqFkZd oxZ dgsaxsA  

 

 
    bls “kkfey djus okyh lap;h vko`fRr    dk laxr oxZ           dks f}rh; 

prqFkZd oXkZ dgsaxsA  

  

 
    bls “kkfey djus okyh lap;h vko`fRr    dk laxr oxZ           dks r`rh; 

prqFkZd oxZ dgsaxsaA  

izFke prqFkZd ds fy,  



        
     
     
        
izFke prqFkZd  

        
     

  

 
   

 
  

           
 

 
        

f}rh; prqFkZd ds fy,  

        
      
      
        

        
     

  

 
    

  
  

           
  

  
  

             
         
rr̀h; prqFkZ ds fy,  

           
      
      
        
 

        
       

  

 
    

 
  

           
 

 
    

             
         
7-4 prqFkZd fopyu % leadks ds fc[kjko ds ekid ds :Ik esa prqFkZd fopyu fuEuor ifjHkkf"kr gSA  

vUrj prqFkZd fopyu         
mnkjg.k mijksDr mnkgj.k ds fy, vUrj prqFkZd fopyu                     gksxkA  
7-4-1 prqFkZd fopyu xq.kkad % fHkUu fHkUu lead Jsf.k;ksa esa fopyu dh rqyuk gsrq prqFkZd fopyu 

xq.kkad fuEuor ifjHkkf"kr gSA  

prqFkZd fopyu xq.kkad   
     

     
 

mijksDr mnkgj.k ds fy,  

prqFkZd fopyu xq.kkad    
           

           
 

  
      

      
         



7-5 fo"kerk %  

;fn fdlh vko`fRr forj.k dk vk;krkdkj cgqHkqt bl izdkj dk gks fd blds mPpre fcUnq ¼vFkkZRk 

cgqyd½ ls ,d vuqizLFk dkV yxk, tkus ij bl js[kk ds nk;ha rFkk ck;ha vksj dh vko`fRr forj.k ,d 

nwljs dk izfrfcEc yxs rks ,sls vko`fRr forj.k dks lefer vko`fRr forj.k ¼Symmetrical frequency 

distribution½ dgsaxsA ,d lefer vko`fRr forj.k ds fy, ek/; ekf/;dk ,oa cgqyd vkil esa cjkcj 

gksxsaA  

 

,d lefer vkòfRr forj.k esa leadks dk ladsnz.k e/;ekuksa ds ikl vf/kd gksrk gSA ijUrq tc ,slk u 

gks] vFkkZr leadks dk forj.k e/;eku dh ctk; fupys ;k mPp eku dh rjQ T;knk gks rks ,sls 

vko`fRr forj.k dk vk;r prqHkqZt dks cgqyd ls dkVus ij nksuks fgLls ,d nwljs ds fcEc ugha yxsaxsA 

lkFk gh buds e/;eku ¼lekUrj ek/;] ekf/;dk ,oa cgqyd½ vkil esa cjkcj ugha gksaxsA ,sls vko`fRr 

forj.k dks fo"ke&vko`fRr forj.k dgsaxsA vko`fRr forj.k dh fo"kerk ds nks :Ik gks ldrs gSA /kukRed 

fo"kerk rFkk _.kkRed fo"kerkA  

7-5-1 /kukRed fo"kerk % tc ,d vko`fRr forj.k ds lead vius fuEu ekuksa dh rjQ T;knk dsfUnzr gks 

rks ,sls vko`fRr forj.k dh fo"kerk /kukRed fo"kerk dgykrh gSA /kukRed fo"kerk okys vko`fRr forj.k 

esa ekf/;dk cgqyd ls cM+h rFkk lekUrj ek/; ekf/;dk ls Hkh cM+k gksrk gSA  



 

 

7-5-2 _.kkRed fo"kerk % tc fdlh vko`fRr forj.k eas leadks dk ladsUnz.k leadks ds mPp eku dh 

rjQ T;knk u gks rks ,sls vko`fRr forj.k dh fo"kerk dks _.kkRed fo"kerk dgrs gSA _.kkRed 

fo"kerk okys vko`fRr forj.k esa ekf/;dk lekUrj ek/; ls cM+h rFkk cgqyd ekf/;dk ls Hkh cM+k gksrk 

gSA  

 

oLrqr% fdlh Hkh fo"ke vko`fRr forj.k esa cgqyd ls ekf/;dk dk vUrjky ekf/;dk rFkk lekUrj ek/; 

ds vUrjky dk frxquk gksrk gSA  

vFkkZr  

                
tgk¡]    ek/; 

   ekf/;dk 

   cgqyd 

 

7-6 fo"kerk dh eki  

fo"kerk dh eki djus ds fy, dqN izeq[k fujis{k ekid fuEuor~ gSa& 

(i) fo"kerk         
(ii) fo"kerk                                

 

cks/k ç'u 1&fdlh lead Js.kh dk lekukarj ek/; 5 rFkk ekf/;dk 6 gks rks cgqyd dk eku D;k gksxk\  

bl vko`Ùkh forj.k dh fo"kerk ij Hkh fVIi.kh dhft,A 



 

fo"kerk ds fujis{k eku ds /kukRed gksus ij /kukRed fo"kerk] fo"kerk ds fujis{k eku ds _.kkRed gksus 

ij _.kkRed fo"kerk rFkk blds 'kwU; gksus ij vko`Ùkh forj.k esa vlekurk dk vHkko gksxk vFkkZr 

vko`Ùkh forj.k le gksxkA 

 

fo"kerk ds fujis{k eku }kjk fHkUu fHkUu lead Jsf.k;ksa eas fo"kerk dh vkil esa rqyuk ugha dh tk 

ldrhA blds fy, fo"kerk ds xq.kkad fudkyus iM+saxsA dqN izeq[k fo"kerk ds xq.kkad fuEuor gSaA  

 

I. dkyZ fi;lZu dk fo"kerk xq.kkad % 

         
      

 
   ;k   

       

 
  

 

II. izks0 ckÅys dk fo"kerk xq.kkad % 

        
               

               
 ;k 

          

     
 

 

7-7 cks/k iz'uksa ds mRrj 

1- fn;k gS& 

lekUrj ek/;      rFkk ekf/;dk      
ge tkurs gSa fd fo"ke vko`fRr forj.k esa cgqyd ls ekf/;dk dk vUrjky ekf/;dk rFkk 

lekukUrj ek/; ds vUrjky dk nqxquk gksrk gSA  

vFkkZr  

             
;k 

          
              
            
vFkkZr cgqyd dk eku 8 gksxk A 
vc fo"kerk                 

vFkkZr bl vko`Ùkh forj.k ds fy, fo"kerk _.kkRed gksxhA 

 

7-8 vH;kl iz'u  

1- fuEu lead Js.kh ds fy, dkyZ fi;lZu dk fo"kerk xq.kkad Kkr dhft, & 

X 20 25 30 35 40 45 50 55 

F 2 5 12 15 10 8 7 3 
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bdkÃ&8%  

ykWjsUt oØ (Lorenz Curve) 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

8-1 mís'; (Objectives) 

8-2 çLrkouk (Introduction) 

8-3 ykWjsat oØ & ifjp; (Lorenz Curve: Introduction) 
8-4 ykWjsat oØ cukus dh fof/k (Construction of Lorenz Curve) 
8-5 ykWjsat oØksa }kjk vFkZO;oLFkkvksa esa O;kIr fo"kerkvksa dk rqyukRed v/;;u% (measurement of 

Skewness b Lorenz Curve)  

8-6 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

8-7 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa  (Bibliography/Usefull Books) 
 

 

 

8-1 mís'; 

bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- y‚jsat oØ ds egRo ls ifjfpr gks tk,axsA  

2- fn, gq, lead dh vko`Ùkh forj.k ls y‚jsat oØ cukuk lh[k tk,axs  

3- nks ;k nks ls vf/kd y‚jsat oØksa ds chp rqyuk djds okafNr fu"d"kZ fudky ldsaxsA 

8-2 çLrkouk 

yksjsat oØ ,d js[kk&fp=h; midj.k gS ftldk mi;ksx tula[;k ds Hkhrj vk; ;k /ku forj.k dks 

fpf=r djus ds fy, fd;k tkrk gSA ;g oØ vkfFkZd vlekurk dk v/;;u djus esa vR;ar mi;ksxh 

gksrk gSA yksjsat oØ vFkZ'kkL= vkSj vU; lkekftd foKku ds v/;;u esa Hkh vR;ar egRo j[krk gS 

D;ksafd ;g tula[;k ds Hkhrj vk; ;k /ku forj.k dks ,d js[kkfp= ds ek/;e ls n'kkZ nsrk gSA bl 

bdkbZ esa ge xf.krh; vFkZ'kkL= ds blh egRoiw.kZ fof/k dks le>saxsA 

8-3 ykWjsat oØ & ifjp; 
vko`fRr forj.kkas dh fo"kerk ds vUrxZr geus leadks ds muds fuEu] e/; vFkok mPp ekuksa dh rjQ 

ladsnz.k dks lkis{krk esa le>kA ijUrq dHkh dHkh ge leadks ds vuqikr dk mudh vko`fRr ds vuqikr esa 

forj.k tkuus ds bPNqd gks ldrs gSaA mnkgj.k ds fy, ,d vFkZ’kkL=h gksus ds ukrs ge ;g tkuus ds 

bPNqd gks ldrs gaS fd vFkZO;oLFkk esa /ku] lEifr dk forj.k dSlk gS ;k fQj fofHkUu ;kstukvksa ds 

ykHkkfFkZ;ksa esa ;kstukvksa ds ykHk dk forj.k dSlk gSA /ku ;k lEifr ds vkn”kZ forj.k dh n”kk esa ns”k 

dh tula[;k ds izR;sd izfr”kr Lrj ds chp dqy /ku@lEifr dk mruk gh izfr”kr fgLlk gksuk 

pkfg,A vFkkZRk ns”k dh    tula[;k ds ikl dqy /ku lEifr dk Hkh    fgLlk gksuk pkfg, blh 

izdkj ns”k dh    tula[;k ds ikl dqy /ku lEifr dk    fgLlk ;k     tula[;k ds ikl 

/ku lEifr dk     fgLlk ;k Øe”k%     tul[a;k ds ikl     fgLlk]     tula[;k ds 

ikl     fgLlk gksuk pkfg,A vxj /ku lEifr dk forj.k bl izdkj ls gksxk rks ge dgsaxs fd 

forj.k esa vlkeurk dk vHkko gSA forj.k esa lkeurk ds n`f"Vdks.k ls bls ,d vkn”kZ fLFkfr dgsaxsA 

js[kkfp= esa bl vkn’kZ fLFkfr dks leku forj.k dh js[kk ¼Line of equal distribution½ }kjk n”kkZrs gSa  



 

layXud fp= la[;k 8-1 esa leku forj.k dh js[kk    }kjk n”kkZ;k x;k gSA bl js[kk ds izR;sd fcUnq 

ij tula[;k dk izfr”kr /ku@lEifr ds izfr”kr ds cjkcj gSA ykWjsUt oØ forj.k dh vlkeurk dks 

n”kkZus okyk oØ gksrk gS tks leku forj.k dh js[kk ls nwjh ds lkis{k vlkeurk ds Lrj dks iznf”kZr 

djrk gSA  

8-4 ykWjsUt oØ cukus dh fof/k % 

 ykWjsUt oØ cukus ds fy, loZizFke okafNr vfHky{k.kksa ds leadks ,oa vko`fRr;ksa nksuks ds gh 

lap;h ekuksa ds LrEHk cukrs gSA rRi”pkr bu lap;h ekuksa ds dqy ds izfr”kr ds :Ik esa u;s LrEHk cuk 

ysrs gSaA rRi”pkr    v{k ij vko`fRr ds izfr”kr dks rFkk   v{k ij vfHky{k.k ds izfr”kr dks 

vafdr djds buds laxr funsZ”kkad fcUnqvksa dks feykrs gSaA ;gk¡ mYys[kuh; gS fd    v{k ij 

vfHky{k.k ds leadks ds lap;h ewY; ds izfr”kr dk Øe   ls     izfr”kr dk jgsxk ijUrq    v{k 

ij lap;h vko`fRr;ksa ds izfr”kr dk Øe     ls   izfr”kr dk jgsxkA ;fn vko`fRr forj.k leadks dh 

ctk;s oxkZUrjksa dk gks rks oxksZ ds e/;eku fudy dj ;gh izfØ;k djsaxsaA  

mnkgj.k % ;fn ge vkfFkZd vlkeurk ds v/;;u gsrq 200 ifjokjksa dk losZ{k.k djrs gS vkSj mudh 

lEifr ds ewY;ksa dk fuEu vko`fRr forj.k izkIr gksrk gSA  

lEifr dk oxZ ¼yk[k :Ik;s esa½ vko`fRr 

    80 

    60 

    30 

    25 

     5 
lEifr rFkk mldh /kkj.kh;rk esa bl vko`fRr forj.k esa vlkekurk dks n”kkZus okys yWkjsUt oØ dk 

fuekZ.k djus gsrq ge fuEu inksa ¼Steps½ dk vuqikyu djsaxsA  

1- oxksZ ds e/;eku fudkysaxsA  

2- leadks ¼e/;ekuksa½ rFkk vko`fRr;ksa ds lap;h ewY;ksa dks Kkr djrs gq, i`Fkd LrEHkksa esa n”kZ;saxsA  

3- izR;sd lead ,oa vko`fRr ds lap;h eku dk izfr”kr ewY; Kkr djrs gq, iqu% u;s LrEHkksa esa 

n”kkZ;saxsA  

4- leadks ds lap;h ekuksa ds izfr”kr dks vko`fRr;ksa ds lap;h ekuksa ds izfr”kr ds lkis{k fcUnq 

vksj[k cukdj n”kkZ;saxs tks fd vHkh"V ykWjsUt oØ gksxkA  
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lEifr dk 

oxZ (C I) 

vko`fRr 

(Y) 

e/;eku 

(X) 

laedks dk 

lap;h eku 

(CX) 

leadksa 

dk 

lap;h 

izfr”kr 

eku (% 

of CX) 

lap;h 

vko`fRr 

(CY) 

vko`fRr ds 

lap;h eku 

ds % eku 

(% of 

CY) 

    80   1 4 80 40 

    60   4 16 140 70 

    30   9 36 170 85 

    25   16 64 195 97.5 

     5   25 10 200 100 

        
leadks ds lap;h ekuksa ds izfr”kr dk lap;h vko`fRr ds izfr”kr ds lkis{k fcUnq vkjs[k& 

 

 

 

 

;gk¡ AB leku forj.k dh js[kk gSA 

Li"V gS fd ykWjsUt oØ leku forj.k dh js[kk ls vR;f/kd nwj gS vr% ge dg ldrs gS fd mijksDr 

losZ{k.k esa lEifr ds forj.k esa vR;f/kd vlekurk ifjyf{kr gksrh gSA  

 
8-5 ykWjsat oØksa }kjk nks vFkZO;oLFkkvksa esa O;kIr fo"kerkvksa dk rqyukRed v/;;u% 

 

;fn ,d gh js[kk fp= esa ,d ls vf/kd vFkZO;oLFkkvksa esa forj.k dh vlekurk dk ykWjsUt oØ cuk;k 

tk;s rks muesa O;kIr vlekurkvksa dk rqyukRed v/;;u fd;k tk ldrk gSA  
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bl js[kkfp= }kjk n'kkZ;s x, nks fHkUu ns'kksa   rFkk   ds yksjUt oØksa ls Li"V gksrk gS fd ns'k   dh 

vis{kk ns'k   dk yksjsat oØ leku forj.k dh js[kk ls T;knk nwjh ij gS] bldk fufgrkFkZ ;g gS fd 

ns'k   esa vlekurk dk Lrj ns'k   dh rqyuk esa vf/kd gSA bl çdkj ykWjsat oØksa ds ek/;e ls nks ;k 

nks ls vf/kd vFkZO;oLFkkvksa esa O;kIr vlekurk dk fp=.k fd;k tk ldrk gS rFkk vR;f/kd lgtrk ls 

fu"d"kZ ij igq¡pk tk ldrk gSA 

 

8-6 vH;kl ds iz”u 

1. Construct the Lorenz Curve from the data given below: 

Income (X) in Rs. 100 200 400 500 800 

No. of Person (F) 80 70 50 30 20 
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lglEcU/k fo”ys’k.k  

 bdkÃ&1 

lglEca/k% vFkZ] egRo] izdkj] ifjek.k  

(Correlation: Meaning, Importance, Types and Measurement) 

bdkÃ lajpuk (Unit plan) 

 

1-1 mís'; (Objectives) 

1-2 çLrkouk (Introduction) 

1-3 lglaca/k% ifjp; (Correlation: Introduction) 
1-4 lglaca/k dk egRo (Importance of Correlation) 

1-5 lglaca/k ds izdkj (Types of Correlation) 

1-6 lglaca/k dh eki (Measurement of Correlation) 

1-7 lglEcU/k ds dkj.k (Cases of Correlation) 

1-8 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to the Basic Questions) 

1-9 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

1-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Useful Books) 
  

 

 

1-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ %  

1-  lglaca/k ds vFkZ] çdkj rFkk blds v/;;u ds egRo dks le>saxsA  

2-  lglaca/k dh xf.krh; eki  ds fofHkUu ewY; fdl çdkj ds lglaca/k dh iqf"V djrs gSa ;g 

lh[k tk,axsA 

 

1-2 çLrkouk (Introduction) 
vkfFkZd txr ds v/;;u esa ge ikrs gSa fd çk;% ,d ls vf/kd {ks=ksa esa ifjorZu lkFk & lkFk gksrs gSaA 

tSls & 

1-  vFkZO;oLFkk esa eksVj okguksa dh fcØh rFkk lhesaV dh [kir dh ek=k 

2-  çfr O;fä vk; rFkk ldy ?kjsyw vk; esa —f"k dh fgLlsnkjh 

3- Ldwyh f'k{kk ds o"kZ rFkk e`R;q nj bR;kfn  

 

/;ku jgs fd fofHkUu {ks=ksa esa ifjorZu dh fn'kk ,d leku ;k foijhr gks ldrh gS A tc ,d ls vf/kd 

{ks= esa ifjorZu lkFk lkFk gksrk gS rks bldks gh lka[;dh; Hkk"kk esa lglaca/k dgrs gSaA ;fn gesa ,d {ks= 

ls lglaca/k j[kus okys vU; {ks=ksa dk Kku gks rks ge ml {ks= fo'ks"k esa okafNr ifjorZu gsrq uhfr dk 

fuekZ.k dj vU; lHkh lacaf/kr {k=ksa esa Hkh ifjorZu çkIr dj ldrs gSaA bl –f"Vdks.k ls vFkZ&txr esa 



lglaca/k fo'ys"k.k ds v/;;u dk cgqr gh egRo gSA bl bdkbZ esa ge lglaca/k ds vFkZ] çdkj rFkk 

mlds ifjek.k dk foLrkj ls v/;;u djsaxsA 

1-3 lglaca/k% ifjp; (Correlation: Introduction) 
nks ;k nks vf/kd pjksa ds lkisf{kd ifjorZuksa ds ifjek.k rFkk fn”kk dk v/;;u ge lg&lEcU/k fo”ys"k.k 

ds vUrxZr djrs gSaA tc nks pjks esa ifjorZu ,d lkFk ,d gh ;k foijhr fn”kk esa gks rks ge dgrs gSa 

fd nksuksa pjkas ds chp lg&lEcU/k gSA ;fn pjksa esa gksus okyk ifjorZu ,d gh fn”kk esa gks rks ;g 

/kukRed lg&lEcU/k dk ifjpk;d gksrk gS tcfd ;fn nksuksa pjksa esa ifjroZu ,d nwljs ls foijhr fn”kk 

esa gks rks _.kkREkd lg&lEcU/k ifjyf{kr gksrk gSA lglEcU/k ds ifjek.k rFkk fn”kk ¼/kukRed ;k 

_.kkRed½ dh eki djus okyk xq.kkad lglEcU/k xq.kkad dgykrk gSA  
;|fi lg lEcU/k nks ;k nks ls vf/kd pjkas eas ifjorZu ls lEcfU/kr fopkj gS ijUrq ;g lnSo vko';d 

:i ls dkj.k&ifj.kke lEcU/k ugha gksrk gSA vFkkZr lg&lEcU/k ;g ugha crkrk fd fdlh pj esa gksus 

okyk ifjroZu vU; pjkas esa ifjorZu ds ifj.kke Lo:Ik gksrk gSA mnkgj.k ds fy, fdlh d{kk ds 

fo|kfFkZ;ksa ds xf.kr ,oa vFkZ”kkL= ds fo"k;ksa ds izkIrkadksa esa gksus okyk ifjroZu ,d gh fn”kk esa gks 

ldrk gS ftldh otg ls nksuks fo"k; ds izkIrkadks esa /kukRed lg&lEcU/k xq.kkad izkIr gksxk ijUrq ;g 

dguk mfpr ugha gksxk fd fo|kFkhZ xf.kr i<+rs gSa blfy, vFkZ”kkL= esa vPNs vad izkIr gksrs gS ;k 

fo|kFkhZ vFkZ”kkL= i<+rs gSa blfy, xf.kr esa vPNs vad izkIr gksrs gSaA blh izdkj Hkkjr esa fiNys dqN 

o"kksZ esa pkoy dh iSnkokj rFkk ck<+ ls foLFkkfir yksxksa dh la[;k esa gksus okys ifjorZu foijhr fn”kk esa 

gks ldrs gSa vFkkZr buds chp _.kkRed lg lEcU/k gks ldrk gSA ijUrq blls ;g fu"d"kZ ugha fudkyk 

tkuk pkfg, fd ck<+ ls foLFkkfirksa dh la[;k esa fxjkoV pkoy dh iSnkokj c<+us ls vk;h gS ;k fQj fd 

pkoy dh iSnkokj esa o`f) ck<+ ls foLFkkiu esa deh ykrh gSA dqy feykdj dgus dk rkRi;Z bruk gS 

fd lg&lEcU/k dkj.k&ifj.kke lEcU/k ugha gksrs gSA gkykafd dkj.k ifj.kke lEcU/k okys pjksa esa 

lg&lEcU/k gksxkA dkj.k ifj.kke lEcU/kksa ds ckjs esa ge izrhixeu ¼bdkÃ&4½ esa i<+sxsaA  

1-4 lglaca/k dk egRo (Importance of Correlation) 
lglEcU?k ,d egRoiw.kZ f}pjh; vFkok cgqpjh; foospukRed lkaf[;dh gksrk gS ftlds ek/;e ls nks ;k 

nks ls vf/kd pjksa esa ifjorZu dh fn”kk ds lkFk&lkFk buds chp lg&lEcU/k ds ifjek.k ¼lg&lEcU/k 

xq.kkad½ dh x.kuk dj ldrs gSaA lglEcU/k ;|fi dkj.k&ifj.kke lEcU/k ugha gksrs exj pjksa ds e/; 

lg&lEcU/k vkxs dkj.k&ifj.kke lEcU/k ds v/;;u dh igyh lh<+h dgs tk ldrs gSaA ;fn pjksa esa 

lg&lEcU/k gSa rks ge vkxs tkuuk pkgsaxsa fd D;k buds chp dkj.k&ifj.kke dk Hkh lEcU/k gS ;k fQj 

;s pj vU; fdlh dkj.k ¼pj½ ls lEcfU?kr gSA uhfrxr fu.kZ;ksa esa lg lEcU/k cgqr dke ds gks ldrs 

gSa] tSls ge ,sls uhfrxr fu.kZ; ysus ds bPNqd gks ldrs gS ftlds ifj.kke vkil esa lEcfU/k vf/kd ls 

vf/kd {ks=ksa ij iM+sA O;kikj] m|e rFkk okf.kT; ds {ks= esa lg&lEcU/k fu.kZ; ysus esa vge Hkwfedk r; 

djrk gSA lglEcU/kksa ds ek/;e ls O;kikj esa ,sls iwokZuqeku yxk;s tk ldrs gS ftuls vfuf”prrk esa 

deh vk;sA  

1-5 lglaca/k ds izdkj (Types of Correlation)  
pjksa esa ifjorZu dh fn”kk ds vk/kkj ij lg&lEcU/k nks izdkj ds gks ldrs gSA  

1-  /kukRed lg&lEcU/k                        2- _.kkRed lg&lEcU/k 

 

tc nks pjks esa ifjorZu dh fn”kk leku gks] vFkkZRk tc nksuksa pj ,d lkFk c<sa ;k ,d lkFk ?kVas rks bls 

/kukRed lg&lEcU/k dgrs gSA blds foijhr tc nks pjksa esa ifjor Zu dh fn”kk foijhr gks vFkkZr ,d 

pj esa o`f) gks jgh gS tcfd nwljs pj esa âkl gks jgk gks rks buds chp _.kkRed lg lEcU/k 

dgyk,xkA lg lEcU/k ds ifjek.k dh lVhd x.kuk rks lg lEcU/k xq.kkad ls gh lEHko gS ijUrq 

f}pjh; lg lEcU/kksa dh fn”kk fo{ksi fp=ksa ds ek/;e ls Hkh Kkr dh tk ldrh gSA ;gk¡ f}pjh; lg 

lEcU/k dks n”kkZus okys dqN fo{ksi fp= n”kkZ;s x;s gSa& 

 



fo{ksi fp=&1 

 

 

fo{ksi fp=&1 esa pj   ds eku c<+us ij pj   ds eku ?kV jgs gSa vFkkZr pj   rFkk pj   ds ekuksa 

esa ifjorZu foijhr fn”kk esa gks jgk gS vr% ;gka lg lEcU/k dh fn”kk _.kkRed gksxhA  

fo{ksi fp=&2 

 

fo{ksi fp=&2 esa nksuks pjksa esa ifjorZu dh fn”kk leku gS vFkkZr pj   esa rFkk pj   esa o`f) 

lkFk&lkFk gksrh gSA vr% ;g lg lEcU/k /kukRed gksxkA  

 

fo{ksi fp=&3 
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fo{ksi fp=&3 esa fdlh Hkh izdkj ds lg lEcU/k dh iqf"V ugha dh tk ldrhA 

 

1-6 lglaca/k dh eki (Measurement of Correlation) 
nks pjksa ds chp lg lEcU/k dks ekik tk ldrk gS rFkk bl vk/kkj ij pjksa ds e/; lglca/k dh xgurk 

dh rqyuk Hkh dh tk ldrh gSA lg lEcU/k dk ekid lg lEcU/k xq.kkad ¼Correlation Coefficient½ 

dgykrk gSA lg lEcU/k xq.kkad dks       }kjk iznf”kZr djrs gSaA   dk eku    ls    ds chp gks 

ldrk gSA lg lEcU/k xq.kkad esa   ;k   dk fpUg lg lEcU/k dh fn”kk crykrk gS rFkk la[;kRed 

eku lg lEcU?k dh ek=k ;k dksfV dks crykrk gSA  

;fn     rks lg lEcU/k ugha gSA  

;fn           rks fuEu dksfV dk /kukRed lg lEcU/k dgyk;sxkA 

;fn              rks e/;e dksfV dk /kukRed lg lEcU/k dgyk;sxkA 

;fn           rks mPp dksfV dk /kukRed lg lEcU/k dgyk;sxkA 

;fn     rks iw.kZr;k /kukRed lg lEcU/k dgyk;sxkA  

;fn      rks iw.kZr;k _.kkRed lg lEcU/k dgyk;sxkA  

;fn            rks mPp dksfV dk _.kkRed lg lEcU/k dgyk;sxkA  

;fn               rks e/;e dksfV dk _.kkRed lg lEcU/k dgyk;sxkA  

rFkk ;fn           rks fuEu dksfV dk _.kkRed lg lEcU/k dgyk;sxkA  

 

cks/k ç'u 1& ;fn nks lead Jsf.k;ksa   rFkk   ds e/; lglaca/k xq.kkad   dk eku       gS rks bl 

çdkj ds lglca/k dh foospuk dhft,A 

 

1-7 lglEcU/k ds dkj.k (Causes of Correlation) 
 

lglEcU/k ds eq[; :Ik ls rhu dkj.k gks ldrs gSa& 

1- ;fn nksuksa pjksa esa lEcU/k gks% ;?kfi nks pjksa esa lglEcU/k ;g drÃ ugh n”kkZrk fd nksuksa pjksa ds 

chp dkj.k rFkk ifj.kke dk lEcU/k gS ijUrq ;fn pjksa ds chp dkj.k rFkk ifj.kke dk lEcU/k 

gksxk rks muds chp lglEcU/k vo”; gksxkA tSls vk; rFkk miHkksx ds chp dkj.k rFkk ifj.kke 

dk dk lEcU/k gksrk gS( vFkkZr miHkksx vk; ij fuHkZj djrk gSA vk; ds c<+us ij miHkksx esa 

o`f) gksrh gSA vr% vk; rFkk miHkksx ds chp /kukRed lglEcU/k ns[kus dks feysxkA  

2- nksuks pj fdlh vU; pj ds ifjorZuksa ds ifj.kke gks% dHkh dHkh ,slk Hkh gksrk gS fd nks pjksa ds 

chp izR;{k :Ik ls dkj.k&ifj.kke lEcU/k ugha gksa ijUrq ;s fdlh vU; dkj.k ls izHkkfor gksrs gksa 

rks Hkh bu pjksa ds chp lg&lEcU/k ns[kus dks feyrk gSA mnkgj.k ds fy, gesa fdlh 

vFkZO;oLFkk esa dSc MªkÃoj dh la[;k ,oa dk”rdkjks a ¼fdlkuksa½ dh la[;k esa _.kkRed 

lg&lEcU/k ns[kus dks fey ldrk gSA bldk vFkZ ;g ugha gks ldrk fd dk”rdkjksa dh la[;k 

?kVusa dk dkj.k dSc MªkÃoj dh la[;k esa btkQk gksrk gS vFkok blds foijhr dSc MªkÃojksa dh 

la[;k esa o`f) dk”rdkjksa dh la[;k esa deh ds dkj.k gks jgh gSA oLrqr% dk”rdkjksa ,oa dSc 

MªkÃojksa dh la[;k ds chp fdlh Hkh izdkj dk izR;{k dkj.k&ifj.kke lEcU/k ugha gS] ijUrq ;g 

nksuksa gh pj fdlh vU; pj ij fuHkZj djrs gSaA vFkZO;LFkk lajpukRed ifjorZu ;Fkk uxjhdj.k 

ds ifj.kke Lo:Ik gks ldrk gS fd mijksDr nksuks pj ifjofrZr gks jgs gSaA vr% dSc MªkÃoj rFkk 

dk”rdkjksa ds chp lg lEcU/k dkj.k&ifj.kke dks ugha crkrk gSA  

3- fujFkZd lglEcU/k % dÃ ckj nks ,sls pjksa ds chp Hkh lglEcU/k fn[kkÃ nsrk gS ftldk 

laf[;dh; egRo Hkys gks ijUrq ;s vkSfpR;iw.kZ v/;;u dh n`f"V ls vFkZghu gksrs gaSA tSls fdlh 



{ks= fo”ks"k esa pkbuht O;aTtu dh [kir rFkk okf"kZd vkSlr o"kkZ ds Lrj esa /kukRed lEcU/k dk 

ik;k tkuk fdlh vkSfpR; iw.kZ v?;;u dh izkfIr ugha dgh tk ldrh gSA  

cks/k ç'u 2-  fuEu fo{ksi fp= }kjk n'kkZ;s x, lglaca/k dh foospuk dhft,A 

 

1-8 cks/k iz'uksa ds mÙkj (Answer to the basic Questions) 

1&  fn;k gS nks lead Jsf.k;ksa   rFkk   ds e/; lglaca/k xq.kkad   dk eku    0 45 

;gk¡ _.k dk fpà _.kkRed lglaca/k dh iqf"V djrk gS rFkk lglaca/k xq.kkad  0 75 rFkk   0 25 
ds e/; gS vr% ;g ek/;e dksfV  dk _.kkRed lglaca/k dgyk,xkA 

2&fn, gq,  fo{ksi fp= }kjk n'kkZ;s x;k lglaca/k e/;e dksVh dk _.kkRed lglaca/k çrhr gksrk gSA 

1-9 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

1- fuEu lead Js.kh dk fo{ksi fp= cukrs gq, pjksa ds e/; lglaca/k ij fVIi.kh dhft,A 

X 2 4 6 8 10 12 14 16 18 

Y 
6 6 9 12 13 12 17 16 20 

1-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa  (Bibliography and Usefull Books) 
Elhance, D.L (2010): Sankhiki Ke Siddhant (Hindi), Kitab Mahal.  
Greenlaw, Steven A (2005): Doing Economics: A Guide to Understanding and Carrying Out 
Economic Research.  
Gupta, S.P (2011): Statistical Methods, Sultan Chand & Sons, Delhi.  
Hazarika, Padmalochan (2006): Essential Statistics for Economics and Commerce , Akansha 
Publishing House.  
Kothari, C.R: Research Methodology: Methods & Techniques. New Age International 
Publishers ISBN (13): 978-81-224-2488-1  
Leighton, Thomas (2011) : Using Statistics in Economics, Tata McGraw Hill Education.  
Gupta and Kapoor (Latest Edition): Fundamental of Mathematical Statistics, Sultan Chand & 
Sons, Delhi. 
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bdkÃ&2 

lglEcU/k fo”ys"k.k% ljy] cgqxq.kh rFkk vakf”kd lglEcU/k  

 (Correlation Analysis: Simple, Multiple and Partial Calculation) 
 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

 

2-1 mís'; (Objectives) 

2-2 çLrkouk (Introduction) 

2-3 ljy lglEcU/k (Simle Correlation) 
2-4 cgqxq.kh lglEcU/k (Multiple Correlation) 

2-5 vkaf'kd lglEcU/k (Partial Correlation) 

2-6 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to the Basic Questions) 

2-7 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

2-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliograhy and Useful Books) 
  

2-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ %  

1- ljy] vkaf'kd ,oa cgqxq.kh lglEca/kksa ds vFkZ le>rs gq, buesa foHksn djuk lh[k tk,axsA  

2- ljy lglEca/kksa dh Hkkafr vkaf'kd ,oa cgqxq.kh lglEca/kksa dh x.kuk fd fof/k;k¡ Hkh lh[k tk,axsA 

 

2-2 çLrkouk (Introduction) 
vkfFkZd txr esa nks ;k nks ls vf/kd {ks=ksa dh vUrjfØ;k ,d lgt ?kVuk gSA tc ek= nks vkfFkZd pjksa 

esa mrkj&p<+ko ¼ifjorZu½ dk v/;;u djrs gSa rks bls ljy lglaca/k fo'ys"k.k dgrs gSaA nks ls vf/kd 

pjksa dh fLFkfr esa buds e/; varjlEca/k dk v/;;u vkaf'kd rFkk cgqxq.kh lglEca/k ds varxZr djrs gSaA 

bl bdkbZ esa ge vkaf'kd rFkk cgqxq.kh lglEca/k dk foLr`r v/;;u djsaxsA 
2-3 ljy lglEcU/k (Simple correlation) 
ljy lglEcU/k ls rkRi;Z nks pjksa ds chp lglEcU/k ls gSA tc gekjk lglEcU/k fo”ys"k.k f}pjh; 

gksrk gS rks bu pjksa esa ifjorZu dh fn”kk rFkk lglEcU/k ds ifj.kke dk v/;;u ljy lglEcU/k ds 

vUrZxr djrs gSaA fiNyh bdkÃ esa geus lglEcU/k ds blh izdkj dk foLr̀r v/;;u fd;k gSA ljy 

lglEcU/k dh eki dh fof/k;ksa dk v/;;u ge vxyh bdkÃ esa djsaxsaA  

2-4 cgqxq.kh lglEcU/k (Multiple Correlation) 
cgqpjh; ¼nks ;k vf/kd pjksa ds½ fo"ys"k.k esa pjksa ds chp ,sls vUrlZEcU/k Hkh ns[ks tkrs gS tgka ,d pj 

vU; dÃ pjksa ls izHkkfor gksrk gSA mnkgj.k ds fy, oLrq dh ekax      dÃ pjksa tSls oLrq ds ewY; 

     vk; ds Lrj      iwjd oLrq dh dher      LFkkuiu oLrq dh dher      oLrq esa :fp 

     bR;kfn ls izHkkfor gksrh gSA ,sls esa tc ge oLrq dh ekax      ij vU; lHkh pjksa 

¼               vkfn ½ ds la;qDr izHkko dk v/;;u djsa rks bls cgqxq.kh lglEcU/k dgsaxsA  



Li"V gS fd cgqxq.kh lglEcU/k esa ,d pj dk lglEcU/k vU; lHkh pjksa ds la;qDr izHkko ls ns[kk tkrk 

gSA ;fn fdlh f=pjh; fo”ys"k.k esa ftlesa rhu pj        rFkk    gksa ;fn pj    dk lglEcU/k 

vU; nks pjksa    rFkk    ds la;qDr izHkko ls ns[kk tk;s rks bls       ls iznf”kZr djsaxsA  

blh izdkj       pj    dk vU; nks pjksa    rFkk    ds la;qDr izHkko ls lglEcU/k gksxkA  

vkSj blh Øe esa       pj    dk pj    rFkk    ds la;qDr izHkko ls lglEcU/k gksxkA pj    dk 

   rFkk    ds la;qDr izHkko ls cgqxq.kh lglEcU/k dk ifjek.k fuEu lw= ds ek/;e ls Kkr fd;k 

tkrk gSA  

      
   
     

            

     
  

tgk¡         rFkk     Øe”k% pj    rFkk    pj    rFkk    ,oa pj    rFkk    ds e/; ljy 

lglEcU/k xq.kkad gSA mijksDr dh Hkkafr gh    dk vU; pjksa ls rFkk    dk vU; pjksa ls cgqxq.kh 

lglEcU/k dk lw= Hkh fy[kk tk ldrk gSA ljy lglEcU/k xq.kkad dh x.kuk dh fof/k vxyh bdkÃ esa 

le>kÃ xÃ gSA  

cgqxq.kh lglEcU/k xq.kkad lnSo /kukRed gksrs gSA  

           
budh lhek 0 rFkk 1 ds chp gksrh gSA  

rhu ls vf/kd pjksa dh n”kk esa cgqxq.kh lglEcU/k ,d pj dk vU; lHkh pjksa ds la;qDr izHkko ls 

lglEcU/k gksrk gSA ;fn pjksa dh la[;k   gks rks igys pj    dk vU; lHkh pjksa              ds 

la;qDr izHkko ls cgqxq.kh lglEcU/k dk xq.kkad          ls iznZf”kr gksxkA  

cks/k ç'u 1&;fn ,d vFkZO;oLFkk esa v‚Vks lsDVj ds mRiknu dk lhesaV {ks= ds mRiknu ds lkFk 

lglaca/k xq.kkad 0-55] lhesaV {ks= ds mRiknu dk [kuu {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad 0-75 

rFkk v‚Vks lsDVj ds mRiknu dk [kuu {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad 3-20 gks rks [kuu {ks= 

ds mRiknu dk vU; nksuksa {ks=ksa ds mRiknu ls cgqxq.kh; lglaca/k dh x.kuk dhft,A 

2-5 vkaf'kd lglEcU/k (Partial Correlation)  
cgqpjh; fo”ys"k.k esa tc fdUgh nks pjksa ds e/; lglEcU/k vU; lHkh pjksa ds izHkko dks utj vankt 

djrs gq, ns[kk tk;s rks ,sls esa nksuksa pjksa ds e/; lglEcU/k dks vkaf”kd lglEcU/k dgsaxsA  

mnkgj.k ds fy, ;fn f=&pjh; fo”ys"k.k esa tgk¡        rFkk    rhu pj gksa ;fn    ds izHkkoksa dks 

utj vankt djrs gq,    rFkk    ds e/; lglEcU/k ns[kk tk;s rks ;g vkaf”kd lglEcU/k dgyk;sxk 

rFkk bls       ls iznf”kZr fd;k tk;sxkA  

   rFkk    ds vkaf”kd lglEca/k ds ifjek.k dk lw= 

      
          

       
         

  

  

blh lw= dh Hkkafr    rFkk    ,oa    rFkk    ds e/; Hkh vkaf”kd vodyu ds lw= fy[ks tk ldrs 

gSA  

rhu ls vf/kd pj gksus ij fdUgha nks pjksa ds e/; vkaf”kd lglEcU/k dks fuEuor iznZf”kr djsaxsaA  

     dk vkaf”kd vodyu           

          
     dk vkaf”kd vodyu           

            

     ds e/; vakf”kd vodyu       



              bR;kfnA  
cks/k ç'u 2&;fn ,d vFkZO;oLFkk esa v‚Vks lsDVj ds mRiknu dk lhesaV {ks= ds mRiknu ds lkFk 

lglaca/k xq.kkad 0-55] lhesaV {ks= ds mRiknu dk [kuu {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad 0-75 

rFkk v‚Vks lsDVj ds mRiknu dk [kuu {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad 3-20 gks rks [kuu {ks= 

ds mRiknu dk vU; nksuksa {ks=ksa ds mRiknu ls vkaf'kd lglaca/k dh x.kuk dhft,A 

 

2-6 cks/k iz'uksa ds mRrj 

1- gy%& 

eku ysa v‚Vks lsDVj dk mRiknu   lhesaV {ks= dk mRiknu    rFkk [kuu {ks= dk mRiknu 

  gSA fn;k gS fd & 

v‚Vks lsDVj ds mRiknu dk lhesaV {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad          
lhesaV {ks= ds mRiknu dk [kuu {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad          rFkk 
v‚Vks lsDVj ds mRiknu dk [kuu {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad           
vr% [kuu {ks= ds mRiknu dk vU; nksuksa {ks=ksa ds mRiknu ls cgqxq.kh; lglaca/k   

      
   
     

            

     
   

      
                               

       
  

 
                 

        
 
      

      
    

 

2- gy%& 

eku ysa v‚Vks lsDVj dk mRiknu    lhesaV {ks= dk mRiknu    rFkk [kuu {ks= dk mRiknu 

   gSA fn;k gS fd & 

v‚Vks lsDVj ds mRiknu dk lhesaV {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad          
lhesaV {ks= ds mRiknu dk [kuu {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad          rFkk 
v‚Vks lsDVj ds mRiknu dk [kuu {ks= ds mRiknu ds lkFk lglaca/k xq.kkad           
vr% [kuu {ks= ds mRiknu dkv‚Vks lsDVj ds mRiknuls vkaf'kd lglaca/k  

      
          

       
        

  
 

                

                   
 

  
      

                 
  

      

      
        

 

 

 

[kuu {ks= ds mRiknu dk lhesaV {ks= ds mRiknu ls vkaf'kd lglaca/k  

      
          

       
        

  
 

                 

                   
 



 
    

               
 
    

      
      

 

2-7 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

ç'u 1-vkaf'kd rFkk cgqxq.kh lglaca/k dks le>kb,] nksuksa esa fHkUurkvksa dk Li"V dhft,A  

ç'u 2-lk/kkj.k rFkk vkaf'kd lglaca/k dSls ,d nwljs ls fHkUu gSa \ 

 

2-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Useful Books) 
Elhance, D.L (2010) : Sankhiki Ke Siddhant (Hindi), Kitab Mahal.  
Greenlaw, Steven A (2005): Doing Economics: A Guide to Understanding and Carrying Out 
Economic Research.  
Gupta, S.P (2011) : Statistical Methods, Sultan Chand & Sons, Delhi.  
Hazarika, Padmalochan (2006) : Essential Statistics for Economics and Commerce , Akansha 
Publishing House.  
Kothari, C.R: Research Methodology: Methods & Techniques. New Age International 
Publishers ISBN (13) : 978-81-224-2488-1  
Leighton, Thomas (2011) : Using Statistics in Economics, Tata McGraw Hill Education.  
Gupta and Kapoor (Latest Edition): Fundamental of Mathematical Statistics, Sultan Chand & 
Sons, Delhi. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



bdkÃ&3   

lg&lEcU/k xq.kkad] dkyZ fi;lZu rFkk fLi;j eSu dk dksfV vUrj xq.kkad  

(Karl Pearson and Spearman’s Rank Correlation Coefficients) 

 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

3-1 mís'; (Objectives) 

3-2 çLrkouk (Introduction) 

3-3 dkyZ fi;lZu dk lg lEcU/k xq.kkad (Karl Pearson’s Correlation Coefficients) 
 3-3-1 lg fopj.k ¼Covariance½ 

 3-3-2 oSdfYid lw= (Alternative Formula) 

3-4 lglaca/k xq.kkad ij ewy fcUnq rFkk iSekus esa ifjorZu dk çHkko (Effect of Changes in 

Origin and Scale) 

3-5 vko`Ùkh forj.k ds fy, dkyZ fi;lZu xq.kkad dh x.kuk fof/k (Karl Pearson Correlation 

Coefficient in Frequency Distribution) 

3-6 Lih;j eSu dk dksfV lg lEcU/k xq.kkad (Spearman’s Rank Correlation Coefficient) 

3-7 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to the Basic Questions) 

3-8 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

3-9 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliograhy and Useful Books) 
  

 

3-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- ljy lglaca/k dh x.kuk dh dkyZ fi;lZu fof/k ls Hkyh Hkkafr ifjfpr gks tk;saxsA  

2- dksfV lglca/k dh x.kuk dh Lih;jeSu fof/k lh[k tk,axsA 

3-2 çLrkouk (introduction) 
vkfFkZd bdkb;ksa vFkok {ks=ksa ds e/; lglaca/k Kkr gksus ls mUgsa çHkkfor djus gsrq uhfr;ksa ds fuekZ.k esa 

lqxerk gksrh gS rFkk ,d fo|kFkhZ gksus ds ukrs bl çdkj ds lglaca/kksa dh igpku djuk ,oa mudh 

x.kuk djuk gesa vkuk pkfg,A ;fn lacaf/kr {ks=ksa ds pjksa ds eku Kkr gksa rks lglaca/k ds ifjek.k dh 

x.kuk dSls dh tk, ;g ge bl bdkbZ esa lh[ksaxsA 

 

tSlk fd izFke bdkÃ esa Li"V fd;k x;k gS fd lglEcU/k ds ifjek.k dh x.kuk lglEcU/k xq.kkad ds 

}kjk dh tkrh gS] ;gk¡ ge nks egRoiw.kZ lg lEcU/k xq.kakd dh x.kuk dh fof/k ds ckjsa eas i<s+xsaA  

1-+  dkyZ fi;lZu dk lg lEcU/k xq.kkad  

2-  fLi;j eSu dk dksfV vUrj xq.kkad 

 

 

 



3-3 dkyZ fi;lZu dk lg lEcU/k xq.kkad% 

 

nks pjksa   rFkk   ds chp lg lEcU/k xq.kkad d ekid   dh x.kuk fuEu lw= ds ek/;e ls djrs gSa % 

    
         

             
  

tgk¡  

           pj   rFkk   ds e/; lgfopj.k ¼Covariance½ 

      pj   dk fopj.k 

      pj   dk fopj.k 

mijksDr lw+= dks fuEuor Hkh fy[k ldrs gSa  

    
        

    
  

tgka     pj   dk izeki fopyu tks fd   ds fopj.k dk oxZewy         gksrk gSA  

rFkk     pj   dk izeki fopyu tks fd   ds fopj.k dk oxZewy         gksrk gSA  
3-3-1 lg fopj.k ¼Covariance½% lg lEcU/k xq.kkad dh x.kuk gsrq lg fopj.k Kkr djuk vko”;d 

gksrk gSA ftl izdkj ,d pjh; fo”ys"k.k esa fdlh pj dk mlds ek/; ls fopyu@fopj.k }kjk Kkr 

fd;k tkrk gS mlh izdkj f}pjh; fo’ys"k.k esa nks pjksa   rFkk   dk muds ek/;ksa ls fopyu lg 

fopj.k }kjk Kkr fd;k tkrk gSA pj   rFkk   dk lg fopj.k fuEu lw= }kjk Kkr fd;k tkrk gSA  

         
 

 
                
 
      

vko`fRr forj.k ds fy, 

         
                         

 
  

bl izdkj ds lg lEcU/k xq.kkad ds lw= esa           rFkk    vkSj    ds lw= fy[kus ij  

  
                
 
   

 
  

        
 

 
  

        
 

 
  

 
               
 
   

    
         

         
 
  

;fn pj   ds ekuksa dk vius ek/; ls fopyu           rFkk pj   ds ekuksa dk vius ek/; 

  ls  vUrj           }kjk O;Dr fd;k tk; rks  

  
        
 
   

      
 
        

 
   

  

;g lw= ;kn j[kus dh n`f"V ls vklku gSA  

3-3-2 oSdfYid lw=% tc ek/; ds eku n”keyo esa izkIr gks rks mijksDr lw= dk iz;ksx   dh x.kuk dks 

tfVy cuk nsxk ,sls esa fuEu lw= ls lg lEcU?k xq.kkad dh x.kuk djuk fgrdj gksxkA  

  
         

                         
  

mijksDr lw= izkjfEHkd lw=    
         

    
 ls gh izkIr gSA ge tkursa gS fd& 

          
 

 
                 



vc nk;sa i{k dk foLrkj djusa ij  

 

 
                           

 
 

 
       

  

 
   

  

 
 
      

 
  

 
 

 
                    

 
 

 
          

 
 

 
    

  

 

  

 
  

 
 

  
      

     

 
   

vFkkZr  

          
 

  
           ----------------------------------------------------1 

blh izdkj      
 

 
         ds nk;sa i{k dk foLrkj djusa ij  

 
 

 
                    

   
 

 
                   

   
 

 
    

   

 
    

  

 
  

   
   

 
            

  
   

 
      

   
   

 
  

  

 
 
 

  

vFkkZr  

     
 

  
           

 
         --------------------------------------2 

blh izdkj 

     
 

  
           

 
      ------------------------------------------------3 

vc ;fn          rFkk   dks   ds izkjfEHkd lw=   
            

    
 esa j[kk tk;s rks  

  
 

  
            

 
 

  
          

 
 
 

  
          

 
 

  

;k]   
 

  
            

 

  
           

 
            

 
 

  



;k]   
         

           
 
            

 
 

  

tSlk fd Åij Hkh Li"V fd;k x;k] tc lekUrj ek/; ds eku n”keyo esa gks rks mijksDr lw= mi;ksxh 

gks ldrk gSA ijUrq ;fn pj   ;k pj   vFkok nksuks pj   vkSj   ds eku vis{kkd`r cMs+ gks rks 

mijksDr lw= x.kuk dks vkSj Hkh tfVy dj nsxk D;ksafd blesa pjksa ds ekuksa ds oxZ dk iz;ksx gksrk gSA 

,sls esa ;g leadks ds ewy fcUnq esa ifjorZu djus okyh dfYir ek/; fof/k rFkk leadks ds iSekus esa 

ifjorZu mi;ksxh gksrk gSA  

mnkgj.k&1% ,d d{kk ds 10 cPpksa dh Å¡pkÃ rFkk Hkkj ds lead fuEuor gSaA Å¡pkÃ rFkk Hkkj ds chp 

lglEcU/k dh x.kuk dhft,A  

Å¡pkÃ ¼lseh½ % 158 168 152 157 163 171 165 164 159 163  

Hkkj ¼fdxzk½ % 72 65 60 59 67 71 64 70 56 66  

gy % ekuk Å¡pkÃ   pj   rFkk Hkkj   pj   gSA loZizFke bu pjksa ds ek/;    rFkk    fudkysaxs 

   
    

  
        

   

  
     

pawfd    rFkk    ds eku iw.kkZad gSa vr% lglEcU/k xq.kkad dh x.kuk gsrq ek/; ls vUrj dh fof/k okyk 

lw=     
             

                 
 

                                  

                                    
                                
                                      
                                    
                                
                                  
                                  
                                 
                                   
                                 

                    

     

    

     

     
     

     

    
             

                 
  

 
     

        
 
 

  

  
   

        
  

 
   

      
  

 
   

      
  

       



   dk eku      gSA vFkkZr Å¡pkÃ rFkk Hkkj eas /kukRed lglEcU/k gSA vFkkZr ge dg ldrs gS fd 

Hkkj rFkk Å¡pkÃ esa gksus okys ifjorZu ,d gh fn”kk esa gksrs gSA  

 
3-4 lglaca/k xq.kkad ij ewy fcUnq rFkk iSekus esa ifjorZu dk çHkko% 

/;ku jgs fd lg&lEcU/k xq.kkad ewy fcUnq ds ifjorZu rFkk iSekuksa ds ifjorZu ls izHkkfor ugh gksrsA  

vFkkZr 

           
             

                             
  

vFkkZr ;fn ge laedks    rFkk    ds fy, lg&lEcU/k xq.kkad dh x.kuk djus dh ctk; buds dfYir 

ek/;ksa ls vUrj           rFkk           ¼ewy fcUnq ifjofrZr djds½ ysdj    rFkk 

   ds fy, lglEcU/k xq.kakd dh x.kuk djsa rks lg&lEcU/k xq.kkad dk eku ogh jgsxkA ;gh ugha ;fn 

iSekus dks cnyrs gq, fdlh xq.kkad   ls    rFkk    dks Hkkx ns nsa vFkkZr 

  
  

  

 
 rFkk   

  
  

 
 fudky dj   

 
 rFkk   

 
 ds fy, xq.kkad dh x.kuk djsa rks Hkh lg&lEcU/k 

xq.kkad dk eku ogh jgsxkA  

       
   

  
    

   
     

    
 

      
       

          
       

    

  

mnkgj.k&2 % fdlh d{kk ds ,d fo|kfFkZ;ksa ds fiNys 6 lIrkgksa dh mifLFkfr ds fnu rFkk vFkZ”kkL= ds 

VsLV ds izkIrkad fuEuor gSA mifLFkfr ds fnu rFkk izkIrkad ds e/; lglEcU/k xq.kkad dh x.kuk 

dhft,A  

mifLFkfr ds fnu %  2 3 4 5 6 3  

izkIrkad %  8 12 10 15 13 17  

             
            
              
               
               
               
              

                                   

 

   
  

 
 
  

 
      ]    

  

 
       

pwafd lkekUrj ek/;ksa ds eku n”keyo esa izkIr gSa blfy, ek/;ksa ls vUrj okyk lw= iz;ksx djus ij 

x.kuk vR;Ur tfVy gks tk;sxhA  

vr% lw=      
         

                        
 dk iz;ksx djsaxsA  

                            
                   
lg&lEcU/k xq.kkad dh x.kuk ds mijksDr lw= esa eku j[kus ij 



  
               

                            
  

 
  

      
  

 
  

      
  

 
  

      
  

         
       ,d e/;e Js.kh dk /kukRed lg lEcU/k gSA vr% ge dg ldrs gS fd d{kk esa mifLFkr 

rFkk izkIrkad dHkh&dHkh ,d lkFk c<+rs ;k ?kVrs gSA  

cks/k ç'u 1-  uhps nh xÃ rkfydk esa 10 ifjokjksa ds ekfld fo|qr bdkb;ksa dh [kir ,oa cpr [kkrksa 

dh tek ds vk¡dM+s fn;s x;s gSaA fo|qr [kir ,oa cpr tekvks ds e/; lg lEcU/k xq.kkad Kkr dhft,A  

fo|qr [kir  

¼bdkÃ esa½ % 215 300 315 275 180 145 205 205 304 160 

cpr tek,a  

¼gtkj :0 esa½ % 130 90 115 135 140 210 95 100 85 125      

3-5 vko`Ùkh forj.k ds fy, dkyZ fi;lZu xq.kkad dh x.kuk fof/k% 

Åij ds lg lEcU/k fo”ys"k.k esa geus O;fDrxr f}pjh; lead Jsf.k;ksa ds lUnHkZ esa lg lEcU/k xq.kkad 

Kkr djus dh fof/k;ksa dh ppkZ dhA f}pjh; laed Jsf.k;kW O;fDrxr ds lkFk&lkFk vko`fRr forj.k Hkh 

gks ldrh gSaA lw= ds n`f"Vdksa.k ls f}pjh; vko`fRr forj.kksa ds fy, lg lEcU/k xq.kkad fudkyus ds 

fy, iwoZ dh Hkkafr izR;sd in esa laxr vko`fRr ls xq.kk Hkh “kkfey gks tk;sxkA tSls& 

lkekU; lw=    

    
                   

       
         

         
         

  
  

ek/; fopyu lw= 

      
                    

        
         

         
         

    

  

;k fQj iSekus ifjorZu ds lkFk ¼in fopyu ds lw= esa½ 

      
   

       
   

       
      

 

        
          

           
           

    

  

ijUrq x.kuk dh n`f"V ls f}pjh; vkòfRr forj.k ds fy, lg lEcU?k xq.kkad Kkr djuk vfrfjDr 

foLr`r izfØ;k gksrh gSA loZizFke rks vko`fRr forj.k ds lw= ls gh Li"V gS fd blesa pj   dh vko`fRr 

   rFkk pj   dh vko`fRr    ds lkFk&lkFk nksuksa pjkasa   rFkk   dh la;qDr vkòfRr     dk Hkh 

iz;ksx gksxkA bl n`f"V ls f}pjh; vko`fRr forj.k ds iz”u Hkh foLr`r gksxsa rFkk budk gy HkhA  

mnkgj.k 3% ;fn fdlh d{kk ds 63 fo|kfFkZ;ksa ds vFkZ’kkL= ,oa laf[;dks ds izkIrkadksa ds f}pjh; vko`fRr 

forj.k fuEuor gks rks lg&lEcU/k xq.kkad dh x.kuk dhft,A tgk¡  & vFkZ”kkL= ds izkIrkad   & 
lakf[;dh ds izkIrkad gSaA 

  
  

0&10 10&20 20&30 30&40 40&50 LrEHkksa dk 

;ksx 

0&10  1    1 

10&20 1 5 3 3 1 13 



20&30  1 19 15 1 36 

30&40 2  5  1 8 

40&50  1   1 2 

iafDr;ksa dk ;ksx 3 8 27 18 04 60 

;gk¡ mijksDr vko`fRr forj.k esa   rFkk   ¼vFkZ”kkL= rFkk lkaf[;dh ds izkIrakdksa½ ds la;qDr rFkk 

lhekUr vko`fRr;ksa dks n”kkZ;k x;k gSA  

izFke iafDr esa   ¼vFkZ”kkL= ds izkIrkadks½ ds oxZ 3&13] 13&23 &&&&& 43&53 dks n”kkZ;k x;k gS rFkk 

vfUre iafDr esa iafDr;ksa ds ;ksx ds :Ik esa n”kkZ;s x;s ewY; bl   dh lhekUr vko`fRr;k¡ gSA blh izdkj 

izFke LrEHk esa   ¼lkaf[;dh ds izkIrkadks½ ds oxZ 3&13] 13&23] &&&& ] 43&53 dks n”kkZ;k x;k gS 

rFkk LrEHkksa ds ;ksx dk LrEHk blh   ds lhekUr vko`fRr;ksa    dks n”kkZrk gSA  

  rFkk   ds dVku okys dks"Bd esa n”kkZ;s x, ewY;]   rFkk   ds la;qDr vko`fRr     gSaA [kkyh 

dks"Bd dk eryc l;aqDr vko`fRr “kwU; gSA  

mijksDr vko`fRr forj.k ds lg lEcU/k xq.kkad dh x.kuk ,d fof”k"V lkj.kh cukdj dh tkrh gSA tks 

fd mijksDr iz”u esa cuh lkj.kh dk gh foLr`r :Ik gksrk gSA  

   
   

           tgk¡              
        

  
  

  
  

 

  
  

  
  

 

  
  
             

                   
e/;eku
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 1 19 15 1          

            
    

1  5  1          

            
    

 1   1         

                       

              
     

 

    

 

             
     

  

    

2 

2 5 0 
-3 

0 0 

-4 0 

0 

-2 

0 

2 

-4 4 



                    
     

 

   

 

Li"V gS fd ewy iz”u esa nh xÃ lkj.kh esa gh vkxs ihNs Åij vkSj uhps vfrfjDr LrEHk vkSj iafDr;ka 

c<+k dj oxZ ds e/;ekuksa] ek/; ls fopyuksa rFkk in fopyuksa rFkk buds laxr vko`fRr;ksa ls xq.ku dh 

x.kuk,a dh xÃ gSaA mijksDr iz”u esa e/;ekuksa       ls Hkh lglEcU/k xq.kakd dh x.kuk dh tk ldrh 

Fkh ;k fQj oSdfYid ek/; fof/k         dk iz;ksx djds Hkh bls gy dj ldrs FksaA mjksDr lkj.kh 

esa lcls /;ku nsus ;ksX; x.kuk   rFkk   ds in fopyuksa    
 
 rFkk   

   dk mudh la;qDr vkòfRr 

      ls xq.ku dh gSA bl x.kuk dks laxr la;qDr vko`fRr okys dks"Bdksa esa gh ,d xksys esa fy[kk 

x;k gSA vfUre iafDr rFkk LrEHk esa bUgh dk ;ksx        
   
   gSA  

vc lHkh x.kukvksa ds lg lEcU/k xq.kkad ds in fopyu okys lw=& 

         
       

   
        

      
 

        
         

            
         

    

  

esa j[kusa ij  

         
              

                               
  

 
      

                  
  

  
   

        
  

  
   

       
  

        
pwafd lg lEcU/k xq.kkad ewy fcUnw iSekus ds ifjorZuksa ls LorU= gksrs gS vr% in fopyukas dk lg 

lEcU/k xq.kkad             rFkk   ds lg lEcU/k xq.kkad       ds cjkcj gh gksxkA  

       
   

 
  

vr% 

           
lg lEcU/k xq.kkad /kukRed gS ijUrq mldh rhozrk (intensity) vR;Ur de gS vFkkZr vFkZ”kkL= rFkk 

lakf[;dh esa fuEu rhozrk dk /kukRed lg lEcU/k gSA  

 

3-6 Lih;j eSu dk dksfV lg lEcU/k xq.kkad %  

dksfV lg lEcU/k xq.kkad rc mi;ksxh gksrs gS tc gesa nks fHkUu fu.kZ;ksa dh dksfV esa lgefr vFkok 

erkUrj dh rhozrk dh eki djuh gksA dksfV lg lEcU/k xq.kkad fudkyus ds fy, vko”;d gksrk gS fd 

gesa laedks dh ctk, mudh dksfV;ksa dh Jsf.k;k¡ Kkr gksaA ;fn dksfV Js.kh dh txg laed Jsf.k;k¡ nh 

gksa rks loZizFke leadks dh ojh;rk ds Øe esa mudh dksfV fu/kkZfjr dj ysaxs rRi”pkr fuEu lw= dk 

iz;ksx djrs gq, fLi;jeSu dk dksfV lg lEcU/k xq.kkad Kkr djsaxsA  

    
    

 

        
  

tgka     dksfV;ksa ds vUrj gksrs gSA 

    dfV;ksa ds inksa dh la[;kA  



laedks dh ojh;rk dk Øe fu/kkZfjr djrs gq, ,d leL;k ;g vkrh gS fd dÃ ckj ,d leku ewY; dss 

¼Vkb½ ,d ls vf/kd lead fn;s gq, gks ldrs gSA rks ,sls esa ,d leku ewY; Kkr djus ds fy, ftrusa 

leadks ds ewY; leku gksrs gS mudks mrus leadks ds ojh;rk Øekadks ds vkSlr dk Øekad iznku djrs 

gSA  

mnkgj.k 4% mnkgj.k ds fy, ;fn lead Js.kh fuEuor~ gks& 

                                                             
                                                      
;gk¡   rFkk   lead Jsf.k;ksa esa ojh;rk Øe fu/kkZfjr djuh gSA lcls igys lead Js.kh   dks ns[krs 

gSaA   dh lead Js.kh esa lcls cMk ewY;    gS vr% bldh ojh;rk dk Øekad   gksxkA blh izdkj 

   dks ojh;rk Øekad     dks ojh;rk Øekad        ds nksuksa ekuksa dks ojh;rk Øekad     feysxkA  

uksV% 8 dk eku nks ckj vk;k gSA 

“ks’k cps eku 7 dks 6 rDkk 6 dks 7 Øe iznku fd;k tk,xkA 

blh izdkj lead Js.kh   ds fy, lcls cM+s lead ewY;    dk ojh;rk Øekad      dk ojh;rk 

Øekad      dk ojh;rk Øekad      dk ojh;rk Øekad   gksxk blds ckn vxys   ojh;rk 
Øekadks     rFkk   ds fy, ,d leku lead ewY; okyk lead    gS vr%    ds rhuksa inksa dh 

ojh;rk esa VkÃ gS vkSj bldk ojh;rk Øekad ¼dksfV½ 
     

 
 
  

 
   gksxk blds ckn lead ewY; 

   dk ojh;rk Øekad   gksxkA  
bl izdkj   rFkk   Jsf.k;ksa ds ojh;rk Øekad ¼dksfV;ka½ fuEuor~ gksaxsA  

  dh ojh;rk  8                                                          
  dh ojh;rk                                                           8 
bl izdkj dh VkÃ dksfV okys lead Js.kh ds fy, dksfV lg lEcU/k xq.kkad dh x.kuk fuEu lw= ls 

gksxhA 

      
      

  
        

  
 

       
    

tgka   VkÃ dk vkdkj gS ¼vFkkZr ftrus lead dk ewY; cjkcj gks½ 

mijksDr mnkgj.k esa   dh Js.kh esa nks inksa dk ewY; cjkcj gS vFkkZr   dh VkÃ dk vkdkj       
gS blh izdkj   dh Js.kh esa ,d   vkdkj dh VkÃ gSA vr% ;gka dksfV lg lEcU/k xq.kkad dh x.kuk 

          
     

  
       

  
 
       

  
    

        
  

}kjk gksxh tgka Ikgys     rFkk nwljs     j[ksaxsA  
mijksDr mnkgj.k dk gy fuEuor~ gksxk 

      dh dksfV   dh dksfV    ¼dksfV;ksa 

dk vUrj½ 

  
 
 

              
                     
               
              
             
                    
                
              



 

pwafd ;gka nks ckj VkÃ gS rFkk ,d ckj      rFkk ,d ckj      gS vr% 

      
     

  
       

  
 
       

  
 

       
  

     
        

 

  
 
  

  
 

     
  

  
                 

   
  

    
     

   
  

        
         
         
dkyZ fi;lZu ds lg lEcU/k xq.kkad dh gh Hkkafr Lih;j eSu ds dksfV&lg lEcU/k xq.kkad Hkh    rFkk 
   ds chp dksÃ Hkh eku xzg.k dj ldrk gSA   dk eku    dksfV fu/kkZj.k esa iw.kZr;k vlgefr rFkk 

  dk eku    dksfV fu/kkZj.k esa iw.kZ lgefr dks n”kkZ;sxk tcfd   dk eku “kwU;     dksfV fu/kkZj.k 

ds fu.kZ; dks ,d nwljsa ls LorU= n”kkZ;sxkA  

cks/k ç'u 2- fdlh laxhr izfr;ksfxrk esa nks fu.kkZ;dksa   ,oa   }kjk   laxhr izfrHkkfx;ksa dks fn;s x;s 

fu.kZ; esa dksfV lg&lEcU/k Kkr dhft,A  

fu.kkZ;d   }kjk iznku vad %                                                    
fu.kkZ;d   }kjk iznku vad %                                                    

3-7 cks/k iz'uksa ds mRrj% 

 

1- gy %  

fo|qr [kir     fo|qr [kir     
215 130 

300 90 

315 115 

275 135 

180 140 

145 210 

205 95 

235 100 

305 85 

160 125 

     

                 

   
  

 
 
    

  
        

   
  

 
 
    

  
         



pwafd ;gka ek/;ksa ds eku n”keyo esa gksus ds lkFk&lkFk leadks ds eku Hkh vis{kkd`r cM+s gSA vr% ;gka 

leadks ds ewy fcUnw ifjofrZr djrs gq, oSdfYid ek/; fof/k ds lw= ls lglEcU/k xq.kakd dh x.kuk 

djuk mfpr gksxkA pj   ds fy,     dks rFkk pj   ds fy,     dks dfYir ek/; ekurs gq,  

 

                      
  
  
 

   
  
  
 

 

                               
                            
                            
                           
                             
                               
                              
                              
                            
                                
          

         
       

  
  
   

  
   

   
 
 

          
           
          
      
        
             
           
         
           
         

  

   
            

               

  
    

   
      

    
 

      
        

          
        

    

  

 
                   

                                 
  

  
          

                         
  

 
     

              
  

  
     

         
  



 
     

       
  

         
2- gy % pwafd ;gk¡ fu.kkZ;dksa }kjk iznku fd;s vad fn;s x;s gS vr% loZizFke bu vadks ds vk/kkj 

ij nksuks fu.kZ;ksa dh dksfV Kkr djsaxsA  

vad     vad     dksfV     dksfV     dksfV vUrj 

     
  
 
 

                     
              
               
              
                       
                     
                    

 
   

        

 

;gk¡ nks ckj VkÃ gqvk gS vkSj nksuks gh VkÃ dk vkdkj   gS vr% 

    
     

  
       

  
 
       

  
  

       
  

nksuksa gh   dk eku      gksxkA  

        
          

  
 
       

  

       
   

     
             

       
  

    
    

   
  

   
   

   
  

          
         
vFkkZr nksuksa fu.kkZ;dksa esa vakf”kd vlgefr gSA  

3-8 vH;kl iz'u (Questions for exercise) 

1- fuEu 10 deZpkfj;ksa ds fy, dk;Z vuqHko ds o"kksaZ dh la[;k vkSj osru Lrj ¼yk[k #i;s okf"kZd 

esa½ ds chp lglaca/k xq.kkad fu/kkZfjr djsaA  

dk;Z vuqHko ds o"kZ%   5] 7] 3] 6] 8] 4] 10] 2] 9] 6 

osru ¼yk[k #i;s okf"kZd esa½%  60] 70] 50] 65] 75] 55] 85] 45] 80] 70 

2-  12 ?kjksa ds uewus ds fy, ?kjsyw vk; ¼gtkjksa #i;s  esa½ vkSj foykflrk dh oLrqvksa ij O;; 

¼#i;s  esa½ ds chp lglaca/k xq.kkad dh x.kuk djsaA  

?kjsyw vk; %    50] 60] 45] 55] 65] 70] 40] 75] 80] 55] 65] 70] 

foykflrk dh oLrqvksa ij O;;% 500] 600] 450] 550] 650] 700] 400] 750] 800] 550] 650] 700 



3- dke ij vkus&tkus esa yxus okys le; vkSj ukSdjh ls larqf"V ds Lrj ds chp laca/k dk 

v/;;u djus ds fy, ,d ç;ksx fd;k tkrk gSA 10 çfrHkkfx;ksa ls ,d= fd;k x;k MsVk bl 

çdkj gS% 

vkokxeu dk le; ¼feuVksa esa½% 20] 30] 15] 40] 25] 35] 10] 45] 30] 50 

ukSdjh ls larqf"V Lrj ¼1 ls 10 ds iSekus ij½% 7] 6] 8] 5] 7] 4] 9] 3] 6] 2 

bl MsVklsV ds fy, Lih;jeSu ds jSad ¼dksfV½ lglaca/k xq.kkad dh x.kuk djsaA 
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bdkÃ&4  

izrhixeu% vFkZ] mi;ksx] lglEcU/k ls vUrj  

(Regression: Meaning and Utility, Difference from Correlation) 

bdkÃ lajpuk (Unit plan) 

4-1 mís'; (Objectives) 

4-2 çLrkouk (Introduction) 

4-3 izrhixeu vFkZ (Meaning of Regression) 

4-4 çrhixeu dh mi;ksfxrk (Utility of Regression) 

4-4-1 vkfFkZd iwokZuqeku (Economic Forecasting) 

4-4-2 dkj.k laca/kksa dk fu/kkZj.k (Relationship betweenCause and Effect) 

4-4-3 uhfr fo'ys"k.k (Policy Analysis) 

4-4-4 cktkj fo'ys"k.k (Market Analysis) 

4-4-5 tksf[ke çca/ku (Risk Management) 

4-4-6 Je vFkZ'kkL= (Labour Economics) 

4-4-7 ekax fo'ys"k.k (Demand Analysis) 

4-4-8 ykxr&ykHk fo'ys"k.k (Cost-Benefit Analysis) 

4-5 lglEcU/k ,oa izrhixeu esa vUrj  (Difference between Correlation and 

Regression) 
4-5-1 mís'; esa varj  

4-5-2 fj'rs dk çdkj esa varj 

4-5-3 ifj.kke esa varj 

4-5-4 mi;ksfxrk esa varj 

 

4-6 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to Basic Questions) 

4-7 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

4-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Useful Books) 
 

4-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ 

1- çrhixeu ds vFkZ egRo rFkk mi;ksfxrk ls ifjfpr gks tk,axsA  

2- çrhixeu rFkk lglaca/k fo'ys"k.k esa varj dks Li"V dj ldsaxsA 

 
4-2 çLrkouk (Introduction) 
lglaca/k rFkk çrhixeu fo'ys"k.k nksuksa gh cgqpjh; lka[;dh; i)fr;k¡ gSaA dbZ ckj fo|kfFkZ;ksa esa bu 

nksuksa ds varj dh Li"V le> ugha gksrh rFkk fo|kFkhZ lglaca/k fo'ys"k.k dks Hkh dkj.k ifj.kke laca/k ds 

:i esa ifjHkkf"kr dj cSBrs gSaA çLrqr bdkbZ esa bl rF; dks /;ku esa j[krs gq, çrhixeu dks Li"V :i 

ls ifjHkkf"kr djrs gq, lglaca/k ls bldh fHkUurk ij Hkh çdk'k Mky x;k gSA  



4-3 izrhixeu vFkZ (meaning of Regression) 
izrhixeu dk “kkfCnd vFkZ gS ihNs ¼vkSlr½ dh vksj ykSVukA fczVsu ds thoferh; ¼bio-metric½ foKkuh 

lj Ýaakfll xkYVu us vius v/;;u esa ik;k fd vlk/kkj.k :Ik ls yEcs ekrk&firk dh lUrkusa lkekU; 

;k vkSlr yECkkÃ dh vksj izrhixfer gksrs gSa ;k okil ykSVrs gSaA vkt ds lka[;dh; lUnHkZ esa 

izrhixeu thoferh; ¼bio-metric½ v/;;u rd lhfer ugh gSA oLrqr% izrhixeu dkj.k ifj.kke 

lEcU/kksa esa “kkfey pjksa ds chp ds vkSlr lEcU/k dh xf.krh; eki gSA  

fuf”pr :Ik ls izrhixeu esa “kkfey pjksa ds chp dkj.k&ifj.kke lEcU/k gksxkA og pj tks vU; pjksa esa 

ifjorZu ds izHkko ls ifjofrZr gksrk gS mls vkfJr pj ¼ifj.kke½ dgrs gSa ;Fkk tks pj vkfJr pj ;k 

ifj.kke dks izHkkfor djrs gSa mUgsa LorU= pj dgrs gSaA izrhixeu ¼regression½ dh “kCnkoyh esa LorU= 

pj dks predictor ;k regressor Hkh dgrs gSa rFkk vkfJr pj dks explainable vFkok regressed dgrs gSA  

4-4 çrhixeu dh mi;ksfxrk (Imortance of Regression) 
çrhixeu fo'ys"k.k xf.krh; vFkZ'kkL= esa ,d egRoiw.kZ midj.k gS tks fofHkUu pjksa ds chp ds laca/k dks 

le>us vkSj vuqeku yxkus esa enn djrk gSA pj ds chp laca/kksa dk fo'ys"k.k djus vkSj ,sfrgkfld 

MsVk ds vk/kkj ij Hkfo";okf.k;k¡ djus dh {kerk ds dkj.k fofHkUu mís';ksa ds fy, vkfFkZd v/;;u esa 

çrhixeu fo'ys"k.k dk O;kid :i ls mi;ksx fd;k tkrk gSA vkfFkZd v/;;u esa çrhixeu fo'ys"k.k 

ds dqN çeq[k mi;ksx ;gk¡ fn, x, gSa% 

 

4-4-1 vkfFkZd iwokZuqeku% çrhixeu fo'ys"k.k dk mi;ksx thMhih o`f)] eqækLQhfr nj] jkstxkj 

Lrj vkSj miHkksäk [kpZ tSls vkfFkZd pj dk iwokZuqeku yxkus ds fy, fd;k tk ldrk 

gSA ,sfrgkfld MsVk dk fo'ys"k.k djds] vFkZ'kkL=h mu #>kuksa vkSj lEca/kksa dh igpku 

dj ldrs gSa tks Hkfo"; ds vkfFkZd ifj.kkeksa dh Hkfo";ok.kh djus esa enn djrs gSaA 

4-4-2 dkj.k lEca/kksa dk fu/kkZj.k% vFkZ'kkL=h vDlj vkfFkZd pj ds chp dkj.k laca/kksa dks 

fu/kkZfjr djus ds fy, çrhixeu fo'ys"k.k dk mi;ksx djrs gSaA mnkgj.k ds fy,] os 

fuos'k [kpZ ij C;kt njksa esa cnyko ds çHkko ;k vkfFkZd fodkl ij ljdkjh [kpZ ds 

çHkko dk fo'ys"k.k dj ldrs gSaA 

4-4-3 uhfr fo'ys"k.k% çrhixeu fo'ys"k.k vFkZ'kkfL=;ksa dks fofHkUu vkfFkZd uhfr;ksa dh 

çHkko'khyrk dk ewY;kadu djus esa enn djrk gSA uhfrxr gLr{ksiksa vkSj vkfFkZd 

ifj.kkeksa ds chp laca/kksa dh tkap djds] uhfr fuekZrk dj dVkSrh] ekSfæd uhfr ifjorZu 

;k O;kikj le>kSrksa tSlh uhfr;ksa ds çHkko dk vkdyu dj ldrs gSaA 

4-4-4 cktkj fo'ys"k.k% çrhixeu fo'ys"k.k dk mi;ksx cktkj ds #>ku vkSj O;ogkj dk 

fo'ys"k.k djus ds fy, fd;k tkrk gSA vFkZ'kkL=h çrhixeu rduhdksa dk mi;ksx djds 

ekax vkSj vkiwfrZ] ewY; yksp vkSj cktkj larqyu dks çHkkfor djus okys dkjdksa dk 

v/;;u dj ldrs gSaA ;g tkudkjh O;olk;ksa] uhfr fuekZrkvksa vkSj cktkj esa fu.kZ; ysus 

okys fuos'kdksa ds fy, ewY;oku gSA 

4-4-5 tksf[ke çca/ku% tksf[ke çca/ku mís';ksa ds fy, foÙkh; vFkZ'kkL= esa çrhixeu fo'ys"k.k 

dk mi;ksx fd;k tkrk gSA ;g iksVZQksfy;ks tksf[ke dk vkdyu djus vkSj fuos'k 

j.kuhfr;ksa dks vuqdwfyr djus ds fy, ifjlEifÙk dh dherksa] C;kt njksa vkSj vU; 

foÙkh; pj ds chp lEca/kksa dk fo'ys"k.k djus esa enn djrk gSA 

4-4-6 Je vFkZ'kkL=% Je vFkZ'kkL= esa] çrhixeu fo'ys"k.k dk mi;ksx etnwjh] jkstxkj Lrj 

vkSj Je cktkj ifj.kkeksa ds fu/kkZjdksa dk v/;;u djus ds fy, fd;k tkrk gSA osru 

varj vkSj jkstxkj iSVuZ dks le>us ds fy, 'kks/kdrkZ f'k{kk] vuqHko vkSj m|ksx tSls 

dkjdksa dk fo'ys"k.k dj ldrs gSaA 



4-4-7 ekax fo'ys"k.k% çfrxeu fo'ys"k.k vFkZ'kkfL=;ksa dks miHkksäk O;ogkj vkSj oLrqvksa vkSj 

lsokvksa dh ekax dk fo'ys"k.k djus esa enn djrk gSA vk;] dhersa vkSj tulkaf[;dh 

tSls dkjdksa dh tkap djds] vFkZ'kkL=h ekax dk;ksaZ dk vuqeku yxk ldrs gSa vkSj 

miHkksäk O;ogkj ij bu pj esa ifjorZu ds çHkko dh Hkfo";ok.kh dj ldrs gSaA 

4-4-8 ykxr&ykHk fo'ys"k.k% çrhixeu fo'ys"k.k dk mi;ksx ifj;kstukvksa vkSj uhfr;ksa dh 

vkfFkZd O;ogk;Zrk dk ewY;kadu djus ds fy, ykxr&ykHk fo'ys"k.k esa fd;k tkrk gSA 

ykxr vkSj ykHk dh rqyuk djds vkSj muds laca/k dk vuqeku yxkdj] vFkZ'kkL=h 

ifj;kstukvksa ds 'kq) vkfFkZd çHkko dks fu/kkZfjr dj ldrs gSa vkSj mudh n{krk dk 

vkdyu dj ldrs gSaA 

dqy feykdj] çfrxeu fo'ys"k.k vkfFkZd v/;;u esa ,d 'kfä'kkyh midj.k gS] tks vkfFkZd 

laca/kksa] #>kuksa vkSj Hkfo";okf.k;ksa esa ewY;oku var– Zf"V çnku djrk gS tks vFkZ'kkL= vkSj uhfr ds 

fofHkUu {ks=ksa esa fu.kZ; ysus dh tkudkjh nsrk gSA izrhixeu esa pawfd pjksa ds chp vkSlr lEcU/k 

dh xf.krh; eki gksrh gS vr% blesa vkfJr pj LorU= pjksa ds xf.krh; lw= ds :Ik esa izdV 

gksrs gSaA vr% LorU= pjksa ds fdUgh Hkh ekuksa ds fy, vkfJr pj dk vuqeku fd;k tk ldrk 

gSA bl izdkj izrhixeu ds ek/;e ls dkjdks ¼LorU= pj ds eku½ Kkr gksus ij ifj.kke 

¼vkfJr pj½ dk vuqeku rFkk iwokZuqeku fd;k tk ldrk gSA  

cks/k iz'u 1- çrhixeu fo'ys"k.k dk çkFkfed mís'; D;k gS\ 

d½ nks pjksa ds chp laca/k dh xgurk dks ekiuk  

[k½ vU; pj ds ewY;ksa ds vk/kkj ij ,d pj ds ewY; dh Hkfo";ok.kh djuk 

x½ nks pjksa dk vkSlr Kkr djuk 

?k½ nks pjksa ds ekud fopyu dh x.kuk djuk 

 

cks/k iz'u 2- fuEufyf[kr esa ls dkSu lk dFku çrhixeu fo'ys"k.k dk lcls vPNk o.kZu djrk gS& 

d½ nks pjksa ds chp lglaca/k fu/kkZfjr djus ds fy, mi;ksx dh tkus okyh ,d lkaf[;dh; fof/k 

[k½ ,sfrgkfld MsVk vkSj pj ds chp laca/kksa ds vk/kkj ij ifj.kkeksa dh Hkfo";ok.kh djus ds fy, 

bLrseky dh tkus okyh rduhd 

x½ MsVklsV ds ek/; dh x.kuk djus dh ,d fof/k 

?k½ MsVklsV esa vfrekuksa dh igpku djus dh ,d çfØ;k 

4-5 lglEcU/k ,oa izrhixeu esa vUrj  

f}pjh; vFkok cgqpjh; v/;;u esa lglEcU/k fo”ys"k.k ,d vk/kkjHkwr lkaf[;dh; foospuk gksrh gS] tks 

pjksa esa ,d leku vFkok foijhr fn”kk esa ifjorZu dh fn”kk ,oa bldh rhozrk dks ekirk gSA tSlk fd 

igys Hkh Li"V fd;k tk pqdk gS] lglEcU/k dk gksuk pjksa ds chp dkj.k ifj.kke ds lEcU/k dh iqf"V 

ugha djrk vkSj blfy, lglEcU/k fo”ys"k.k ds ek/;e ls vuqeku ,oa iwokZuqeku ¼Preddiction and 

forecasting½ dk fo”ys"k.k ugha fd;k tk ldrk gSA izrhixeu ¼Regression½ fo”ys"k.k fuf”pr :Ik ls 

dkj.k&ifj.kke lEcU/kksa okys pjksa ds vkSlr ekuksa ds chp ds lEcU/k dh xf.krh; eki djrk gS vkSj 

blfy, izrhixeu fo”ys"k.k ds ek/;e ls vuqeku ,oa iwokZuqeku djuk lEHko gksrk gSA  

bldks vkSj Li"V djus ds fy, ge f}pjh; fo”ys"k.k ds fo{ksi fp= dk lgkjk ys ldrs gSA  

fdlh f}pjh; forj.k dk fo{ksi&fp= fuEuor gS& 



 

 

rks lglEcU/k fo”ys"k.k crkrk gS fd   rFkk   pjksa ds chp _.kkRed fn”kk esa lglEcU/k gS rFkk bl 

lglEcU/k dh rhozrk mPp dksfV dh gSA ijUrq blh fo{ksi fp= esa ;fn ge pjksa ds vkSlr ekuksa dh 

dYiuk djsa rks ;s vkSlr eku fo{ksi fcUnqvksa ds e/; ,d js[kk ;k oØ ds }kjk fu:fir gksxkA  

 

 

pjksa ds vkSlr ekuksa dh ;g js[kk vFkok oØ ,d lqLi"V xf.krh; lehdj.k }kjk O;Dr gks ldrk gSA 

izrhixeu fo”ys"k.k esa miyC/k vkadM+ksa ds ek/;e ls blh jS[kh; vFkok xSj js[kh; lehdj.k ds izkpyksa 

¼Paramrters½ ds eku Kkr djrs gSaA pj ds miyC/k ekuksa ls ,d lqLi"V lehdj.k izkIr dj ysus dk 

Qk;nk ;g gksrk gS fd bl lehdj.k ds ek/; ls ge LorU= pj ds ekuksa dk vuqeku yxk ldrs gSA 

izrhixeu fo”ys"k.k dh ;gh fo”ks"krk blds v/;;u ds egRo dks n”kkZrh gS ,oa vkt ds ;qx esa MsVk 

lkbal vkSj e”khu yfuZax tSls mi;ksxh v/;;uksa dsk vk/kkj izLrqr djrh gSA  

çrhixeu fo'ys"k.k vkSj lglaca/k fo'ys"k.k nksuksa lkaf[;dh; rduhdsa gSa ftudk mi;ksx pj ds chp 

laca/kksa dk fo'ys"k.k djus ds fy, fd;k tkrk gS] ysfdu os fofHkUu mís';ksa dh iwfrZ djrs gSa vkSj fofHkUu 
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çdkj dh tkudkjh çnku djrs gSaA çrhixeu fo'ys"k.k vkSj lglaca/k fo'ys"k.k ds chp eq[; varj ;gka 

fn, x, gSa& 

4-5-1 mís';ksa esa varj% çrhixeu fo'ys"k.k dk çkFkfed mís'; ,d vkfJr pj ¼ifj.kke½ vkSj ,d ;k 

vf/kd Lora= pj ¼Hkfo";oäkvksa½ ds chp laca/k dk e‚My vkSj Hkfo";ok.kh djuk gSA bldk mís'; 

vkfJr pj ij Lora= pj ds çHkko dk vuqeku yxkuk vkSj bl laca/k ds vk/kkj ij Hkfo";okf.k;k¡ djuk 

gSA nwljh vksj] lglaca/k fo'ys"k.k dk mi;ksx nks pj ds chp jSf[kd laca/k dh rkdr@izxk<+rk vkSj 

fn'kk dks ekius ds fy, fd;k tkrk gSA blesa ,d pj ls nwljs pj dh Hkfo";ok.kh djuk 'kkfey ugha gS 

cfYd blds ctk; muds chp laca/k dh fMxzh dk vkdyu djus ij /;ku dsafær fd;k tkrk gSA 

4-5-2 fj'rksa ds çdkj esa varj% çrhixeu fo'ys"k.k Lora= vkSj vkfJr pj ds chp ,d dkj.k laca/k 

ekurk gSA ;g fu/kkZfjr djus dk ç;kl djrk gS fd Lora= pj esa ifjorZu fuHkZj pj dks dSls çHkkfor 

djrs gSaA çrhixeu fo'ys"k.k esa] ,d pj dks ifj.kke ;k çfrfØ;k ekuk tkrk gS] tcfd vU; dks 

Hkfo";oäk ;k O;k[;kRed pj ekuk tkrk gSA lglaca/k fo'ys"k.k ml fMxzh dk vkdyu djrk gS fd nks 

pj ,d&nwljs ls fdl gn rd lacaf/kr gSaA ;g ekirk gS fd ,d pj esa ifjorZu fdl gn rd nwljs 

pj esa ifjorZu ls tqM+s gSa] fcuk fdlh dkj.k dsA 

4-5-3 ifj.kke esa varj% çrhixeu fo'ys"k.k ds ifj.kke esa xq.kkad 'kkfey gksrs gSa tks Lora= vkSj vkfJr 

pj ds chp laca/k ds ifjek.k vkSj fn'kk dk çfrfuf/kRo djrs gSaA ;g ,d çrhixeu lehdj.k Hkh çnku 

djrk gS ftldk mi;ksx Lora= pj ds ewY;ksa ds vk/kkj ij vkfJr pj dh Hkfo";ok.kh djus ds fy, 

fd;k tk ldrk gSA lglaca/k fo'ys"k.k dk ifj.kke ,d lglaca/k xq.kkad gS] ftls vke rkSj ij      
}kjk n'kkZ;k tkrk gS] tks nks pj ds chp jSf[kd laca/k dh rkdr vkSj fn'kk dks fu/kkZfjr djrk gSA 

lglaca/k xq.kkad &1 ls 1 rd gksrk gS] tgk¡ 1 ds djhc ds eku ,d etcwr /kukkRed lglaca/k dks bafxr 

djrs gSa] &1 ds djhc ds eku ,d etcwr _.kkRed lglaca/k dks bafxr djrs gSa] vkSj 0  ds djhc ds 

eku FkksM+k ;k dksbZ lglaca/k ugha n'kkZrs gSaA 

4-5-4 mi;ksfxrk esa varj% çfrxeu fo'ys"k.k dk mi;ksx vkerkSj ij vFkZ'kkL=] foÙk] lkekftd foKku 

vkSj bathfu;fjax tSls fofHkUu {ks=ksa esa iwokZuqekfur e‚Mfyax] iwokZuqeku dkj.k&vkSj&çHkko laca/kksa dks 

le>us esa fd;k tkrk gSA lglaca/k fo'ys"k.k pj ds chp laca/kksa dh [kkst djus] iSVuZ dh igpku djus 

vkSj muds chp laca/k dh fMxzh dk vkdyu djus ds fy, mi;ksxh gSA bldk mi;ksx vDlj [kkstiw.kZ 

MsVk fo'ys"k.k vkSj vkxs ds 'kks/k dk ekxZn'kZu djus ds fy, fd;k tkrk gSA 

la{ksi esa] tcfd çrhixeu fo'ys"k.k vkSj lglaca/k fo'ys"k.k nksuksa esa pj ds chp laca/kksa dk vkdyu 

djuk 'kkfey gS] çrhixeu fo'ys"k.k ifj.kkeksa dh Hkfo";ok.kh djus vkSj dkj.k laca/kksa dks le>us ij 

/;ku dsafær djrk gS] tcfd lglaca/k fo'ys"k.k fcuk dkj.k crk, pj ds chp laca/kksa dh rkdr vkSj 

fn'kk dks fu/kkZfjr djus ij dsafær gSA 

cks/k iz'u 3- çrhixeu fo'ys"k.k dks lglaca/k fo'ys"k.k ls D;k vyx djrk gS& 

d½ çrhixeu fo'ys"k.k ifj.kkeksa dh Hkfo";ok.kh ij /;ku dsafær djrk gS] tcfd lglaca/k fo'ys"k.k pj 

ds chp laca/k dh rkdr dks ekirk gSA 

[k ½ çrhixeu fo'ys"k.k esa pj ds ek/; dh x.kuk djuk 'kkfey gS] tcfd lglaca/k fo'ys"k.k MsVklsV 

esa vkmVys;lZ dh igpku djrk gSA 

x½ çrhixeu fo'ys"k.k MsVk fcanqvksa ds çlkj dks ekirk gS] tcfd lglaca/k fo'ys"k.k forj.k dh fo"kerk 

dk vkdyu djrk gSA 

?k½ çrhixeu fo'ys"k.k dk mi;ksx MsVklsV ds e/; dks fu/kkZfjr djus ds fy, fd;k tkrk gS] tcfd 

lglaca/k fo'ys"k.k MsVk esa Hkfo"; ds #>ku dh Hkfo";ok.kh djrk gSA 

 

4-6 cks/k iz'uksa ds mRrj% 

1- [k½ vU; pj ds ewY;ksa ds vk/kkj ij ,d pj ds ewY; dh Hkfo";ok.kh djuk 



2- [k½ ,sfrgkfld MsVk vkSj pj ds chp laca/kksa ds vk/kkj ij ifj.kkeksa dh Hkfo";ok.kh djus ds fy, 

bLrseky dh tkus okyh rduhd 

3- d½ çrhixeu fo'ys"k.k ifj.kkeksa dh Hkfo";ok.kh ij /;ku dsafær djrk gS] tcfd lglaca/k 

fo'ys"k.k pj ds chp laca/k dh rkdr dks ekirk gSA 

 

4-7 vH;kl iz'u% 

1- çrhixeu dh fdUgh nks fo'ks"krkvksa dks la{ksi esa crkb,A 

2- çrhixeu rFkk lglaca/k esa fdUgh nks varj dks Li"V dhft, A 
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 bdkÃ&5 

izrhixeu fo”ys"k.k] izrhixeu js[kk,¡  

(Regression Analysis and Regression Lines) 
 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

5-1 mís'; (Objectives) 

5-2 çLrkouk (Introduction) 

5-3 izrhixeu js[kk,a&f}pjh; jSf[kd izrhixeu fo”ys"k.k (Bi-variate Linear Regression 

Analysis) 

5-4    dk   ij izrhixeu (Regression of y on X) 

5-5 U;wure oxZ fof/k (Least Square Method) 
2-8  lg&lEcU/k xq.kkad ds ek/;e ls izrhixeu js[kk dk lw= (Regression Coefficients and 

Correlation Coefficient) 

5-7    dk   ij izrhixeu Regression of X on Y) 

5-8 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to the Basic Questions) 

5-9  vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

5-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Useful Books) 

 

 
5-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- f}pjh; jSf[kd çrhixeu dk ifjp; çkIr djsaxsA  

2- f}pjh; jSf[kd çrhixeu ds çkpyksa ds eku Kkr djus dh              fof/k ,oa 

lglaca/k xq.kkad fof/k;ksa dks lh[k tk,axsA 

 
5-2 çLrkouk (Introduction) 
çrhixeu fo'ys"k.k ,d ekSfyd lkaf[;dh; midj.k gS tks 'kks/kdrkZvksa] fo'ys"kdksa vkSj fu.kZ; fuekZrkvksa 

dks fj'rksa dks le>us] Hkfo";okf.k;k¡ djus] ifjdYiuk ijh{k.k djus vkSj e‚My dks  ifj"—r djus esa 

l{ke cukrk gSA bldh O;kid ç;ksT;rk vkSj tfVy MsVk dks laHkkyus dh {kerk bls fofHkUu oSKkfud 

vkSj O;kogkfjd Mksesu esa vifjgk;Z cukrh gSA çrhixeu fo'ys"k.k dk v/;;u fofHkUu {ks=ksa vkSj 

vuqç;ksxksa esa dbZ dkj.kksa ls Qk;nsean gSA ,sfrgkfld MsVk ds vk/kkj ij Hkfo"; ds ifj.kkeksa dh 

Hkfo";ok.kh djus ds fy, çrhixeu dk O;kid :i ls mi;ksx fd;k tkrk gSA ;g foÙk] vFkZ'kkL=] 

foi.ku vkSj LokLF; lsok tSls {ks=ksa ds v/;;u dk  ,d egRoiw.kZ LrEHk gSA çfrxeu fo'ys"k.k vkfJr 

vkSj Lora= pj ds chp laca/kksa dks le>us esa enn djrk gSA blls irk py ldrk gS fd Lora= pj esa 

ifjorZu vkfJr pj dks dSls çHkkfor djrs gSa rFkk bu pjksa ds e/; varjlaca/k dh xgurk fdruh gSA 

blds ek/;e ls 'kks/kdrkZ #>kuksa dk iwokZuqeku yxk ldrs gSa vkSj ;g le>dj lwfpr fu.kZ; ys ldrs 

gSa fd le; ds lkFk pj dSls cnyus dh laHkkouk gSA izrhixeu fo”ys"k.k ds vUrZxr ge dkj.k ifj.kke 

lEcU/kksa dks ,d lqLi"V xf.krh; lehdj.k }kjk fu:fir djrs gSA ;s xf.krh; lehdj.k jSf[kd gksus ds 



lkFk&lkFk xSj jSf[kd Hkh gks ldrs gSaA xSj jSf[kd izrhixeu fo’ys"k.k vkidks mPp d{kkvksa vFkok 

ikB~;Øeksa esa i<+uk gksxkA ;gk¡ ge jSf[kd izrhixeu ¼Liner Regression½ fo”ys"k.k dk v/;;u djsaxsA 

mi;ksfxrk ,oa le>us dh ljyrk ds fy, ge dsoy f}pjh; jSf[kd izrhixeu fo”ys"k.k dk v/;;u 

djsaxsaA  

 

 

 

5-3 izrhixeu js[kk,¡&f}pjh; jSf[kd izrhixeu fo’ys"k.k%  

,d f}pjh; ekWMy esa nks pj   rFkk   gksaxs ftuds vkSlr ekuksa ds e/; ,d xf.krh; lEcU/k dks 

iznf”kZr djus okys lehdj.k dks LFkkfir djuk gksrk gSA pwafd ge jSf[kd lEcU/k dk v/;;u djuk 

pkgrs gSA vr% bl lEcU/k dks O;Dr djus okyk lehdj.k  

        
vFkok 

          
ds Lo:i gks ldrk gSA pwafd nks pj   rFkk   fy;s x;s gS rks buds chp dkj.k ifj.kke ds lEcU/k dh 

nks fLFkfr;k¡ gks ldrh gSa] igyh esa pj   LorU= rFkk pj   vkfJr gks rFkk nwljh tc  pj   LorU= 
,oa pj   vkfJr gksA vxj   LorU= pj ¼explanatary variable½ rFkk   vkfJr pj ¼explained 

variable½ gks rks buds chp jSf[kd lehdj.k        ds Lo:i dk gksxkA blh çdkj tc    

LorU= pj ¼explanatary variable½ rFkk    vkfJr pj ¼explained variable½ gks rks buds chp jSf[kd 

lehdj.k          ds Lo:i gksxkA 

 

5-4   dk   ij izrhixeu% 
 

;fn                       
                      

 

 f}pjh; forj.k gks ftldk fo{ksi fp=] fp= la[;k 5-1 }kjk iznf”kZr gSA  
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fp= la[;k 5-1 

 

       }kjk iznf”kZr js[kk v{kksa ds e/; dgk¡ fLFkr gksxh rFkk bldk <ky dSlk gksxk ;g 

izkpyksa   rFkk   ds eku ij fuHkZj djrk gSA izrhixeu fo”ys"k.k dk eq[; mn~ns”; Hkh izkpykas ds ,sls 

ekuksa    rFkk    dks izkIr djuk gksrk gS ftlds ek/;e ls gekjh vuqekfur           js[kk ,slh 

n”kk esa mifLFkr gks fd   ds okLrfod ekuksa ls vuqekfur ekuksa ds vUrj ds oxsZ a dk ;ksx       
U;wure gksA  

 

5-5                     fof/k%  
 

;fn vuqekfur   ds nks fHkUu :Ik fuEuor gksa rks 

 

 

 

fp= la[;k 5-2 

 

rks vuqekfur js[kk               okLrfod lEcU/k dks =qfViwoZd iznf”kZr dj jgh gSA izFke rks 

fo{ksi  fp= pjksa ds e/; foijhr lEcU/k dh vksj b”kkjk dj jgk Fkk tcfd vuqekfur js[kk     dh <ky 

/kukRed gSA blds vfrfjDr ;fn izR;sd   ds fy, okLrfod   ,oa vuqekfur    ds vUrjky Li"V 

:Ik ls vR;f/kd gSA  

blds foijhr nwljh vuqekfur js[kk               pjksa ds chp foijhr lEcU/k dks Hkh Li"V dj 

jgh gS vkSj bl js[kk }kjk   ds vuqeku    ]   ds okLrfod ekuksa ls vis{kkd`r fudVrk Hkh iznf”kZr 

dj jgs gaSA okLro esa izkpyksa ds ,sls vla[; eku gks ldrs gS ftuls   ds vuqeku iznf”kZr fd;s tk 

ldsaA izrhixeu fo”ys"k.k dk eq[; dk;Z ,slh lVhd js[kk ¼line of best fit½ dks iznf”kZr djus okys 

izkpyksa dks Kkr djuk gS ftlls vuqekfur    rFkk okLrfod   ds e/; vUrjky U;wure gksA  

;fn            ogh lVhd js[kk gks ftlls   ds ekuksa ds fy,   ds okLrfod rFkk vuqekfur 

ewY;ksa dk vUrjkyksa ds oxksZa dk ;ksx U;wure gks rks           vFkkZr okLrfod rFkk vuqekfur 

0 

5 

10 

15 

20 

25 

30 

35 

40 

45 

0 5 10 15 20 25 30 35 40 45 

Y

 

X 

              

              

 



ewY;ksa ds vUrj dks =qfV ¼error½ ls ifjHkkf"kr djrs gSA =qfV           esa             j[kus 
ij  

                 

               
 

Least square fof/k dk iz;ksx djds ge    rFkk    dks fu/kkZfjr djsaxsA blds fy, =qfV;ksa ds oxksZ ds 

;ksx                  
 
 dks pjeeku ds fl}kUr ¼Principal of maxima and minima½ dk 

iz;ksx djrs gq,    rFkk    ds lkis{k vkaf”kd vodyu djsaxs rFkk bu vodytksa dks “kwU; ds cjkcj 

j[ksaxsA  

(i) 
       

   
   

;k]                    

;k]               ----------- (A) 
 

(ii) 
    

   
   

;k]                       

;k]                    
 ------------ (B) 

lehdj.k   rFkk   dk Normal equation dgrs gSA bUgsa lkFk j[kusa ij  

                  
                                                           ----------- (B)  

                                                                                 ----------- (A) 

  rFkk   ds okLrfod ekuksa dk gesa irk gS vr%                dh x.kuk gks tk;sxh vkSj 

mijksDr normal equation    rFkk    ds fy, gy gks tk;sxkA  

 

mnkjg.k% pj   rFkk   ds fuEu ekuksa ds fy,   dh   ij izrhixeu js[kk Kkr dhft,A  

 

                                           
                                      
 

gy%   dk   ij izrhixeu dh js[kk Kkr djus gsrq ukWeZy lehdj.k ¼Normal equations½ 

                    
              

 
           

ds vuq:Ik                 
      Kkr djds bu lehdj.kksa esa izfrLFkkfir djrs gq,   rFkk 

  ds eku Kkr djsaxsA tgk¡       gSA 
 

      
 
      

3 8 9 24 

5 15 25 75 

6 15 36 90 



4 10 14 40 

7 17 49 119 

                 
                

lHkh ekuksa dks normal lehdj.kksa esa izfrLFkkfir djusa ij  

                  
                     
lehdj.k     ls               
;k]          
;k]                                                  --------------(3) 

 

  dk eku lehdj.k      esa j[kusa ij  
                    
                   
             
             
        

  
  

  
  

       
  dk eku lehdj.k     esa j[kuas ij  
         
             
          
      
vr% vHkh"V izrhixeu js[kk            gksxhA  
 

cks/k ç'u 1- pj   rFkk   ds fuEu ekuksa ds fy,   dh   ij izrhixeu js[kk Kkr dhft,A 

  75 80 93  65 87 71 98 68 84 77 

  82 78 86 72 91 80  95 72 89 74 

 

 

5-6 lg&lEcU/k xq.kkad ds ek/;e ls izrhixeu js[kk dk lw=% 

oSdfYid :Ik esa lglEcU/k xq.kkad ,oa   rFkk   ds izeki fopyuksa ds ek/;e ls Hkh   ds fy,   dh 

jSf[kd izrhixeu js[kk Kkr dh tk ldrh gSA  

;g lw= fuEuor gS 

      
  

  
      ------------- (D)  

tgk¡]     rFkk   dk lglEcU/k xq.kkad 

      dk izeki fopyu 

      dk izeki fopyu gksxkA  



 

mijksDr lw=    nks fcUnqvksa ds e/; ljy js[kk ds lehdj.k ls rqyuh; gSA ;fn   ds   ij 

izrhixeu js[kk dh <ky dks     dgsa rks mijksDr lw= dk O;atd  
  

  
 blh     ds cjkcj gksxkA  

vFkkZr]      
  

  
-------------(E)   

;k                
 

 

 

5-7    dk   ij izrhixeu% 
 

  dk   ij izrhixeu% ;fn   dks LorU= pj ¼regressor½ rFkk   dks vkfJr pj ¼regressand½ fy;k 

tk;s rks   dh   ij izrhixeu js[kk fudkyh tk;sxh ftldk ekud lw=             gksxkA 
  rFkk   ds fn;s gq, leadks ds fy,   dh   ij lVhd js[kk ¼line of best fit½ Kkr djus ds fy, iwoZ 

dh gh Hkkafr least square fof/k dk iz;ksx djrs gq,   rFkk   ds fy, ukeZy lehdj.k ¼normal 

equations½ 

fuEuor gksxhA  

                       
                 

           
fn;s gq, leadks ls                         

 
 ds eku fudkyrs gq, normal equations esa j[krs 

gq,    rFkk    ds vuqeku     rFkk     Kkr gks tk;saxs vkSj bUgsa          esa j[kusa ij okfNar   dh 

  ij izrhixeu js[kk fey tk;sxhA  

 

oSdfYid :Ik ls        
  

  
       dk Hkh iz;ksx djds   dh   ij izrhixeu js[kk Kkr gks 

tk;sxhA ;fn    dh   ij izrhixeu js[kk dh <ky     dgh tk;s rk 

s      
  

  
     -----(F) gksxkA  

vFkkZr        
  

  
       

;k                 
 

  rFkk   ls     rFkk     dk xq.ku djus ij  

            
  

  
    

  

  
  

;k  

          
 ------------(G) 

vFkkZr   dh   ij izrhixeu js[kk dh <ky     rFkk   dh   ij izrhixeu js[kk dh <ky     dk 

xq.kk lglEcU/k xq.kkad   ds oxZ ds cjkcj gksxkA 



 
mnkjg.k% uhps fn, x, MsVk ls   ij   vkSj   ij   ds nks çfrxeu lehdj.kksa dh x.kuk djsaA 

  1 2 3 4 5 6 7 

  9 8 10 12 11 13 14 

 
gy 

             

1 9 1 81 9 

2 8 4 64 16 

3 10 9 100 30 

4 12 16 144 48 

5 11 25 121 55 

6 13 36 169 78 

7 14 49 196 98 

  =28           149      875     334 

   
  

 
 
  

 
    

   
  

 
 
  

 
     

  dh   ij izrhixeu js[kk dh <ky 

      
             

          
 
               

          
 

 
         

         
  

 
   

   
  

           

    dh   ij izrhixeu js[kk                

;k                   
;k                    
;k                
vr% 

   dh   ij izrhixeu js[kk                gksxhA 
vc    dh   ij izrhixeu js[kk                 ds fy, 

    
             

          
 
               

           
  

 

 
         

        
  

 
   

   
  

           

 dh   ij izrhixeu js[kk                 



;k                   
;k                   
;k                
vr% 

  dh   ij izrhixeu js[kk                gksxhA 
 

cks/k ç'u 2 uhps fn, x, MsVk ls   vkSj   ds okLrfod ek/; ls fopyu ysrs gq,   ij   vkSj   
ij   ds nks çfrxeu lehdj.kksa dh x.kuk djsaA 

ewY;  10 12 13 12 16 15 

Ekax 40 38 43 45 37 43 

ewY; Lrj 20 ij laHkkfor ekax fdruh gksxh\ 

 

5-8 cks/k iz'uksa ds mRrj  

1- gy 

    x2 xy 

75 82 5625 6150 

80 78 6400 6240 

93 86 8349 7998 

65 72 4225 4680 

87 91 7569 7917 

71 80 5041 5680 

98 95 9605 9310 

68 72 4624 4896 

84 89 7056 7476 

77 74 5929 5698 

   798    819     64422    = 66045 

 

f}pjh; çrhixeu dh u‚eZy bDoS'ku gksrh gSa & 

 

               
 

vkSj 

                  
mijksä ryhdk  }kjk x.kuk dh xbZ jkf'k;ksa ds eku çfrLFkkfir djus ij 

 

                  
                       
bu lehdj.kksa dks gy djus ij   

 
            
             
vr% okafNr çrhixeu js[kk dk lehdj.k                       gksxk 

2- gy 



ewY;       
        

   Ekax            

10 -3 9 40 -1 1 3 

12 -1 1 38 -3 9 3 

13 0 0 43 2 4 0 

12 -1 1 45 4 16 -4 

16 3 9 37 -4 16 -12 

15 2 4 43 2 4 4 

              

    
  
     

        

    
   
    

   
  

 
 
  

 
     

   
  

 
 
   

 
     

   dh   ij izrhixeu js[kk                 ds fy, 

     
  

   
 
   

   
  

 

  
        

vr%    dh   ij izrhixeu js[kk                   
;k                

blh çdkj 

   dh   ij izrhixeu js[kk                 ds fy, 

     
  

  
 
   

   
  

 

  
        

vr%    dh   ij izrhixeu js[kk                  
;k                 

ewY; Lrj      ij laHkkfor ekax ds fy, 

               esa    j[kus ij 

                    

         

vFkkZr ewY; Lrj      ij laHkkfor ekax         gksxh A 

5-9 vH;kl iz'u%  

 

1- fuEu vkadM+ksa ds fy, lcls lVhd lh/kh js[kk                    dk lehdj.k D;k 

gksxk\   

x 0 5 10 15 20 



y 7 11 16 20 26 

 

2- fuEu vkadM+ksa ds fy,    dh    ij rFkk   dh    ij çrhixeu js[kk,¡ Kkr dhft, A   

x 5 10 15 20 25 

y 9 8 7 6 5 
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[k.M&4 

dky Js.kh dk fo”ys’k.k 

bdkÃ&1 

dky Js.kh dk fo”ys’k.k] dky Js.kh ds vo;o 

 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

1-1 mís'; (Objectives) 

1-2 çLrkouk (Introduction) 

1-3 dky Js.kh & ifjp; (Time Series) 
1-4 dky Js.kh & egRo (Time Series: Importance) 

1-5 dky Js.kh ds vo;o (Factors of Time Series) 

1-6 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answers to basic Questions) 

1-7 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

1-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Useful Books) 
 

 

1-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- dky Js.kh dk vk'k; rFkk blds egRo ls ifjfpr gks tk,axsA  

2- dky Js.kh fd fofHkUu vo;oksa ls ifjp; çkIr djsaxsA 

 

1-2 çLrkouk (Introduction) 
xf.krh; vFkZ'kkL= esa dky Js.kh dk v/;;u fo|kfFkZ;ksa dks vkfFkZd txr dk O;kogkfjd fo'ys"k.k ds 

;ksX; cukrk gSA fdlh vFkZO;oLFkk esa gksus okys ifjorZu tSls vkfFkZd fodkl] ewY; Lrj] jkstxkj ds 

Lrj] 'ks;j cktkj ds mrkj p<+ko bR;kfn dks le; ds lkis{k ns[kk tkrk gS blfy, bu vkfFkZd pjksa 

ifjorZuksa dk fo'ys"k.k djus gsrq ,slh xf.krh; i)fr;ksa dk Kku vko';d gS ftuls dky Js.kh ds 

fofHkUu ?kVdksa dk fo'ys"k.k fd;k tk lds] D;ksafd blls gesa MsVk ds fofHkUu iSVuZ vkSj çòfÙk;ksa dks 

le>us esa enn feyrh gSA bl çdkj dk fo'ys"k.k Hkfo";ok.kh djus] fu.kZ; ysus] vkSj j.kuhfr;k¡ cukus 

esa vR;ar lgk;d gksrk gSA çLrqr bdkbZ esa dky Js.kh rFkk blds fofHkUu ?kVdksa dks le>kus dk ç;kl 

fd;k x;k gSA 
1-3 dky Js.kh & ifjp; 
le; ds lkis{k leadks ds ladyu dh lkj.kh dks dky Js.kh dgrs gSA tSls fofHkUu tux.kuk esa Hkkjr 

dh tula[;k fofHkUu o"kksZ esa Hkkjr dh ldy jk"Vªh; vk;] fofHkUu frekgh esa ekSfnzd vkiwfrZ] ekfld 

vk;r dk ewY; lkIrkfgd fo|qr dh [kir bR;kfnA  

mnkgj.k&1% fofHkUu tux.kuk o"kksaZ esa Hkkjr dh tula[;k& 

o"kZ%   1951 1961 1971 1981 1991 2001 2011 

tux.kuk% 36-10 43-92 54-81 68-33 84-64 102-87 121-08 



mnkgj.k &2: foxr 20 o"kksaZ dh ldy ?kjsyw vk; dk okf"kZd vkadM+k & 
o"kZ GNI ¼djksM :0½ o"kZ GNI ¼djksM :0½ 

2000&01 2117153 2013&14 11093638 

2001&02 2295175 2014&15 12320529 

2002&03 2475924 2015&16 13612095 

2003&04 2771822 2016&17 15215268 

2004&05 3163957 2017&18 16905230 

2005&06 3606009 2018&19 18697344 

2006&07 4221395 2019&20 19881742 

2007&08 4878150 2020&21 19534226 

2008&09 5481229 2021&22 23296345 

2009&10 6328407 2022&23 26799146 

2010&11 7552665   

2011&12 8659505   

2012&13 9827250   
 

1-4 dky Js.kh & egRo 

dky Js.kh ¼           ½ fo'ys"k.k lkaf[;dh vkSj MsVk foKku dk ,d egRoiw.kZ fgLlk gS] tks le; 

ds lkFk MsVk esa iSVuZ] çòfÙk;ksa] vkSj vU; ?kVdksa dh igpku vkSj fo'ys"k.k djrk gSA blds egRo dks 

fofHkUu {ks=ksa esa blds vuqç;ksxksa vkSj ykHkksa ds ek/;e ls le>k tk ldrk gSA 

i. ço`fÙk ¼     ½ fo'ys"k.k 

dky Js.kh fo'ys"k.k dk ,d çeq[k mís'; nh?kZdkfyd ço`fÙk;ksa dk fo'ys"k.k djuk gSA ;g le>us esa 

enn djrk gS fd le; ds lkFk MsVk dSls cnyrk gSA mnkgj.k ds fy,] fdlh daiuh dh fcØh MsVk 

dk fo'ys"k.k djds ;g tkuk tk ldrk gS fd fcØh esa o`f) gks jgh gS ;k dehA ;g tkudkjh 

j.kuhfrd fu.kZ; ysus] ctV dh ;kstuk cukus vkSj Hkfo"; dh fcØh dk iwokZuqeku djus esa lgk;d gksrh 

gSA 

ii. ekSleh;rk               dh igpku 

ekSleh;rk mu iSVuksaZ dks n'kkZrh gS tks fu;fer varjky ij nksgjkrs gSaA mnkgj.k ds fy,] R;ksgkjksa ds 

nkSjku ;k fo'ks"k ekSle esa fcØh dk c<+ukA dky Js.kh fo'ys"k.k ds ek/;e ls bu ekSleh iSVuksaZ dh 

igpku dh tk ldrh gS] ftlls O;olk;h viuh ekdsZfVax j.kuhfr;ksa dks csgrj <ax ls ;kstuk cuk 

ldrs gSa vkSj lalk/kuksa dk vuqdwyu dj ldrs gSaA 

iii. pØh;rk ¼           ½ dk fo'ys"k.k 

pØh;rk nh?kZdkfyd pØksa dks n'kkZrh gS tks vDlj vkfFkZd ;k O;kolkf;d pØksa ls lacaf/kr gksrh gSA 

mnkgj.k ds fy,] vFkZO;oLFkk esa eanh vkSj mNky ds pØA dky Js.kh fo'ys"k.k ds ek/;e ls bu pØh; 

iSVuksaZ dh igpku dh tk ldrh gS] ftlls uhfrfuekZrk vkSj O;olk; csgrj fu.kZ; ys ldrs gSa vkSj 

tksf[ke çca/ku j.kuhfr;k¡ fodflr dj ldrs gSaA 

iv. iwokZuqeku ¼           ½ 
dky Js.kh fo'ys"k.k dk ,d çeq[k ykHk Hkfo"; dk iwokZuqeku djuk gSA le; ds lkFk MsVk ds iSVuZ dk 

fo'ys"k.k djds Hkfo"; ds ewY;ksa dk lVhd vuqeku yxk;k tk ldrk gSA ;g foÙkh; ;kstuk] mRiknu 

'ksMîwfyax] vkSj bUosaVjh çca/ku esa egRoiw.kZ gSA mnkgj.k ds fy,] LV‚d ekdsZV esa le; J`a[kyk fo'ys"k.k 

dk mi;ksx fuos'kdksa dks laHkkfor Hkfo"; ds ewY;ksa dk vuqeku yxkus esa enn djrk gSA 

 

 



 

v. vlkekU;rk dk irk yxkuk ¼                 ½ 
dky Js.kh fo'ys"k.k ds ek/;e ls MsVk esa vlkekU; iSVuZ ;k folaxfr;ksa dh igpku dh tk ldrh gSA 

;g igpkuus esa enn djrk gS fd fdlh fo'ks"k le; ij D;k vlkekU; gqvk Fkk] tSls fd vpkud 

fdlh e'khu dk Qsy gksukA ;g tkudkjh rqjar lq/kkjkRed dkjZokbZ djus esa lgk;d gksrh gS] ftlls 

ifjpkyu dq'kyrk esa lq/kkj gksrk gSA 

vi. fofHkUu pj ds chp laca/kksa dk fo'ys"k.k 

dky Js.kh fo'ys"k.k ls fofHkUu le;&vk/kkfjr pj ds chp laca/kksa dk fo'ys"k.k fd;k tk ldrk gSA 

mnkgj.k ds fy,] ekSle vkSj ÅtkZ [kir ds chp dk laca/kA blls fofHkUu dkjdksa ds chp varlaZca/kksa dks 

le>us esa enn feyrh gS] tks fu.kZ; ysus dh çfØ;k dks csgrj cukrk gSA 

vii. O;olk; vkSj vkfFkZd uhfr;ksa esa lq/kkj 

dky Js.kh fo'ys"k.k ds ek/;e ls çkIr tkudkjh dk mi;ksx uhfr;ksa vkSj ;kstukvksa dks fodflr djus 

ds fy, fd;k tk ldrk gSA mnkgj.k ds fy,] ljdkjsa vkfFkZd uhfr;ksa dks fu/kkZfjr djus ds fy, 

thMhih] csjkstxkjh nj] vkSj eqækLQhfr tSlh le; J̀a[kykvksa dk fo'ys"k.k djrh gSaA 

viii. foKku vkSj vuqla/kku esa vuqç;ksx 

foKku vkSj vuqla/kku esa] dky Js.kh fo'ys"k.k dk mi;ksx ekSle ds iwokZuqeku] tyok;q ifjorZu] Hkwdai 

dh Hkfo";ok.kh] vkSj fpfdRlk vuqla/kku esa fd;k tkrk gSA ;g oSKkfudksa dks le; ds lkFk gksus okys 

ifjorZuksa dks le>us vkSj e‚My cukus esa enn djrk gSA 

dky Js.kh fo'ys"k.k dh O;kidrk vkSj bldh cgqeq[kh mi;ksfxrk bls lkaf[;dh vkSj MsVk foKku dk 

,d egRoiw.kZ midj.k cukrh gSA ;g le; ds lkFk MsVk esa iSVuZ vkSj ço`fÙk;ksa dks igpkuus] 

Hkfo";ok.kh djus] vkSj csgrj fu.kZ; ysus esa vR;ar lgk;d gSA fofHkUu {ks=ksa esa blds vuqç;ksxksa ds 

dkj.k] bldk v/;;u vkSj mi;ksx O;olk;ksa] uhfr fuekZrkvksa] oSKkfudksa] vkSj vuqla/kkudrkZvksa ds fy, 

vfuok;Z gks x;k gSA 

1-5 dky Js.kh ds vo;o % 

dky Js.kh dkss fuEu vo;oksa esa fo/kfVr djds v/;;u fd;k tkrk gS& 

1- miuhfr ;k izòfr js[kk ¼Trend Line½ 

2- ekSleh /kVd ¼Seasonal Componet½ 

3- pØh; O;ogkj ¼Cyclic Behaviour½ 

4- vfu;fer ;k vof”k"V /kVd ¼Irregular or Residual Component½ 

1- izo`fr js[kk% dky Js.kh ds nh/kZdkyhu leadks dk v/;;u dky Js.kh }kjk n”kkZ;s x;s pj dh 

izo`fr iznf”kZr djrh gSA mnkjg.k ds fy, fiNys 20 o"kkZs esa jk"Vªh; vk; ds leadks dks ;fn 

le; ds lkis{k iznf”kZr fd;k tk;s rks ,sls js[kk fp= esa jk"Vªh; vk; dk Lrj ,d c<+rh gqÃ 

izo`fr dks iznf”kZr djsxkA blh izdkj ;fn le; ds lkis{k d`f"k {ks= ds jk"Vªh; vk; esa ;ksxnku 

dks iznf”kZr fd;k tk;s rks bldh ,d ?kVrh gqÃ izo`fr iznf”kZr gksxhA vr% ge dg ldrs gS fd 

izo`fr js[kk nh/kZdky esa fdl o`f) ;k âkl dh izo`fr dks n”kkZrh gSA izòfr js[kk ,d vkSlr dks 

n”kkZrh gSA ,d nh?kZdkyhu ço`fÙk dh js[kk dh xfr lqpk:] fu;fer vkSj fLFkj gksrh gSA ;|fi 

,d yEch vof/k esa chp ds fdlh le; fcUnq ij pj dk eku izo`fÙk js[kk ls de ;k T;knk gks 

ldrs gS ijUrq vkSlr js[kk ;k izo`fÙk js[kk pj dh c<+rh ;k ?kVrh ;k c<+rh gqÃ y; dks n”kkZrh 

gSA mnkgj.k& fdlh daiuh dh fcØh esa lky nj lky o`f)A 

2- ekSleh ?kVd% dky Js.kh esa ekSleh ?kVd dh mifLFkfr ,d fuf”pr le;&vUrjky ij 

iqujko`fRr dks n”kkZrh gSA ekSleh ?kVd izR;sd o"kZ mlh le; fcUnq ;k le;kof/k ij vius 

vkidks nqgjkrs gSaA tSls o"kkZ _rq esa Nkrs@cjlkrh dh fcØh] xehZ eas dwyj@,0 lh0 dh fcØh] 



“kkfn;ksa ds lhtu esa diM+ksa dh ekax rFkk fcØh] R;ksgkjksa ds lhtu rFkk xehZ dh NqfV~V;ksa esa 

lSykfu;ksa dh xfrfof/k;ksa esa o`f) bR;kfn ekSleh ?kVd ds mnkgj.k gSA 

3- pØh; mPpkopu% dky Js.kh esa pØh; mPpkopu izo`fÙk js[kk ds Åij ls uhps rFkk uhps ls 

Åij vkus okys cnykoksa dks n”kkZrs gSA pØh; mPpkopuksa ls ,d iwjs pØ dh vof/k ,d o"kZ 

rd ;k mlls Hkh yEch gks ldrh gSA tSls “ks;j cktkj esa fiNys 23 o"kZ dh yEch vof/k esa ,d 

o`f)eku izo`fÙk ns[kus dks feyrh gSA vxj “ks;j cktkj ds lwpdkad dks le; ds lkis{k n”kkZ;k 

tk;s rks vkSlr izo`fÙk js[kk bl le;kof/k ¼20 o"kZ½ ds nkSjku c< +rh gqÃ js[kk }kjk iznf”kZr gks 

tk;sxh ijUrq okLro esa lwpdkadksa esa bl izo`fRr js[kk ds Åij ls uhps rFkk uhps ls iqu% Åij 

tkus dh pØh; izo`fÙk Hkh Li"V fn[k tk;sxhA ,d pØh; mPpkopu esa 4 LVst vkrh gSA 

i. foLrkj ;k le`f) ¼pj dk vkSlr eku ls Åij dh vksj tkuk½ 
ii. izfrlkj ¼iqu% Åij ls vkSlr dh vksj ykSVuk½ 
iii. volkn ¼pj dk vius vkSlr ;k izo`fÙk js[kk ls uhps tkuk½ 
iv. iqu:RFkku ¼pj dk uhps ls iqu% vkSlr dh vksj ykSVuk½ 
4- vfu;fer ;k vof”k"V ?kVd% fdlh pj esa le; ds lkis{k eki ¼dky Js.kh½ esa dHkh&dHkh dqN 

,sls vfu;fer ifjorZu ns[kus dks feyrs gS tks Åij mYys[k dh x;h fdlh Hkh Js.kh dh ugha 

gksrh] blfy, dky Js.kh esa ,sls vo;oksa dks vof”k"V ¼Residual½ ?kVd dgrs gSA ,sls ?kVd 

vfu;fer gksrs gSa rFkk budh eki lEHko ugha gksrhA dky Js.kh esa ;g ?kVd fdlh vkink] 

HkwdEi] vdky ;k fQj vU; fdlh vLi"V dkj.k ls vk ldrh gSA  
cks/k ç'u 1- ,d nh?kZdkyhu ço`fÙk dh js[kk dh xfr & 

i. lqpk: gksrh gSA  

ii. fu;fer gksrh gSA 

iii. fLFkj gksrh gSA 

iv. buesa ls lHkh A 

cks/k ç'u 2- vkink] Hkwdai rFkk vdky ds dkj.k dky Js.kh esa vkus okys ifjorZu dgykrs gSaA  
i. ekSleh /kVd  

ii. pØh; /kVd  
iii. vfu;fer ;k vof”k"V /kVd  
iv. buesa ls dksbZ ugha A 

1-6 cks/k iz'uksa ds mRrj  

1-      buesa ls lHkh A 

2-       vfu;fer ;k vof’k"V /kVd  

1-7 vH;kl iz'u  

1- pØh; mPpkopuksa ls D;k vk'k; gS\ mnkgj.k ds }kjk Li"V dhft,A  

2- dky Js.kh fo'ys"k.k ds egRo ij çdk'k Mkfy,A 

1-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa   

Elhance, D.L (2010) : Sankhiki Ke Siddhant (Hindi), Kitab Mahal.  

Greenlaw, Steven A (2005): Doing Economics: A Guide to Understanding and Carrying Out 

Economic Research.  

Gupta, S.P (2011) : Statistical Methods, Sultan Chand & Sons, Delhi.  



Hazarika, Padmalochan (2006) : Essential Statistics for Economics and Commerce , Akansha 

Publishing House.  

Kothari, C.R: Research Methodology: Methods & Techniques. New Age International Publishers 

ISBN (13) : 978-81-224-2488-1  

Leighton, Thomas (2011) : Using Statistics in Economics, Tata McGraw Hill Education. 

Gupta, S.P. (Latest Edition): Elementary Statistical Methods, Sultan Chand & Sons, Delhi. 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



bdkÃ&2 

miufr dk fu/kkZj.k] lkef;d ifjorZu 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

2-1 mís'; (Objectives) 

2-2 çLrkouk (Introduction) 

2-3 miufr& ifjp; (Trens: Introduction) 
2-4 dky Js.kh dh miufr dk fu/kkZj.k 

 

 2-4-1 n’̀; ijh{k.k fof/k 

 2-4-2 x.kukRed fof/k 

 

  2-4-2-1 xR;kRed vkSlr 

 

             2-4-2-1-1 lk/kkj.k xR;kRed vkSlr 

             2-4-2-1-2 Hkkfjr xR;kRed vkSlr 

 

  2-4-2-2 cgqin leatu fof/k 
2-4-2-3 ekSleh vi?kVu  

2-5 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answer to the Basic Questions) 

2-6 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

2-7 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography) 
 

 

 

2-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ dk v/;;u djus ds ckn fo|kFkhZ% 

1- dkyJs.kh leadksa ds fy, ,d miufr dh js[kk dh jpuk djuk lh[k tk,axs A  

2- py&ek/;ksa dk ifjdyu djuk lh[k tk,axsA 

2-2 çLrkouk (Introduction) 
;fn fdlh dkyJs.kh ds le; ds lkis{k fo{ksi fp= dk fo'ys"k.k fd;k tk, rks ge ik,axs fd lead ds 

eku Hkys gh nh?kZdky esa fdlh [kkl fn'kk ¼Å/kZ~o vFkok v/kksxkeh½ esa tkus dh ço`fÙk j[krs gkas ijarq NksVs 

NksVs dky[kaMksa esa blesa dkQh mrkj p<+ko fn[ksxkA oLrqrr% xf.krh; fo'ys"k.k dh –f"V ls bl fo{ksi 

fp= dh mi;ksfxrk lhfer gksrh gSA ;fn bl dkyJs.kh ds lHkh lead fcUnq fdlh Li"V js[kk vFkok oØ 

ij iM+ jgs gksrs rks xf.krh; fo'ys"k.k dh –f"V ls ;g dgha T;knk mi;ksxh dkyJs.kh gksrh] D;ksafd ,sls 

js[kkfp= ,d Li"V xf.krh; lw= }kjk ifjHkkf"kr fd, tk ldrs gSa ftuds ek/;e ls nh xbZ dkyJs.kh 

ds ckgj ds le;fcUnq ij Hkh pjksa ds iwokZuqeku yxk, tk ldrs gSaA fdlh dky&Js.kh dks ,d Li"V 

ço`fÙk dh js[kk ;k oØ ds :i esa fu/kkZfjr djuk gh miufr dk fu/kkZj.k djuk dgykrk gSA çLrqr 

bdkbZ esa miufr dh vo/kkj.kk dks Li"V djrs gq, blds fu/kkZj.k dh çeq[k fof/k;ksa dk v/;;u fd;k 

tk,xkA 



2-3 miufr & ifjp; 
le; ds lkis{k ekis tkus okys pjksa ¼dky&Js.kh½ esa nh?kZdky esa c<+us ?kVus ;k fLFkj jgus dh çòfÙk gks 

ldrh gS ftls ge miufr Hkh dgrs gSaA ,d yEch vof/k dh Js.kh dks ;fn [kaMksa esa foHkkftr djds 

ns[kk tk, rks mlesa bu vof/k;ksa esa mrkj p<+ko ns[kus dks fey tk,axs ijarq nh?kZ dky esa dky Jsf.k;k¡ 

le; ds lkFk Å/kZ~oeq[kh ¼c<+rh gqbZ½] v/kkseq[kh ¼?kVrh gqbZ ½ ;k yxHkx fLFkj jg ldrh gSaA tSls le; 

ds lkFk tula[;k dh lead Js.kh esa çk;% o`f) ns[kus dks feyrh gS ftls Å/kZ~oeq[kh miufr dgsaxsA blh 

çdkj mRiknu rFkk rduhdh dh dky Js.kh dqN vU; Js.kh;k¡ gSa tks Å/kZ~oeq[kh miufr dks n'kkZ,¡xhA 

ysfdu lHkh dky Jsf.k;k¡ o`f) dks çnf'kZr ugha djrhA dqN Jsf.k;k¡ v/kkseq[kh Hkh gks ldrh gSa rFkk dqN 

vU;] mPpkopuksa  dks çnf'kZr dj ldrh gSaA tSls fdlh ns'k dh v'kksf/kr e`R;qnj dh dkyJs.kh 

v/kkseq[kh miufr dks çnf'kZr djsxhA 

dky Js.kh lead esa ,d miufr ;k izòfÙk dh js[kk dk fu/kkZj.k djus esa pj esa vUrfuZfgr izòfÙk ;k 

nh/kZdkyhu izòfÙk dh igpku djuk vkSj ekWMfyax djuk ¼izfreku LFkkfir djuk½ ”kfey gSA miufr 

js[kk }kjk ml fn”kk dk Kku gksrk gS ftl fn”kk esa pj ds eku tk jgs gksrs gSA blds }kjk iwokZuqeku 

,oa fo”ys"k.k djus esa enn izkIr gksrh gSA  
2-4 dky Js.kh dh miufr dk fu/kkZj.k 

 dky Js.kh ds lead J`a[kyk ds fy, miufr dk fu/kkZj.k djus dh vusd fof/k;k¡ gksrh gSa ftudk 

pquko bl ckr ij fuHkZj djrk gS fd laed Js.kh dh fo”ks"krk,¡ D;k gS rFkk miufr }kjk dky Js.kh 

fo”ys"k.k ds fdu y{;ksa dks izkIr djuk gSA miufr fu/kkZj.k dh dqN lkekU; fof/k;k¡ fuEuor~ gS& 

2-4-1 n`’; ijh{k.k fof/k ¼Visual Inspection½%& miufr fu/kkZfjr djus dh ljyre fof/k 

dky Js.kh lead Jà[kyk dks js[kkfp= }kjk iznf”kZr djrs gq, ,d vkSlr js[kk [khapuk 

gSA blds fy, loZizFke dky Js.kh dh lead J`a[kyk dks ,d xzkQ isij ij fo{ksi 

fp= ds :Ik esa n”kkZuk pkfg,] rRi”pkr lead fcUnqvksa dh lkekU; fn”kk ds vuq:Ik 

Åij ;k uhps dh vksj ,d lh/kh js[kk lead fcUnqvksa ds chpks chp ls [khaph tk 

ldrh gSA ;gh js[kk lead fcUnqvksa ds vkSlr dh js[kk gksxh tks miufr ;k izo`fÙk 

js[kk Hkh dgykrh gSA  
mnkgj.k ds fy,] ;fn ldy jk"Vªh; vk; dh fiNys 25 o"kZ dh dky Js.kh fueUor 

gks rks- 
o"kZ GNI ¼djksM :0½ o"kZ GNI ¼djksM :0½ 

2000&01 2117153 2013&14 11093638 

2001&02 2295175 2014&15 12320529 

2002&03 2475924 2015&16 13612095 

2003&04 2771822 2016&17 15215268 

2004&05 3163957 2017&18 16905230 

2005&06 3606009 2018&19 18697344 

2006&07 4221395 2019&20 19881742 

2007&08 4878150 2020&21 19534226 

2008&09 5481229 2021&22 23296345 

2009&10 6328407 2022&23 26799146 

2010&11 7552665   

2011&12 8659505   

2012&13 9827250   



bl dky Js.kh dk –'; ijh{k.k djrs gq;s miufr dk fu/kkZj.k djus ds fy, loZçFke 

bl dky Js.kh dk le; ds lkis{k fo{ksi fp= cuk,¡xs A  

 

  fo{ksi fp= dk çkjEHk ls vafre fcUnq dks feykus okyh ,d ljy lqpk# js[kk gh 

vHkh"V miufr dh js[kk gksxh A 

 

2-4-1 x.kukRed fof/k% dky Js.kh esa ço`fÙk dks lery djus vkSj miufr dks fu/kkZfjr djus ds fy, 

fofHkUu x.kukRed fof/k;ksa dk mi;ksx fd;k tkrk gSA bu fof/k;ksa esa lk/kkj.k xR;kRed vkSlr] otuh 

xR;kRed vkSlr vkSj izrhixeu fo”ys"k.k çeq[k gSaA vkb, bu fof/k;ksa dks foLrkj ls mnkgj.k lfgr 

le>rs gSaA 

2-4-1-1 xR;kRed vkSlr% dky Js.kh esa mRkkj&p<+ko dks lqpk: djus gsrq xR;kRed vkSlr js[kk mi;ksxh 

gksrh gSA xR;kRed vkSlr js[kk ,d fuf”pr la[;k ds lead fcUnqvksa ds vkSlr fcUnqvksa dks feykus ls 

izkIr js[kk gksrh gSA dky Js.kh leadks esa vUrfuZfgr izo`fÙk dks xR;kRed vkSlr js[kkvksa }kjk izdV fd;k 

tkrk gSA xR;kRed vkSlr fudkyus ds fy, ljy vFkok pj ?kkrakdh vkSlr ds mi;ksx fd;s tk ldrs 

gSA  

2-4-1-1-1 lk/kkj.k xR;kRed vkSlr                        % lk/kkj.k xR;kRed vkSlr 

dk mi;ksx le; Js.kh MsVk dks lery djus ds fy, fd;k tkrk gSA;g fof/k vLFkk;h ifjorZu] ekSleh 
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çHkko vkSj vfu;fer ?kVdksa dks lery dj nh?kZdkfyd ço`fÙk dk vkdyu djus esa enn djrh gSA 

xR;kRed vkSlr dh fof/k fuEufyf[kr gS& 

blesa ,d fuf'pr le; varjky tSls 3 eghuksa 6 eghuksa 1 o"kZ ds fy, MsVk dk vkSlr fudkyk tkrk gS 

vkSj bls e/; fcanq ij Iy‚V fd;k tkrk gSA ;g çfØ;k le; Js.kh esa vLFkk;h mrkj-p<+ko dks de 

djus esa enn djrh gSA  

,d fuf'pr le; varjky ¼  ½dk p;u djsaA igys    voyksduksa dk vkSlr fudkysaA  

fQj vxys   voyksduksa dk vkSlr fudkysaA  

bl çfØ;k dks le; Js.kh ds var rd nksgjk,aA 

;fn   ¾ 3 gS rks igys rhu eghuksa ds MsVk dk vkSlr fudkysa fQj vxys rhu eghuksa dk vkSj blh 

çdkj var rd çfØ;k dks nqgjk,¡A  

çkIr vkSlr dks le; Js.kh ds e/; fcanq ij Iy‚V djsaA 

mnkgj.k& eku yhft, vkids ikl fuEufyf[kr ekfld fcØh MsVk gS& 

Tuojh Qjojh ekp%Z vçSy ebZ twu% 

100 120 130 150 170 160 

 

ekfld lk/kkj.k xR;kRed vkSlr dh x.kuk& 

igyk vkSlr &
               

 
          

nwljk vkSlr &
               

 
        

rhljk vkSlr&
               

 
     

pkSFkk vkSlr&
               

 
      

lk/kkj.k xR;kRed vkSlr       
eghuk% ekpZ  vçSy  ebZ  twu 

       116-67 133-33 150 160  

2-4-1-1-2 Hkkfjr xR;kRed vkSlr% Hkkfjr xR;kRed vkSlr esa çR;sd voyksdu dks ,d fof'k"V Hkkj fn;k 

tkrk gS vkSj Hkkfjr vkSlr fudkyk tkrk gSA Hkkfjr vkSlr dh fof/k fuEufyf[kr gS& 

,d fuf'pr le; varjky ¼  ½ dk p;u djsaA  

le; varjky   ds çR;sd voyksdu ds fy, ,d Hkkj fu/kkZfjr djsaA  

çR;sd voyksdu dks mlds Hkkj ls xq.kk djsaA  

bu xqf.kr voyksduksa dk ;ksx fudkysaA  

Hkkjksa dk ;ksx fudkysaA  

xqf.kr voyksduksa ds ;ksx dks Hkkjksa ds ;ksx ls foHkkftr djsaA 

mnkgj.k&eku yhft, gekjs ikl fuEufyf[kr ekfld fcØh MsVk gS vkSj Hkkj fuEufyf[kr gSa 

Tuojh Qjojh ekp%Z vçSy ebZ twu% 

100 120 130 150 170 160 

 

Hkkj              
 

3 -ekfld otuh xR;kRed vkSlr dh x.kuk 

igyk     
                          

             
       



nwljk     
                          

             
       

rhljk     
                         

             
       

pkSFkk     
                         

             
       

 

cks/k ç'u 1- fuEu dky Js.kh lead J`[kayk esa *3* vkdkj dh xR;kRed vkSlr js[kk LFkkfir dhft,A 

dky¼t½      tuojh] Qjojh] ekpZ] vizSy] eÃ] twu] tqykÃ] vxLr] flrEcj] vDVwcj] uEcj] fnlEcj 

pk; ifr dh   

fczdh ¼Vu esa½ 9      10     12   8     6   11   13    12     14     14       17     21 

 

2-4-2-2 cgqin leatu fof/k  ¼                             ½% cgqin leatu fof/k 

miufr fu/kkZj.k dh mre rFkk oLrqfu"B fof/k gSA blds varxZr miufr fu/kkZj.k ds fy, ,d 

mi;qä cgqin dk p;u djds leadks }kjk p;fur cgqin lehdj.k esa 'kkfey fLFkjkadksa ds 

eku U;wure&oxZ fof/k }kjk Kkr fd, tkrs gSa A ;fn dky Js.kh dk le; ds lkis{k fo{ksi 

fp= cukus ij dky Js.kh dk fc[kjko ,d ljy js[kk ds Lo:i dk gks rks le; dks LorU= 

pj ds :Ik esa ysrs gq, ljy js[kh; lehdj.k               dk p;u djrs gq, bl 

lehdj.k esa 'kkfey fLFkjkadksa   rFkk   ds eku U;wure&oxZ fof/k }kjk çlkekU; lehdj.kksa 

¼                ½ }kjk Kkr djsaxsaA 

2-4-2-3 ekSleh vi?kVu% tc dky Js.kh esa ekSleh ?kVd dh mifLFkfr gksrh gS rks ekSleh vi?kVu dh 

fof/k }kjk ekSleh ?kVd ds izHkko dks vyx dj fn;k tkrk gS rRi”pkr miufr dh js[kk Kkr 

dh tkrh gSA dky Js.kh esa ekSleh fopj.kks dks ekius dh cgqr lh fof/k;k¡ gSa] tks bl ckr ij 

fuHkZj djrh gSa fd vU; ?kVd tSls pØh;] miufr rFkk vfu;fer fopj.k fdl çdkj blesa 

fo|eku gSaA ljyrk ds fy,] ge dsoy ekfld rFkk =Sekfld ledksa ij gh fopkj djsaxs 

ysfdu lkIrkfgd rFkk nSfud leadksa dh fof/k Hkh le:i gksrh gSA bu fof/k;ksa ds mi;ksx }kjk 

ge =Sekfld ¼;k ekfld½ leadksa  }kjk 4 ¼;k 12½ la[;kvksa dk ifjdyu djrs gSa] ftudksa 

ekSleh lwpdkad dgrs gSaA bu lwpdkadks dks çk;% çfr'kr :i esa O;ä fd;k tkrk gSA ,d 

fo'ks"k =Sekl ¼;k ekl½ dh la[;k bl ckr dk lwpd gksrk fd bl =Sekl ¼;k ekl½ dk eku] 

,d lkekU; =Sekl ¼;k ekl½ ds eku ls de gS ;k vf/kdA mnkgj.k ds fy,] ;fn O;olk; dk 

fu;kZr ;k fcØh dk ,d =Sekl dk eku 80 gS rks ;g bl ckr dk lwpd gS fd O;olk; dk 

fu;kZr ;k fcØh lkekU; =Sekl  dh rqyuk esa] 20 çfr'kr de gSA  
buds vfrfjDr dqN vU; tfVy lkaf[;dh; fof/k;k¡ Hkh gksrh gSa ftuds }kjk miufr dk fu/kkZj.k fd;k 

tkrk gSA budk v/;;u mPp d{kkvksa esa djk;k tk;sxkA  

2-6 cks/k iz'uksa ds mRrj  

1- gy% ;gka *3* vkdkj dk xR;kRed vkSlr fudkyrs gq, miufr dh js[kk Kkr djuh gS blds 

fy, izFke lead fcUnq lfgr “kq:vkrh 3 leadks dk vkSlr Kkr djsaxs tks igyk xR;kRed 

vkSlr fcUnq gksxkA blds Ik”pkr vxyk xR;kRed vkSlr fcUnq izFke lead fcUnq dks NksM+rs gq, 

vxys *3* lead fcUnqvksa dk vkSlr gksxh] blh izdkj vxys xR;kRed vkSlr fcUnq Kkr gksrsa 

tk;saxsA  

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3  vkdkj dk sma 10-33]   10]     8-66] 8-33   10]   12]   13]   13-33]   15]    17-33 

2-7 vH;kl iz'u  

1- fuEufyf[kr leadksa }kjk 2011 ls 2020 rd ds vkS|ksfxd mRiknu lwpdkad fn,  

gq, gSa  

o"kZ 2011 2012 2013 2014 2015 2016 2017 2018 2019 2020 

vkS|ksfxdmRiknulwpdkad 109-2  119-8  

 

129-7  140-8  153-8  152-2  152-6  163-0  175-3  184-3 

3&o"khZ; py&ek/; fof/k }kjk miufr dk vkdyu dhft,A 

2- mijksä vH;kl ç'u ds fy, ;fn okf"kZd Hkkj 0-1] 0-3] 0-6 gksa rks Hkkfjr =S&ekfld miufr 

Kkr dhft,A 

 

2-8 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa   

1. Elhance,D.L (2010) : Sankhiki Ke Siddhant (Hindi), Kitab Mahal.  

2. Hazarika,Padmalochan (2006) : Essential Statistics for Economics and Commerce , 

Akansha Publishing House.  

3. Gupta, S.P. (Latest Edition): Elementary Statistical Methods, Sultan Chand & Sons, Delhi. 
 

 

dky¼t½       pk;iÙkh dh 

fczdh ¼Vu esa½ 

=Sekfld py 

;ksx 

=Sekfld py 

ek/; 

Tuojh 9   

Qjojh 10 31 10-33 

ekpZ 12 30 10 

vizSy 8 26 8-66 

eÃ 6 25 8-33 

Twu 11 30 10 

tqykÃ 13 36 12 

vxLr 12 39 13 

flrEcj 14 40 13-33 

vDVwcj 14 45 15 

uoacj   17 52 17-33 

fnlEcj 21   



bdkÃ&3 

lwpdkad  ewY; lkis{k rFkk ek=k lkis{k ykLis;j ,oa ik”ks dk lwpdkad 
 

bdkÃ lajpuk (Unit Plan) 

3-1 mís'; (Objectives) 

3-2 çLrkouk (Introduction) 

3-3 vk/kkj o"kZ (Base year) 
3-3-1 vk/kkj o"kZ dk egRo 

3-3-2 vk/kkj o"kZ dk pquko 

3-4 lwpdkadksa dh x.kuk (Calculation of Index No.) 
3-4-1 ;ksx jhfr ls lwpdkad 

3-4-2 vuqikr jhfr 

3-4-3 Hkkjkafdr lwpdkad 

3-5 ysfLi;j dk ewY; lwpdkad  

3-6 ik”ks dk ewY; lwpdkad  

3-7 cks/k iz'uksa ds mRrj  

3-8 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

3-9 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography) 
 

 

 

 

3-1 mís'; (Objectives) 
 

bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ  

1- lwpdkadksa ds vo/kkj.kk ,oa egRo ls ifjfpr gks tk,axsA  

2- fofHkUu çdkj ds lwpdkadksa ds fuekZ.k dh fof/k;k¡ lh[k tk,axs 
  

3-2 çLrkouk (Introduction) 
lwpadkd dk “kkfCnd vFkZ gS lwpd vad vFkkZr ,sls vad tks lwpuk nsaA lwpdkad vius lanHkZ esa ifjorZuksa 

dh lwpuk nsrs gSa tSls &ewY; lwpdkad lEcfU/kr cktkjksa dh oLrqvksa ds ewY;ksa esa ifjorZu ¼eagxkÃ vFkok 

eanh½ dh lwpuk nsrs gS] “ks;j cktkj ds lwpdkad ¼lsalsDl vkfn½ ml cktkj esa fyLVsM “ks;j ¼va”kks½ ds 

ewY; esa ifjorZu dks n”kkZrs gaSA ekuo fodkl lwpdkad fofHkUu ns”kksa esa ekuo fodkl ds Lrj ds vUrj 

dks O;Dr djrs gSaA oLrqr% lwpdkad fofHkUu n”kkvksa ¼le;] dky] ifjfLFkfr] HkkSxk sfyd fLFkfr vkfn½ ds 

lkis{k gekjs lUnHkZ ¼tSls ewY;] thou&n”kk ekuo fodkl bR;kfn½ esa  D;k vUrj gqvk gS bls tkuus esa 

lgk;d gksrs gSA bl bdkbZ esa ge lwpdkadksa dk ifjp; çkIr djrs gq, fofHkUu çdkj ds lwpdkadksa ds 

fuekZ.k dh fof/k;k¡ lh[ksaxsA 

 

 



3-3 vk/kkj o"kZ (Base Year) 
lwpdkadksa ds fuekZ.k esa vk/kkj o"kZ dk egRoiw.kZ ;ksxnku gksrk gSA vk/kkj o"kZ og o"kZ gksrk gS ftlds 

lkis{k vU; o"kksaZ ds vkadM+ksa dh rqyuk dh tkrh gSA lwpdkad dks vf/kd çHkkoh vkSj lVhd cukus ds 

fy, vk/kkj o"kZ dk p;u lko/kkuhiwoZd fd;k tkuk pkfg,A 

3-3-1 vk/kkj o"kZ dk egRo 

1- lanHkZ fcUnq% vk/kkj o"kZ ds :i esa pquk x;k o"kZ lwpdkad ds fy, ,d lanHkZ fcUnq çnku djrk 

gSA ;g ,d ekud ;k csapekdZ ds :i esa dk;Z djrk gS] ftlls vU; o"kksaZ dh rqyuk dh tkrh 

gSA 

2- lekurk% vk/kkj o"kZ ds vkadM+s 100 ekus tkrs gSaA blls vU; o"kksaZ ds vkadM+ksa dh lkis{k fLFkfr 

Li"V gksrh gSA ;g gesa vklkuh ls ;g le>us esa enn djrk gS fd fdlh fo'ks"k o"kZ esa o`f) ;k 

deh fdruh gqbZ gSA 

3- vFkZO;oLFkk dh fLFkfr% vk/kkj o"kZ dk pquko bl çdkj fd;k tkuk pkfg, fd og vFkZO;oLFkk 

dh lkekU; fLFkfr dk çfrfuf/kRo djsA bldk eryc gS fd og o"kZ vlk/kkj.k vkfFkZd 

ifjfLFkfr;ksa] tSls fd egkeanh ;k cwe] ls çHkkfor ugha gksuk pkfg,A 

4- rqyuh;rk% vk/kkj o"kZ dk lgh p;u lqfuf'pr djrk gS fd lwpdkad fofHkUu le; fcUnqvksa ij 

rqyuh; gksA ;g fo'ys"k.k vkSj fu.kZ; ysus dh çfØ;k dks vf/kd fo'oluh; cukrk gSA 

p¡wfd lwpdkad ,d n”kk ls nwljh n”kk esa lUnHkZ ds vUrj dks Li"V djrs gS] vr% ,d fujis{k n”kk 

dks vk/kkj ekuuk vko”;d gksrk gSA fujis{k n”kk ds lwpdkad dks 100 ¼;g ,d fujis{k bdkÃ gksrh 

gS½ ekuk tkrk gSA rRi”pkr lUnHkZ esa ifjorZuksa dks blh 100 ds lkis{k ekirs gSaA mnkgj.k ds fy,] 

ge egaxkÃ ;k eanh ¼ewY;ksa esa ifjorZu½ dh eki djuk pkgrs gSa rks loZizFke ge fdlh lkekU; ls 

o"kZ ¼vk/kkj o"kZ½ ds ewY;ksa dks 100 ds cjkcj ¼vk/kkj o"kZ ds lwpdkad dks 100 ds cjkcj½ eku ysrs 

gaSA rRi”pkr~ ewY;ksa dks blh 100 dh lkis{krk esa ns[ksaxsA ;fn ckn ds o"kksZ esa lkisf{kd ewY; mÙkjksÙkj 

c<+rs gq, gSa rks bls eagxkÃ ¼;k rsth½ dgsaxsA tcfd blds foijhr ;fn mÙkjksÙkj ewY;ksa esa deh gks 

rks bls eanh dgsaxsA oLrqr% eagxkÃ ;k eanh lkisf{kd :Ik ls leku vof/k ds fy, fiNys lwpdkad 

ds rqyukRed :Ik ls Øe”k% vf/kd ;k de eku dks dgrs gaSA  

3-3-2 vk/kkj o"kZ dk pquko% Li"V gS fd lwpdkad ds v/;;u esa vk/kkj o"kZ ;k vk/kkj n”kk dk egRoiw.kZ 

LFkku gS ftldk lwpdkad 100 ds cjkcj ekurs gq, vU; vof/k;ksa ds lwpdkad dh x.kuk dh tkrh gSA 

vr% vk/kkj n”kk ;k vf/kd Li"V :Ik ls vk/kkj o"kZ dk pquko djrs le; dqN eq[; fcUnqvksa ij fopkj 

vo”; djuk pkfg,A  

1- lkekU; o"kZ dk p;u% vk/kkj o"kZ dks ,d lkekU; o"kZ gksuk pkfg,] ftlesa vFkZO;oLFkk fLFkj vkSj 

larqfyr gksA ;g lqfuf'pr djsxk fd vk/kkj o"kZ esa vlk/kkj.k ?kVuk,¡ ;k mrkj&p<+ko u gksaA 

fdlh o"kZ ds lkekU; gksus dk iSekuk ;g Hkh gks ldrk gS fd bl o"kZ ewY; vFkok ftl Hkh 

lUnHkZ esa lwpdkad fufeZr fd;s tk jgs gSa os lUnHkZ ,d yEch vof/k ds vkSlr ds cjkcj gksus 

pkfg,A  

2- lkisf{kd fLFkjrk% vk/kkj o"kZ dks og o"kZ gksuk pkfg, ftlesa U;wure vfLFkjrk gksA ;g o"kZ mu 

o"kksaZ esa ls gksuk pkfg, tc dksbZ vkfFkZd ladV] ;q)] çk—frd vkink] vkfn dk çHkko u gksA 

3- vkf/kdkfjd ekU;rk% ;fn laHko gks] rks vk/kkj o"kZ dk pquko ml o"kZ ds vuqlkj fd;k tkuk 

pkfg, tks lkaf[;dh; foHkkx ;k lacaf/kr laxBu }kjk vuq'kaflr gksA blls lwpdkad dh 

vkf/kdkfjdrk vkSj fo'oluh;rk c<+rh gSA 

4- gky dk o"kZ% vk/kkj o"kZ dks gky ds o"kksaZ esa ls pquk tkuk pkfg, rkfd lwpdkad vf/kd çklafxd 

vkSj mi;ksxh gksA cgqr iqjkus vk/kkj o"kZ ls rqyuk djus ij orZeku vkfFkZd ifjfLFkfr;ksa dh 

lVhdrk de gks ldrh gSA 

5- lkaf[;dh; iw.kZrk% vk/kkj o"kZ ds fy, miyC/k vkadM+s iw.kZ] lVhd vkSj fo'oluh; gksus pkfg,A 

;g vko';d gS fd vk/kkj o"kZ ds fy, lHkh vko';d lkaf[;dh; tkudkjh miyC/k gksA 



;fn mijksDr ifjfLFkfr;ksa ds vuqlkj fdlh o"kZ dh fLFkfr;k¡ lkekU; gks rks mls vk/kkj ekuk tk ldrk 

gS rFkk vk/kkj n”kk ¼;k o"kZ½ dk lwpdkad 133 ds cjkcj eku fy;k tkrk gSA blds Ik”pkr dh 

ifjfLFkfr;ksa dk blh 100 ds lkis{krk esa ekiu djds mls ewY; iznku djrs gaSA  

 

3-4 lwpdkadksa dh x.kuk 

lwpdkad fuekZ.k dh fofHkUu fof/k;k¡ gksrh gSa] tks le; ds lkFk vkadM+ksa ds ewY; esa ifjorZu dks ekius ds 

fy, mi;ksx dh tkrh gSA ;gk¡ lwpdkad fuekZ.k dh çeq[k fof/k;ksa dk o.kZu fd;k x;k gS& 

 

3-4-1 ;ksx jhfr ls lwpdkad 

;g lwpdkad fuekZ.k dh ljyre fof/k gS] blds varxZr pkyw o"kZ esa pj ds lHkh ewY;ksa dk chtxf.krh; 

;ksx dh rqyuk vk/kkj o"kZ ds ewY;ksa ds ;ksx ls dh tkrh gS A 

 

mnkgj.k% ;fn o"kZ 2333 rFkk 2323 esa vko”;d [kk| oLrqvksa ds ewY; fuEuor~ gks rks ewY;ksa esa ifjorZu 

dh rqyuk dhft,A  

oLrq o"kZ 2000 esa ewY; (P0i) o"kZ 2020 esa  (P1i) 

xsgw¡ 8 30 

[kkn rsy izfr yhVj 25 120 

xSl izfr fdyks 15 55 

vkyw izfr fdyks 2 20 

diM+k izfr ehVj 45 175 

dqy 115 400 

 

;gk¡ o"kZ 2000 dks vk/kkj o"kZ ekurs gq, o"kZ 2020 ¼pkyw o"kZ½ ds ewY;ksa dh rqyuk djuh gSA o"kZ 2000 ds 

leLr ewY;ksa dk ;ksx          gSA vk/kkj o"kZ ds ewY;ksa ds ;ksx dks 100 ds cjkcj ekuk tk;sxk 

D;ksafd vk/kkj o"kZ dk lwpdkad 100 gksrk gSA      dks 100 ds cjkcj j[kdj      dh lkisf{kd 

ewY; Kkr djsaxsA izkFkfed xf.kr ds ,sfdd fue;k dk mi;ksx djds tks fd vHkh"V lwpdkad gksxkA 

bldks Kkr fd;k tk ldrk gSA 

     cjkcj gS 100 dks rks   cjkcj gksxk 
   

    
 ds vr%      ds ckjkcj gksxkA 

 
   

     
       ds ckjkcj gksxkA  

bl izdkj lwpdkad Kkr djus dk lw= 

  
    

    
     gksxkA  

;g lawpdkad Kkr djus dh bl i)fr dks ;kksx jhfr dgrs gSaA  

mijksDr mnkj.k ds fy, lwpdkad  

  
    

    
      

 
   

   
      

         
vFkkZr o"kZ 2020 dk ewY; lwpdkad 347-82 gksxkA  



rqyuk dh n`f"V ls bldk vFkZ gqvk fd [kk| oLrqvksa dk ewY; o"kZ 2000 esa 100 ds lkis{k o"kZ 2023 esa 

c<+dj 347-82 gks x;kA bl izdkj ewY;ksa esa yxHkx 247-82% dh o`f) gksdj ewY; vk/kkj o"kZ dh rqyuk 

esa yxHkx 3-5 xquk gks x;sA  

 

Åij of.kZr dh xÃ ;ksx jhfr ls lwpdkad Kkr djus esa egRoiw.kZ nks"k gSA pwafd oLrq ds ewY; izfr 

bdkÃ ek=k esa gksrs gS] tSls diM+s dk ewY; izfr ehVj] [kk| rsy dk ewY; izfr yhVj vkSj vU; oLrq dk 

ewY; izfr fdxzk gSA ;ksx jhfr esa oLrqvksa ds dher dh rqyuk mudh ek=k dh bdkÃ dks misf{kr djrs 

gq, dh x;h gS tks fd nks"kiw.kZ gSA bldk fujkdj.k djus ds fy, lwpdkad cukus dh vuqikr jhfr dk 

iz;ksx djrs gSA  

 

 

3-4-2 vuqikr jhfr %  

bl fof/k esa izR;sd oLrq ds pkyw o"kZ ds ewY; dk blds vk/kkj o"kZ ds ewY; ls vuqikr Kkr djds lHkh 

oLrq ds vuqikrksa dk vkSlr fudky dj lwpdkad Kkr fd;k tkrk gSA vuqikr jhfr ls lwpdkad  

  
  
   
   
     

 
 tgk¡ N oLrqvksqa dh la[;k gSA  

mijksDr mnkgj.k esa fn;s x;s vk/kkj o"kZ rFkk pkyw o"kZ ds ewY;ksa ds vk/kkj ij vuqikfrd ewY;ksa dh 

x.kuk fuEuor gksxh& 

o"kZ 2000 esa ewY;  o"kZ 2020 esa ewY;  vuqikfrd ewY; 

         
   
   
      

8 30 

 
  

 
          

25 120 

 
   

  
          

35 55 

 
  

  
             

2 20 

 
  

 
           

45 175 

 
   

  
             

  

  
   
   
     

         
 

vuqikfrd jhfr ls lwpdkad  

   
  

   

   
     

 
  

       

 
        

 

 



3-4-3 Hkkjkafdr lwpdkad%  

Åij geus lk/kkj.k lwpdkad cukus dh ;ksx fof/k rFkk vuqikr fof/k dk o.kZu fd;k gSA lk/kkj.k 

lwpdkad esa ,d nks"k ;g gksrk gS fd buesa “kkfey lHkh oLrqvksa dks ,d egRo fn;k tkrk gS] tcfd 

O;ogkj esa ,slk ugha gksrk gSA mnkgj.k ds fy, ;fn e/;e oxZ ds fy, miHkksDrk ewY; lwpdkad esa 

[kk|kUUk] edku fdjk;k] Ãa/ku] fVdkÅ oLrq rFkk euksjatu ds oxZ ds vo;oksa ds ewY;ksa dks “kkfey fd;k 

x;k gks rks fu%lUnsg ge le> ldrs gaS fd fdlh miHkksDrk ds fy, mijksDr lHkh oxksZ dh oLrqvksa ;k 

lsokvksa dk ,d leku egRo ugha gks ldrk gSA e/;e oxZ ds miHkksDrk ds fy, lEHkor% fVdkÅ oLrq 

rFkk euksjatu dk egRo vU; vo;oksa ls dkQh de gks ldrk gSA vr% ;g mfpr gksxk fd lwpdkad ds 

fuekZ.k esa “kfey vo;oksa dks muds egRo ds vuq:Ik mfpr Hkkj fn;k tk;sA ewY; lwpdkad ds fuekZ.k esa 

Hkkj ds :Ik esa miHkksDrk }kjk oLrq ds miHkksx dh ek=k dks fy;k tkrk gSA “ks;j cktkj ds lwpdkad esa 

“kfey dEifu;ksa dks cktkj iwath esa fgLlsnkjh dks Hkkj ds :Ik esa fy;k tkrk gSA vyx&vyx lUnHkksZ esa 

Hkkj lUnHkZ ds vuq:Ik lwpdkad esa vo;oksa dh fgLlsnkjh dk ifjpk;d gksuk pkfg;sA  

Hkkjkfdar lwpdkad Hkh ;ksx fof/k rFkk vuqikfrd fof/k ls fufeZr fd;s tkrs gSA  

;ksx fof/k ls Hkkjkafdr lwpdkad dk lw= fuEuor gksxkA  

  
       

       
      

tgk¡    lwpdkad ds vo;oksa dk lxar Hkkj gSA  

vuqikfrd jhfr ls Hkkjkafdr lwpdkad dk lw=& 

  
    

   
   
      

   
 gksxkA  

mnkgj.k% ;fn lu 2000 rFkk lu 2020 esa miHkksDrk }kjk miHkksx dh x;h [kk| oLrqvksa ds ewY; rFkk 

vkSlr ekfld ifjorZu miHkksx dh ek=k fuEuor gks rks miHkksx dh ek=k dks Hkkj ekurs gq, miHkksDrk 

ewY; lwpdkad dh x.kuk ;ksx rFkk vuqikfrd jhfr;ksa ls dhft,& 

 

oLrq o"kZ 2000 esa ewY;       o"kZ 2020 esa ewY; 

      
miHkksx dh ek=k      

xsgwa@fdxzk 8 30 18 

[kk| rsy@yh0 25 120 2 

xSl@fdxzk 35 55 10 

vkyw@fdxzk 2 20 15 

diM+k@ehVj 45 175 3 

 

gy% fn;s x;s iz”u esa Hkkfjr ewY; lwpdkad dh x.kuk ;ksx rFkk vuqikfrd fof/k;ksa ls djuk gS loZizFke 

;ksx fof/k ls Hkkfjr lwpdkad Kkr djus gsrq lw= 

   
      

      
     dk iz;ksx djsxsaA  

bl gsrq vko”;d LrEHkksa dh x.kuk fuEuor gksxh&  

                       
8 30 18 144 540 

25 120 2 50 240 

35 55 10 350 550 

2 20 15 30 300 

45 175 3 135 525 



   
                       

 

;ksx fof/k Hkkfjr lwpdkad                  
    

   
     

        
vuqikfrd fof/k ls Hkkfjr lwpdkad gsrq lw= 

   
    

   

   
     

   
 

ds vuqlkj LrEHkksa dk fuekZ.k fuEuor gksxkA  

            
   
   
         

   
   
      

8 30 18 375 6750 

25 120 2 480 960 

35 55 10 157-14 1571-4 

2 20 15 1000 15000 

45 175 3 388-88 1166-64 

  
       

 

    
   
   
     

          
vuqikfrd fof/k Hkkfjr lwpdkad  

  
        

  
  

         
Hkkfjr lwpdkad ds mijksDr mnkgj.k esa vk/kkj o"kZ rFkk pkyw o"kZ nksuksa ds fy, Hkkj ,d leku gSA 

gkykafd nksuksa o"kksZ ds fy, Hkkj vyx&vyx Hkh gks ldrs gaSA ;fn fdlh ewY; lwpdkad ds fuekZ.k gsrq 

ewY; rFkk miHkksx ek=k ds vkWdMs+s vk/kkj rFkk pkyw o"kZ nksuksa ds fy, miyC/k gks rks Hkkj ds :Ik esa 

vk/kkj o"kZ ;k pkyw o"kZ dh ek=k dks ysdj lwpdkad dh x.kuk dks Øe”k% ysfLi;j rFkk ik”ks dk ewY; 

lwpdkad dgrs gSA  

 

3-5 ysfLi;j dk ewY; lwpdkad%  

ysfLi;j dk ewY; lwpdkad bl ekU;rk ij vk/kkfjr gS fd miHkksDrk }kjk vk/kkj o"kZ esa Ø; fd;s tkus 

okyh oLrqvksa ds ewY; esa pkyw o"kZ esa fdruh o`f) gqÃ gSA bl lwpdkad dh x.kuk esa vk/kkj o"kZ dh ek=k 

dks vk/kkj rFkk pkyw nksuksa o"kksZ ds fy, Hkkj ds :Ik esa iz;ksx fd;k tkrk gSA  

ysfLi;j dk ewY; lwpdkad  

    
        
        

     

tgk¡     vk/kkj o"kZ dh oLrqvksa dh ek=k,a gSA  

 

3-6 ik”ks dk ewY; lwpdkad%  

Ik”ks dk ewY; lwpdkad pkyw o"kZ dh ek=k dks nksuks o"kksZ ¼vk/kkj rFkk pkyw o"kZ½ ds fy, Hkkj ds :Ik esa 

iz;ksx djds cuk;k tkrk gSA ik”ks dk lwpdkad bl ekU;rk dks ysdj pyrk gS fd pkyw o"kZ esa fd;k 



tkus okys miHkksx ek=k dk ewY; vk/kkj o"kZ esa mruh gh ek=k ds miHkksx ewY; dh rqyuk esa fdruk c<+k 

gSA  

Ikk”ks dk ewY; lwpdkad  

    
        

        
      

tgk¡     pkyw o"kZ dh oLrqvksa dh ek=k gSA  

 

cks/k ç'u1. ;fn o"kZ 2000 ,oa 2020 esa ewY; ,oa ek=k ds vk¡dM+s fuEuor gks& 

oLrq o"kZ 2000 esa ewY; 

      
o"kZ 2000 esa ek=k 

      
o"kZ 2020 esa ewY; 

      
o"kZ 2020 esa ek=k 

      
xsgw¡ 8 18 30 20 

[kk| rsy 25 2 120 2-5 

xSl 35 10 55 5 

Vkyw 2 15 20 10 

diM+k 45 3 175 5 

 

mijksDr ds fy, ysfLi;j ,oa ik”ks ds ewY; lwpdkad dh x.kuk dhft,A  

3-7 cks/k iz'uksa ds mRrj  

1- fn;s x;s iz”u esa ysfLi;j ,oa ik”ks nksuksa ewY; lwpdkadksa dh x.kuk dh tkuh gSA loZizFke 

ysfLi;j ds ewY; lwpdkad dh x.kuk gsrq vk/kkj o"kZ dh ek=kvksa dks Hkkj ds :Ik esa iz;ksx djrs 

gq, lw= 

    
        

        
      

ds vuqlkj LrEHkksa dk fuekZ.k djsaxsA  

 

                               
8 18 30 20 144 540 

25 2 120 25 50 240 

35 10 55 5 350 550 

2 15 20 10 30 300 

45 3 75 5 135 525 

    
                           

ysfLi;j dk ewY; lwpdkad  

    
    

   
      

         
blh izdkj ik”ks ds ewY; lwpdkad dh x.kuk gsrq lw= 

    
        

        
      

 

ds vuqlkj LrEHkksa dh x.kuk djuh gksxhA  

                               



8 18 30 20 160 600 

25 2 120 2-5 67-5 300 

35 10 55 5 175 275 

2 15 20 10 20 200 

45 3 75 5 225 375 

    
                             

 

Ikk”ks dk ewY; lwpdkad  

    
    

     
      

         
 

3-7 vH;kl iz'u  

1- fuEu leadksa ds fy, o"kZ 2005 dks vk/kkj o"kZ ysrs gq, ysfLi;j rFkk ik'ks ds ewY; lwpdkadksa dh 

x.kuk dhft,A  

oLrq 
o"kZ 2005 ds 

ewY; 

o"kZ 2005 dh 

ekax dh ek=k 

o"kZ 2024 ds 

ewY;  

o"kZ 2005 ds ewY; 

dh ekax dh ek=k 

A 
20 8 35 12 

B 
16 2 25 4 

C 
30 5 32 6 

D 
110 4 120 6 

E 
90 10 115 8 

F 
12 30 15 40 

2- mijksä leadksa ds fy, o"kZ 2024 dks vk/kkj o"kZ ysrs gq, ysfLi;j rFkk ik'ks ds ewY; lwpdkadksa 

dh x.kuk dhft,A  

 

3-9 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa   

Elhance, D.L (2010): Sankhiki Ke Siddhant (Hindi), Kitab Mahal.  
 Hazarika, Padmalochan (2006): Essential Statistics for Economics and Commerce , Akansha 
Publishing House.  
 Gupta, S.P. (Latest Edition): Elementary Statistical Methods, Sultan Chand & Sons, Delhi. 
 

 

 



bdkÃ&4 

fQ”kj lwpdkad] vkn”kZ lwpdkad ijh{k.k  

bdkÃ lajpuk (Unit plan) 

4-1 mís'; (Objectives) 

4-2 çLrkouk (Introduction) 

4-3 vkn'kZ lwpdkad dh fo'ks"krk,¡ (Proerties of Ideal Index Number) 

4-4 vkn'kZ lwpdkad ds fl)kar (Theory of Ideal Index Number) 

4-4-1 le; mRØe.krk ¼                  ½% 
4-4-2 ewY; mRØe.krk ¼                    ½% 

4-5 fQ'kj dk vkn'kZ lwpdkad ¼Fisher's Ideal Index½ 

4-6 fQ”kj ds lwpdkad dk vkn”kZ lwpdkad ijh{k.k (Ideal Test of Fisher’s Index Number) 

4-7 cks/k iz'uksa ds mRrj (Answer to the basic Questions) 

4-8 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 

4-9 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa (Bibliography and Usefull Books) 
 

 

4-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- vkn'kZ lwpdkad dh ifjdYiuk ls ifjfpr gks tk,axsA  

2- vkn'kZ lwpdkad ds fl)karksa ls ifjfpr gks tk,axsa A 

4-2 çLrkouk (Introduction) 
vkn'kZ lwpdkad ls vk'k; ,d ,sls lwpdkad ls gS tks le; ds lkFk ewY; Lrj esa gksus okys okLrfod 

ifjorZuksa dks lVhdrk ls ekirk gS vkSj lwpdkad fuekZ.k ds fl)karksa dk ikyu djrk gSA vkn'kZ 

lwpdkad fofHkUu ekunaMksa dks iwjk djus ds fy, fMtkbu fd, tkrs gSa] ftlls os vf/kd fo'oluh; vkSj 

çklafxd gksrs gSaA bl bdkbZ esa vkn'kZ lwpdkad dh fo'ks"krkvksa ij çdk'k Mkyrs gq, fQ'kj ds lwpdkad 

dk vkn'kZ lwpdkad ds ekudksa ij ijh{k.k fd;k tk,xkA  

4-3 vkn'kZ lwpdkad dh fo'ks"krk,¡ 

1- çfrfuf/kRo% vkn'kZ lwpdkad dk mi;ksx djrs le;] lHkh çklkafxd oLrqvksa vkSj lsokvksa dks 

'kkfey fd;k tkrk gS rkfd ;g vFkZO;oLFkk ;k cktkj dk O;kid çfrfuf/kRo dj ldsA 

2- otu% oLrqvksa vkSj lsokvksa dks muds okLrfod vkfFkZd egRo ds vuqlkj otuh—r fd;k tkrk 

gSA ;g lqfuf'pr djrk gS fd egRoiw.kZ oLrqvksa dk ewY; ifjorZu lwpdkad ij vf/kd çHkko 

Mkyrk gSA 

3- ewY; fLFkjrk% vkn'kZ lwpdkad dks vLFkk;h çHkkoksa ls eqä gksuk pkfg,A bldk eryc gS fd 

lwpdkad dks ekSleh mrkj&p<+ko ;k vlk/kkj.k ?kVukvksa ls vf/kd çHkkfor ugha gksuk pkfg,A 

4- ek=k vkSj ewY; dh laxfr% vkn'kZ lwpdkad esa ç;ksx dh tkus okyh ek=k vkSj ewY; MsVk laxr 

vkSj çkekf.kd gksuh pkfg,A 

5- le; ds lkFk rqyuh;rk% lwpdkad dks le; ds lkFk rqyuh; gksuk pkfg, rkfd fofHkUu le; 

fcanqvksa ij ewY; Lrj esa ifjorZu dk lgh&lgh vkdyu fd;k tk ldsA 

 



4-4 vkn'kZ lwpdkad ds fl)kar 

vkn'kZ lwpdkad ds fuekZ.k ds fy, dqN çeq[k fl)kar gksrs gSa tks bls vU; lwpdkadksa ls vyx cukrs gSa 

4-4-1 le; mRØe.krk ¼                  ½% vkn'kZ lwpdkad dks le; mRØe.krk dk 

ikyu djuk pkfg,A bldk vFkZ gS fd ;fn le; Øe dks myV fn;k tk,] rks lwpdkad dk 

eku Hkh myV tk,xkA 

4-4-2 ewY; mRØe.krk ¼                    ½% vkn'kZ lwpdkad dks ewY; mRØe.krk 

dk ikyu djuk pkfg,A bldk vFkZ gS fd ;fn ewY; vkSj ek=kvksa dks vkil esa cny fn;k 

tk,] rks lwpdkad dk eku ,d fLFkj xq.kd ds cjkcj jgsxkA 

4-5 fQ'kj dk vkn'kZ lwpdkad ¼Fisher's Ideal Index½ 
fQ'kj dk vkn'kZ lwpdkad lcls çfl) vkn'kZ lwpdkadksa esa ls ,d gSA ;g ysfLi;j ¼        s½ vkSj 

ik”ks ¼       ½ lwpdkadksa dk T;kferh; vkSlr gSA fQ'kj dk lwpdkad nksuksa lwpdkadksa ds xq.kksa dks 

feykdj vkn'kZ lwpdkad ds fl)karksa dk ikyu djrk gSA fQ”kj dk lwpdkad oLrqr% ysfLi;j rFkk ik”ks 

ds lwpdkad dk xq.kksÙkj ek/; gksrk gSA vFkkZr fQ”kj dk lwpdkad 

                
vFkok  

      
       

       
      

       

          
       

vFkok 

      
       

       
   

       

          
         

fQ”kj ds lwpdkad dk vkn”kZ lwpdkad ijh{k.k%  

fQ'kj dk lwpdkad ,d vkn'kZ lwpdkad ds fuEu fl)karksa ds ijh{k.k ij [kjk mrjrk gSA  

1- rRo mRØe.krk ijh{k.k% dher rFkk ek=k xq.kuQy ldy ewY; dks n”kkZrk gS vFkkZr dher 

      ek=k      ldy ewY;    A 
rRo mRØe.krk ijh{k.k blh fl)kUr ij vk/kkfjr gS tks dgrk gS fd ewY; lkis{k lwpdkad dks 

;fn ek=k lkis{k lwpdkad ls xq.kk dj fn;k tk;s rks ifj.kke ds :Ik esa ldy ewY; lwpdkad 

izkIr gksuk pfkg,A vFkkZr ;fn dher lwpdkad     ls ek=k lwpdkad     ls rFkk ldy ewY; 

lwpdkad     ls fu:fir gksrk gks rks rRo mRØe.krk ijh{k.k ds vuqlkj         
   ldy ewY; lwpdkad     vk/kkj o"kZ ds ldy ewY;ksa           ij pkyw o"kZ esa ldy 

ewY;ksa           ds ifjorZu dh eki gksxhA vFkkZr 

    
       

       
  

vr% rRo mRØe.krk ijh{k.k ds vuqlkj 

        
       

       
  

 

bl izdkj rRo mRØe.krk ijh{k.k ds vuqlkj ewY; funsZ”kkad rFkk rRlEcfU/kr ek=k funsZ”kkad dk 

xq.kuQYk dqy ewY; esa gq, ifjorZuksa dh lgh eki gksuh pkfg,A  

fQ”kj dk lwpdkad rRo mRØe.krk ijh{k.k eas lQy gksrk gSA vkb;s bl ijh{k.k dh tkap }kjk iqf"V 

djrs gSA  

fQ”kj dk ewY; lwpdkad  



   
    

       

       
  
       

       
   

 

fQ”kj dk ek=k lwpdkad  

   
    

       

       
  
       

       
   

vc ewY; rFkk ek=k lwpdkadks dk xq.ku 

   
     

    
       

       
   

       

        
 
       

       
  
       

       
  

   
       

       
 
 

  

  
       

        
       

 
  

2- dky mRØe.krk ijh{k.k% dky mRØe.krk ijh{k.k dk rkRi;Z gS fd ;fn vk/kkj o"kZ ds lkis{k 

Kkr fd;s x;s pkyw o"kZ ds lwpdkad dks pkyw o"kZ ds lkis{k vk/kkj o"kZ ds lwpdkad ls xq.kk dj 

fn;k tk;s rks ;g bdkÃ ds cjkcj gksxkA vFkkZr lwpdkadksa dh x.kuk esa ;fn dky dks myV 

fn;k tk;s vFkkZRk pkyw o"kZ dks vk/kkj o"kZ rFkk vk/kkj o"kZ dks pkyw o"kZ eku fy;k tk;s rks 

vk/kkj o"kZ ds lkis{k Kkr fd;k x;k pkyw o"kZ dk lwpdkad pkyw o"kZ ds lkis{k Kkr fd;s x;s 

vk/kkj o"kZ ds lwpdkad dk O;wrØe gksxkA  

vFkkZr           
tgka       vk/kkj o"kZ ds lkis{k pkyw o"kZ dk lwpdkad  

rFkk      pkyw o"kZ ds lkis{k vk/kkj o"kZ dk lwpdkad gSA  

fQ”kj dk lwpdkad dky mRØe.krk ijh{k.k eas lQy gksrk gSA ;g ijh{k.k fuEuor gSA  

fQ”kj dk pkyw o"kZ dk lwpdkad 

     
       

       
   

         

       
  

dky ds foijhr fQ”kj dk vk/kkj o"kZ dk lwpdkad  

     
       

       
   

       

       
  

vc dky@le; mRØe.krk ijh{k.k ds vuqlkj 

         
       
       

   
       
       

   
       
         

   
        
         

 

  
       

       
 
       

       
 
       

         
 
        

         
        

pawfd fQ”kj dk lwpdkad dky mRØe.krk ,oa rRo mRØe.krk ijh{k.kksa ij [kjk mrjrk 

gS blfy, fQ”kj ds lwpdkad dks vkn”kZ lwpdkad dgrs gSA  

cks/k ç'u 1- fuEu esa ls dkSu lk lwpdkad vkn'kZ lwpdkad gS & 

1- ysfLi;j dk lwpdkad  

2- ik'ks dk lwpdkad  

3- fQ'kj dk lwpdkad  



4- mijksä lHkh 

cks/k ç'u 2-  mnkgj.k }kjk n'kkZb, fd fQ'kj dk lwpdkad dky mRØe.krk ijh{k.k eas lQy gksrk gSA 

 

4-7 cks/k iz'uksa ds mRrj 

1- ¼3½fQ'kj dk lwpdkad  

2- fQ'kj dk lwpdkad dks vkn'kZ lwpdkad ekuk tkrk gS D;ksafd ;g lwpdkad fofHkUu xq.kksa vkSj 

ijh{k.kksa dks iwjk djrk gS tks bls vU; lwpdkadksa ls vf/kd lVhd vkSj fo'oluh; cukrs gSaA 

bls ysfLi;j ¼        s½ vkSj ik”ks ¼       ½ lwpdkadksa dk T;kferh; vkSlr 

¼              ½ Hkh dgk tkrk gSA vc] ge mnkgj.k }kjk ;g n'kkZ,axs fd fQ'kj dk 

lwpdkad dky mRØe.krk ijh{k.k eas lQy gksrk gSA  

eku yhft,] gekjs ikl fuEufyf[kr MsVk gS 

 

oLrq          

 

     

vk/kkj o"kZ ewY;     10 20 

vk/kkj o"kZ ek=k     12 22 

rqyuk o"kZ ewY;     5 8 

rqyuk o"kZ ek=k     6 9 

 

1- ysfLi;j lwpdkad dh x.kuk 

ysfLi;j lwpdkad fuEufyf[kr lw= ls x.kuk dh tkrh gS% 

 

                  
       

       
       

 
             

               
     

        

         
      

 
   

   
      

        
2- ik”ks lwpdkad dh x.kuk 

Ikk”ks lwpdkad fuEufyf[kr lw= ls x.kuk dh tkrh gS 

 

                
       

       
       

  
           

             
      

 
       

        
      

 
   

   
           

3- fQ'kj lwpdkad ¼            ½ fuEufyf[kr lw= ls x.kuk dh tkrh gS 

                                             

              



           

        

le; mRØe.krk ijh{k.k ¼                  ½% ;fn le; dks myV fn;k tk,] rks lwpdkad 

dk eku ,d fLFkj xq.kd ¼vkn'kZ fLFkfr esa 1½ gksuk pkfg,A 

                                                          

tgk¡ 

                                                                       

                                                     

   
             

               
  

           

             
 
             

           
  
               

             
 

    

4-8 vH;kl iz'u  

1- mnkgj.k }kjk n'kkZb, fd fQ'kj dk lwpdkad ,d vkn'kZ lwpdkad gSA 

2- ewY; mRØe.krk ls D;k vk'k; gS\ 

3-  

4-9 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa   

Elhance, D.L (2010) : Sankhiki Ke Siddhant (Hindi), Kitab Mahal.  
Hazarika, Padmalochan (2006) : Essential Statistics for Economics and Commerce , Akansha 
Publishing House.  
Gupta, S.P. (Latest Edition): Elementary Statistical Methods, Sultan Chand & Sons, Delhi. 
 
 

 

 

 

 

 

 



bdkÃ&5 
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5-9 vH;kl iz'u (Questions for Exercise) 
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5-1 mís'; 

bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- miHkksäk ewY; lwpdkad dh ifjdYiuk ,oa egRo ls ifjfpr gks tk,axsA  

2- miHkksäk ewY; lwpdkad dh fuekZ.k fof/k ls ifjfpr gks tk,axsa A 

5-2 çLrkouk 

miHkksäk ewY; lwpdkad ¼   ½ ,d lkaf[;dh; eki gS tks miHkksäkvksa }kjk [kjhnh tkus okyh oLrqvksa 

vkSj lsokvksa dh vkSlr dherksa esa le; ds lkFk gksus okys ifjorZuksa dks ekirk gSA     dk mi;ksx 

eqækLQhfr nj ¼              ½ dks ekius] vkfFkZd uhfr;ksa vkSj ;kstuk,¡ cukus rFkk thou&;kiu 

dh ykxr esa ifjorZuksa dk vkdyu djus ds fy, fd;k tkrk gSA çLrqr bdkbZ esa ge miHkksäk ewY; 

lwpdkad ds  egRo ij foLrr̀ çdk'k Mkyrs gq, buds fuekZ.k dh fof/k le>saxsA Hkkjr esa miHkksäk ewY; 

lwpdkad dk fuekZ.k fdl çdkj gksrk gS ;g Hkh bl bdkbZ esa tkusaxs A 

5-3 miHkksDrk ewY; lwpdkad% ifjp; 

miHkksDrk ewY; lwpdkad ,d egRoiw.kZ lwpdkad gksrk gS tks lh/ks rkSj ij miHkksDrkvksa ds egRo dh 

oLrqvksa ds [kqnjk cktkj ds ewY;ksa esa ifjorZu dh eki djrk gSA miHkksDrk ewY; lwpdkad dk egRo flQZ 

bl ukrs ugha gksrk fd blls vFkZO;oLFkk esa lkekU; miHkksx oLrqvksa esa eagxkÃ dk irk pyrk gS oju 

budk egRo blfy, Hkh gksrk gS fd blh lwpdkad ds vk/kkj ij ljdkjsa oLrqvksa dh dher fLFkj j[kusa 

dh uhfr cukrh gS rFkk ukSdjhis”kk oxZ dks egaxkÃ ds vuq:Ik HkRrs bR;kfn fu/kkZfjr djrh gSA oLrqr% 

miHkksDrk ewY; lwpdkad ljdkj] fuo”kd] miHkksDrk bR;kfn lHkh ds fy, egRoiw.kZ gS] D;ksafd ;g ewY; 

Lrj ds cnykoksa dh eki djrk gS vkSj blh ds vk/kkj ij foRrh; fu.kZ; rFkk uhfr;ksa ds lkFk lkekftd 

;kstukvksa dk fuekZ.k gksrk gSA  

 

 

 



5-4 miHkksDrk ewY; lwpdkad% egRo 

1- eqækLQhfr dk ekiu%     dk mi;ksx eqækLQhfr nj dks ekius ds fy, fd;k tkrk gS] ftlls 

;g fu/kkZfjr fd;k tk ldrk gS fd oLrqvksa vkSj lsokvksa dh dherksa esa le; ds lkFk fdruk 

cnyko gqvk gSA 

2- vkfFkZd uhfr;ksa dh ;kstuk%     ds vk/kkj ij ljdkj vkSj dsaæh; cSad fofHkUu vkfFkZd uhfr;ksa 

dk fu/kkZj.k djrs gSaA 

3- osru le>kSrksa esa mi;ksx% etnwj la?k vkSj fu;ksäk osru le>kSrksa esa     dk mi;ksx djrs gSa 

rkfd osru dks eqækLQhfr ds vuq:i lek;ksftr fd;k tk ldsA 

4- thou&;kiu dh ykxr%     dk mi;ksx thou&;kiu dh ykxr esa ifjorZuksa dks ekius ds 

fy, fd;k tkrk gS] ftlls ;g le>k tk ldrk gS fd yksxksa dh Ø; 'kfä 

¼                ½ esa D;k ifjorZu gqvk gSA 

5- eqækLQhfr dh vis{kkvksa dk çca/ku%     eqækLQhfr dh vis{kkvksa dks çcaf/kr djus esa enn 

djrk gS] ftlls cktkj esa fLFkjrk cuk, j[kus esa lgk;rk feyrh gSA 

cks/k ç'u1- miHkksäk ewY; lwpdkad ¼   ½ D;k x.kuk djrk gS\ 

1- dsoy lsokvksa dh dher 

1- dsoy oLrqvksa dh dher 

2- oLrqvksa vkSj lsokvksa nksuksa dh dher 

3- mijksä esa ls dksbZ ugha 

5-5 miHkksäk ewY; lwpdkad dk fuekZ.k 

    dk fuekZ.k dbZ pj.kksa esa fd;k tkrk gS% 

1- oLrqvksa vkSj lsokvksa dh Vksdjh dk p;u% lcls igys] mu oLrqvksa vkSj lsokvksa dh ,d Vksdjh 

cukbZ tkrh gS tks vkSlr miHkksäk ds }kjk [kjhnh tkrh gSaA blesa Hkkstu] oL=] vkokl] 

ifjogu] LokLF; lsok] euksjatu vkfn 'kkfey gksrs gSaA 

2- vk/kkj o"kZ dk p;u% vk/kkj o"kZ ¼         ½ dk p;u fd;k tkrk gS] tks rqyuk ds fy, 

,d lanHkZ fcanq ds :i esa dk;Z djrk gSA 

3- ewY; MsVk dk laxzg% fofHkUu oLrqvksa vkSj lsokvksa ds ewY; MsVk dks fu;fer :i ls ,df=r fd;k 

tkrk gSA ;g MsVk fofHkUu HkkSxksfyd {ks=ksa ls ladfyr fd;k tkrk gS rkfd ;g lqfuf'pr fd;k 

tk lds fd lwpdkad O;kid vkSj çfrfuf/k gksA 

4- otu dk fu/kkZj.k% fofHkUu oLrqvksa vkSj lsokvksa dks muds egRo ds vk/kkj ij otuh—r fd;k 

tkrk gSA ;g otu miHkksäkvksa }kjk [kpZ fd, x, vuqikr ij vk/kkfjr gksrk gSA 

5- lwpdkad dh x.kuk% oLrqvksa dks mudh egRrk ds vk/kkj ij Hkkjkafdr dj ysus ds Ik”pkr buds 

vk/kkj o"kZ ds ewY;ksa dks 100 ds leku eku ds :Ik esa j[kk tkrk gS vkSj fQj bls vU; vof/k;ksa 

ds ewY;ksa ds lkFk rqyuk djus ds fy, çR;sd oLrq vkSj lsok ds fy, ewY; ifjorZu dks mlds 

otu ds vuqlkj lek;ksftr fd;k tkrk gSA fQj] lHkh lek;ksftr ewY; ifjorZuksa dk ;ksx 

fudkyk tkrk gS vkSj bls vk/kkj o"kZ ds dqy ewY; ls foHkkftr fd;k tkrk gSA 

6- lek;kstu%     dks ekSleh mrkj&p<+ko vkSj vU; vlk/kkj.k ?kVukvksa ds çHkko ls eqä djus 

ds fy, lek;ksftr fd;k tkrk gSA 

7- mi;ksx% miHkksDrk ewY; lwpdkad dk mi;ksx ljdkjh uhfr;ksa ds fu/kkZj.k] egaxkÃ dh fuxjkuh] 

vkfFkZd fu.kZ;ksa ds ewY;kdau] fuos”k fu.kZ;ksa dh fuxjkuh vkSj vk; dks thou fuokZg ds ekudks ls 

esy djkusa esa enn djrk gSA  

5-6 miHkksäk ewY; lwpdkad dh x.kuk dk lw= 

    
         

         
      



Tgk¡     rqyuk o"kZ dk ewY; 

    vk/kkj o"kZ dk ewY;  

vkSj    çR;sd oLrq dk otu gSA 

 

5-7 Hkkjr esa miHkksDrk ewY; lwpdkad % 

dsUnzh; lakf[;dh; laxBu ¼Central Statistics Organization, CSO½ }kjk Hkkjr esa miHkksDrk ewY; 

lwpdkad dk fuekZ.k laxzg.k vkSj izdk”ku fd;k tkrk gSA Hkkjr esa     dk fuekZ.k pkj çeq[k 

lwpdkadksa ds ek/;e ls fd;k tkrk gS% 

 

i.            &'kgjh 
ii.            &xzkeh.k 
iii.               & 'kgjh vkSj xzkeh.k nksuksa dk feJ.k 

iv.         & vkS|ksfxd Jfedksa ds fy, 

 

 

5-7-1 fuekZ.k dh çfØ;k 

1- MsVk laxzg% us'kuy lSaiy losZ v‚fQl ¼    ½ vkSj Je C;wjks }kjk ewY; MsVk ladfyr 

fd;k tkrk gSA ;g MsVk fofHkUu HkkSxksfyd {ks=ksa] tSls 'kgjh vkSj xzkeh.k {ks=ksa ls ,df=r 

fd;k tkrk gSA 

2- oLrqvksa vkSj lsokvksa dh Vksdjh% miHkksäk O;; losZ{k.k 

¼                           ½ ds vk/kkj ij oLrqvksa vkSj lsokvksa dh 

Vksdjh fu/kkZfjr dh tkrh gSA 

3- otu dk fu/kkZj.k% fofHkUu oLrqvksa vkSj lsokvksa ds otu dks fu/kkZfjr djus ds fy, 

miHkksäk O;; losZ{k.k dk mi;ksx fd;k tkrk gSA 

4- ewY; laxzg% fu;fer varjky ij fofHkUu oLrqvksa vkSj lsokvksa ds ewY; MsVk ,df=r fd;k 

tkrk gSA 

5- lwpdkad dh x.kuk% çR;sd oLrq vkSj lsok ds fy, ewY; ifjorZu dks mlds otu ds 

vuqlkj lek;ksftr fd;k tkrk gSA lHkh lek;ksftr ewY; ifjorZuksa dk ;ksx fudkyk 

tkrk gS vkSj bls vk/kkj o"kZ ds dqy ewY; ls foHkkftr fd;k tkrk gSA 

6- çdk'ku% x.kuk ds ckn]     dks ekfld vk/kkj ij çdkf'kr fd;k tkrk gSA 

cks/k ç'u 2- miHkksäk ewY; lwpdkad dk MsVk fdruh ckj tkjh fd;k tkrk gS\ 

1- gj fnu 

2- gj lky 

3- gj eghus 

4- gj g¶rs 

 

orZeku ¼o"kZ 2023 ½esa o"kZ 2012 ds ewY;ksa dks vk/kkj ekurs gq, xzkeh.k rFkk uxjh; {ks=ksa ds lkFk nksuks 

{ks=ksa dk la;qDr :Ik ls miHkksDrk ewY; lwpdkad fuEuor gS&  

 

 

 

 

 



Group 

Code 

Sub-

group 

Code Description 

Rural 

 

 

Urban 

 

 

Combined 

 

 

    

 Goods and 

Services Weights 

May. 

23 

Index 

Jun. 

23 

Index Weights 

May. 

23 

Index 

Jun. 

23 

Index Weights 

May. 

23 

Index 

Jun. 

23 

Index 

        (Final) (Prov.)   (Final) (Prov.)   (Final) (Prov.) 

-1 -2 -3 -4 -5 -6 -7 -8 -9 -10 -11 -12 

  1.1.01 

Cereals and 

products 12.35 173.2 174.2 6.59 174.7 175.7 9.67 173.7 174.7 

  1.1.02 Meat and fish 4.38 211.5 220.3 2.73 219.4 226.6 3.61 214.3 222.5 

  1.1.03 Egg 0.49 171 181.2 0.36 176.7 185.4 0.43 173.2 182.8 

  1.1.04 

Milk and 

products 7.72 179.6 180.1 5.33 179.4 179.8 6.61 179.5 180 

  1.1.05 Oils and fats 4.21 173.3 167.3 2.81 164.4 159.7 3.56 170 164.5 

  1.1.06 Fruits 2.88 169 166.9 2.9 175.8 177.8 2.89 172.2 172 

  1.1.07 Vegetables 7.46 148.7 165.3 4.41 185 210.4 6.04 161 180.6 

  1.1.08 

Pulses and 

products 2.95 174.9 180.8 1.73 176.9 183.2 2.38 175.6 181.6 

  1.1.09 

Sugar and 

Confectionery 1.7 121.9 122.8 0.97 124.2 125 1.36 122.7 123.5 

  1.1.10 Spices 3.11 221 226.2 1.79 211.9 216.6 2.5 218 223 

  1.2.11 

Non-alcoholic 

beverages 1.37 178.7 179.3 1.13 165.9 166.7 1.26 173.4 174 

  1.1.12 

Prepared 

meals, snacks, 

sweets etc. 5.56 191.1 191.5 5.54 197.7 198.4 5.55 194.2 194.7 

1   

Food and 

beverages 54.18 176.8 180.3 36.29 183.1 187.6 45.86 179.1 183 

2   

Pan, tobacco 

and intoxicants 3.26 199.9 200.3 1.36 204.2 204.6 2.38 201 201.4 

  3.1.01 Clothing 6.32 191.2 191.9 4.72 181.3 182 5.58 187.3 188 

  3.1.02 Footwear 1.04 187.9 188.6 0.85 168.1 168.5 0.95 179.7 180.3 

3   

Clothing and 

footwear 7.36 190.8 191.4 5.57 179.3 180 6.53 186.2 186.9 

4   Housing - - - 21.67 175.6 174.4 10.07 175.6 174.4 

5   Fuel and light 7.94 182.5 181.8 5.58 183.4 184.6 6.84 182.8 182.9 

  6.1.01 

Household 

goods and 

services 3.75 179.8 180.3 3.87 170.1 170.4 3.8 175.2 175.6 

  6.1.02 Health 6.83 187.8 188.5 4.81 182.2 182.8 5.89 185.7 186.3 

  6.1.03 

Transport and 

communication 7.6 169.7 169.9 9.73 160.4 160.8 8.59 164.8 165.1 

  6.1.04 

Recreation and 

amusement 1.37 173.8 174.1 2.04 169.2 169.8 1.68 171.2 171.7 

  6.1.05 Education 3.46 180.3 181.8 5.62 174.8 177.1 4.46 177.1 179 

  6.1.06 

Personal care 

and effects 4.25 184.9 184.4 3.47 185.6 185.2 3.89 185.2 184.7 



6   Miscellaneous 27.26 179.5 179.9 29.53 171.6 172.3 28.32 175.7 176.2 

General Index (All Groups) 

  

  100 179.8 181.8 100 178.2 179.9 100 179.1 180.9 

 

mijksDr lwph Hkkjr ljdkj ds lkaf[;dh ,oa dk;ZØe fØ;kUo;u ea=ky; dh osclkbV ls lkHkkj yh 

xÃ gSA  

 

uksV&mijksDr lwph esa /;ku nsus ;ksX; ;g gS fd fofHkUu oLrqvksa ds Hkkj dk ewY; lEcfU/kr {ks= ds 

vuqlkj fHkUu fHkUu gSaA  

cks/k ç'u 3- orZeku miHkksäk ewY; lwpdkad ¼lhihvkbZ½ dk vk/kkj o"kZ D;k gS\ 

1- 2001 

2- 2012 

3- 2004 

4- 2015 

5-8 cks/k iz'uksa ds mRrj  

1- ¼3½   oLrqvksa vkSj lsokvksa nksuksa dh dher 

2- ¼3½ gj eghus 

3- ¼2½ 2012 

5-9 vH;kl iz'u  

1- Hkkjr esa miHkksäk ewY; lwpdkad dh fuekZ.k çfØ;k dh foospuk dhft,A 

2- miHkksäk ewY; lwpdkadksa ds egRo ij çdk'k Mkfy, A 

5-10 lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa   

  

Handbook of Statistics on Indian Economy(Latest Edition) Reserve Bank of India 
Publications. 

Elhance,D.L (2010) : Sankhiki Ke Siddhant (Hindi), Kitab Mahal.  
Mishra and Puri (2024): Indian Economy, Himalaya Publishing House. 
Gaurav Datt and Biswajit Nag (73rd Edition): Datt and Sundaram’s Indian Economy, S. 
Chand Publications. 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



[k.M&5 

vFkZ”kkL= esa xf.kr dk egRo ,oa Hkwfedk 

 bdkbZ&1 

Qyu] pj 

bdkÃ lajpuk  
1-1 mís';  

1-2 çLrkouk  

1-3 pj  

1-4 Qyu izfØ;k  

1-5 Qyu ds #i ;k izdkj  

1-6 c<+rs o ?kVrs Qyu  

1-7 vkfFkZd Qyu  

1-8 Qyu dh lhek 

1-9 vH;klkFkZ iz”u 

1-10lanHkZ xzaFk lwph ,oa mi;ksxh iqLrdsa   

 

1-1 mís'; 

bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ% 

1- Qyu D;k gS\ le> ik;saxsA 

2- Pkj D;k gS\ le> ik;saxsA 

3- js[kh; Qyu ds ckjs esa tku ik;sxsA 

4- Li’V Qyu ,oa vLi’V Qyu ds fo’k; esa tku ik;sxsaA 

5- Qyu dh lhek dks tku ik;saxsA 

1-2 çLrkouk 

vFkZ'kkfL=;ksa dks fofHkUu çdkj dh var%fØ;kvksa ds ijh{k.k esa l?ku #fp gksrh gSA mnkgj.k ds rkSj ij] 

,d vFkZ'kkL=h fdlh O;fä ds vk; Lrj vkSj ml O;fä }kjk pqus x, O;; fodYiksa dh vUos"k.k dj 

ldrk gSA mi;qZä miHkksx lEcU/k ;k Qyu dk ladsrd gSA ,d vkSj mnkgj.kkRed ekeyk ,d 

vFkZ'kkL=h }kjk ,d d‚iksZjsV bdkbZ ds ikl ekStwn foÙkh; lalk/kuksa ,oa u, midj.kksa ds vf/kxzg.k ds 

fy, /ku ds vkoaVu ij dh xbZ ijh{kk gSA bls fuos'k lEcU/k ;k fuos'k Qyu ds :i esa lanfHkZr fd;k 

tk ldrk gSA ,d Qyu bu laca/kksa dks LFkkfir djus vkSj mudk o.kZu djus dk ç;kl djrk gSA laca/k 

dks xf.krh; rjhds ls O;ä djus dk ç;kl fd;k x;k gSA lehdj.k ,d xf.krh; çfrfuf/kRo gS tks 

fofHkUu fopkjksa ;k laLFkkvksa ds chp varlaZca/kksa vkSj la?kksa dh vUos"k.k dh vuqefr nsrk gSA fopkjk/khu 

fopkjksa ;k phtksa dks pj ds :i esa Kkr laLFkkvksa }kjk n'kkZ;k tkrk gSA 

,d pj fdlh fopkj ;k oLrq dk ,d çrhdkRed çfrfuf/kRo gS ftls ek=kRed :i ls ekik tk ldrk 

gS] tks blds ifjek.k dks n'kkZrk gSA ifjorZu'khyrk dh varfuZfgr laifÙk ds dkj.k pj dks "pj" uke 
fn;k x;k gS] ftldk vFkZ gS fd muesa fofHkUu ewY;ksa dh ,d J`a[kyk ekuus dh {kerk gSA ,d pj dks 



,d ek=k ds :i esa ladfYir fd;k tk ldrk gS tks ,d fuf'pr dk;Z ds Hkhrj dbZ eku ysrk gSA 

vFkZ'kkL= ds {ks= esa vusd pj fofo/k la[;kRed eku xzg.k djus dh {kerk j[krs gSaA xf.kr ds {ks= esa] 

pj dks n'kkZus ds mís'; ls o.kZekyk ds mÙkjk/kZ ls çkIr v{kjksa dk mi;ksx djus dh çFkk gSA vFkZ'kkL= 

ds {ks= esa] fdlh pj dh ifjorZu'khyrk dks n'kkZus ds fy, mlds uke ds igys v{kj dk mi;ksx djuk 

vke ckr gSA pj P dk mi;ksx vDlj ewY; dks n'kkZus ds fy, fd;k tkrk gS] tcfd pj Q dk mi;ksx 

vkerkSj ij ek=k dks n'kkZus ds fy, fd;k tkrk gSA 

,d chtxf.krh; vfHkO;fä] tSls fd 4x3, ,d ifjorZuh; ek=k dk çfrfuf/kRo djrh gSA pj Û esa 

vyx&vyx eku xzg.k djus dh {kerk gksus ds dkj.k osfj,cy dbZ eku ys ldrk gSA mijksä xf.krh; 

dFku esa] çrhd "x" pj dk çfrfuf/kRo djrk gS] tcfd la[;kRed eku "4" pj "x" ds xq.kkad ds :i esa 

dk;Z djrk gSA xq.kkad] la[;kRed eku 4 }kjk n'kkZ;k x;k] ,d dkjd gS tks pj x ds lkFk la;kstu esa 

lapkfyr gksrk gSA tSls fd 4x3 tSls O;atd ftlesa ,d pj }kjk ?kkr rd c<+k, x, xq.kkad ds xq.kd 

'kkfey gksrs gSa] ,dinh dgykrs gSaA 

,dinh chtxf.kr esa ,d xf.krh; dFku gS ftls ;k rks ,d fLFkjkad] ,d ,dy pj] ;k fLFkjkad vkSj 

pj ds mRikn ds :i esa oxhZ—r fd;k tk ldrk gSA 'kCn "eksuksfe;y" dh mRifÙk xzhd 'kCn "eksuksl" 

ls gqbZ gS] ftldk vuqokn ",d" gksrk gSA ,dinh] ftls vkerkSj ij okLrfod la[;k dgk tkrk gS] 

blesa 5 tSlh ek=k,¡ 'kkfey gksrh gSa tks fdlh pj ls xq.kk ds v/khu ugha gksrh gSaA ,dinh esa ,d ls 

vf/kd pj Hkh gks ldrs gSaA 4x3y2 ,slk gh ,d mnkgj.k gSA bl vfHkO;fä esa x vkSj y nksuksa pj gSa 

vkSj 4 mudk xq.kkad gSA 

fuEufyf[kr ,dinh ds mnkgj.k gSa: 
x, 4x

2
, -6xy

2
z, 7 

cgqin ,d ;k vf/kd ,dinh ds tksM+ ;k ?kVkus ls curs gSaA 'kCn "cgqin" xzhd 'kCn "i‚yh" ls fy;k 

x;k gS] ftldk vuqokn "cgqr" gksrk gSA ,d cgqin dh fo'ks"krk nks ;k nks ls vf/kd inksa] fo'ks"k :i 

ls nks ;k nks ls vf/kd ,dinksa dh mifLFkfr gksrh gSA Bhd nks inksa ls ;qä cgqin dks f}in dgk tkrk 

gSA 

O;atd 4x3y2 - 2xy2 +3 rhu inksa okyk ,d cgqin gSA 

;s in 4x3y2, - 2xy2, vkSj 3 gSaA inksa ds xq.kkad 4, -2, vkSj 3 gSaA 

fdlh okD;ka'k ;k ,dinh dh fMxzh blesa 'kkfey pjksa ds ?kkrkadksa ds ;ksx dh x.kuk djds fu/kkZfjr dh 

tk ldrh gSA cgqin dh fMxzh cgqin ds vanj lcls cM+h fMxzh in ls fu/kkZfjr gksrh gSA mi;qZä 

mnkgj.k esa] okD;ka'kksa dks 5, 3 vkSj 0 dh ?kkrksa }kjk n'kkZ;k x;k gSA cgqin dh ?kkr 5 gSA 

;g /;ku j[kuk egRoiw.kZ gS fd pj ,slh bdkb;k¡ gSa ftuesa fofHkUu ewY;ksa dks xzg.k djus dh {kerk 

gksrh gSA ,d QaD'ku ,d pj dks nwljs ds lanHkZ esa O;ä djds nks pj ds chp laca/k dks Li"V djus dk 

ç;kl djrk gSA mi;qZä mnkgj.k esa] O;; jkf'k fdlh ds osru ij fuHkZj gSA bl lanHkZ esa] nks pj ekStwn 

gSa ftlesa ,d O;fä dk osru vkSj mudk O;; dk gS 



Lora= pj os pj gksrs gSa tks vU; dkjdksa ls çHkkfor ;k fu/kkZfjr ugha gksrs gSaA vkfJr pj os pj gSa tks 

Lora= pj ls çHkkfor ;k çHkkfor gksrs gSaA ns[kh xbZ fHkUurk dks Lora= pj ds gsjQsj ds fy, ftEesnkj 

Bgjk;k tkrk gSA mijksä mnkgj.k esa] Lora= pj dks osru }kjk n'kkZ;k x;k gS] tcfd vkfJr pj dks 

O;; dh ek=k }kjk n'kkZ;k x;k gSA 

mi;qZä ifj–'; esa] bl laHkkouk ij fopkj djuk mfpr gS fd O;fä;ksa }kjk fd, x, O;; fu.kZ; u 

dsoy muds osru ls çHkkfor gksrs gSa] cfYd 'ks;j cktkj esa muds fuos'k ls mRiUu jktLo ls Hkh 

çHkkfor gksrs gSaA orZeku esa] lanHkZ esa rhu dkjd gSa: osru vkSj fuos'k vk; dks Lora= pj ekuk tkrk gS] 

tcfd [kpZ dh xbZ ek=k dks vkfJr pj ekuk tkrk gSA 

 

1-3 pj  

;g /;ku j[kuk egRoiw.kZ gS fd ,d lsV ,l dks fof'k"V vkSj vPNh rjg ls ifjHkkf"kr oLrqvksa ds laxzg 

ds :i esa ifjHkkf"kr fd;k x;k gSA bl lanHkZ esa] 'kCn "vPNh rjg ls ifjHkkf"kr" ,d ,slh fLFkfr dks 

lanfHkZr djrk gS tgka ;g fu/kkZfjr djus ds fy, ,d Li"V vkSj Li"V ekunaM ekStwn gS fd dksbZ fn;k 

x;k vkbVe lsV ,l ls lacaf/kr gS ;k lsV ,l ls lacaf/kr ugha gSA lsV ,l ds vanj 'kkfey bdkb;ksa 

dks lanfHkZr fd;k tkrk gS blds rRoksa ds :i esa- leqPp; S ij fopkj djrs le;] nks –f"Vdks.k gksrs 

gSa: S ds çR;sd rRo dk vyx&vyx fo'ys"k.k djuk ;k S dks ,d lkewfgd bdkbZ ds :i esa ekuukA 

mnkgj.k ds fy,] okLrfod la[;kvksa ds leqPp; ij fopkj djrs le;] ge ;k rks ,d fo'ks"k okLrfod 

la[;k fufnZ"V dj ldrs gSa] tSls fd 0, 1, 1.2, 2, ;k &bZ] nwljksa ds chp esa ¼,d fLFkjkad ds :i esa 

lanfHkZr½] ;k ge ,d vfuf'pr eku ldrs gSa lsV ls okLrfod la[;k dks ,d vfu/kkZfjr eku ds :i esa] 

x ds :i esa n'kkZ;k x;k gS ¼,d pj ds :i esa lanfHkZr½A vkSipkfjd lanHkZ esa] ,d pj dks bl çdkj 

ifjHkkf"kr fd;k x;k gS: 

lsV ,l ds lanHkZ esa] S  ls lacaf/kr ,d rRo ,Dl dks ,d pj ds :i esa lanfHkZr fd;k tkrk gS tc 

,Dl ,l ds fdlh fo'ks"k lnL; dks ugha n'kkZrk gS] cfYd ,l ds fdlh Hkh euekus rRo dk çfrfuf/kRo 

djrk gSA nwljs 'kCnksa esa] ,Dl ,d rd lhfer ugha gS ,dy rRo vkSj laxzg S ls fdlh Hkh rRo ds 

lkFk tqM+k gks ldrk gSA pj x dks lsV S ds ikj ds :i esa ifjHkkf"kr fd;k x;k gS] vkSj  S esa og rRo 

ftlds lkFk x tqM+k gqvk gS mls pj x ds eku ds :i esa lanfHkZr fd;k tkrk gSA 

bl mnkgj.k esa] ge ,d vyx pj dh vUos"k.k dj jgs gSaA ge lHkh çk—r la[;kvksa ds leqPp; dks 

fufnZ"V djsaA bl ppkZ ds lanHkZ esa] çrhd "n" fdlh fn, x, lsV ds vanj ,d vfufnZ"V lnL; dk 

çfrfuf/kRo djrk gSA vdknfed 'kCnkoyh esa] ge "n" dks ,d pj ds :i esa lanfHkZr djrs gSa tks lsV 

ij QSyk gqvk gSA blds vykok] tc çk—frd la[;k 10 dks "n" ds cjkcj fd;k tkrk gS] rks ge 10 

dks pj "n" dks fn, x, eku ds :i esa of.kZr djrs gSa vkSj bls n ¾10 ds :i esa fpfàr djrs gSaA ;g 

Lohdkj djuk egRoiw.kZ gS fd çk—frd la[;k,a vyx&vyx fcanqvksa ls tqM+h gSa okLrfod la[;k js[kk- 

blds vfrfjä] pj n dsoy mu fcanqvksa ij eku ysus rd lhfer gS tks okLrfod la[;k js[kk ij çk—

frd la[;kvksa ds vuq:i gSaA blfy,] ge bl pj n dks okLrfod la[;k js[kk ij vlrr pj ds :i esa 

lanfHkZr djrs gSaA 



bl mnkgj.k esa: ¼lrr~ pj½ vkb, lHkh okLrfod la[;kvksa ds leqPp; dks fu:fir djsaA ;fn o.kZekyk 

x ds ,d euekuk rRo dks n'kkZrk gS] rks ge x dks ,d pj dgrs gSa tks fd lhek ls vf/kd gksrk gS 

vkSj tc okLrfod la[;k] eku yhft, 2 dks x ds lkFk igpkuk tkrk gS] rks ge dgrs gSa fd 2 pj x 

dk eku gS vkSj x 2 fy[krs gSaA okLrfod js[kk ij çR;sd fcanq ,d okLrfod la[;k ls esy [kkrk gS 

vkSj çR;sd okLrfod la[;k okLrfod js[kk ij ,d fcanq ls esy [kkrh gS ¼okLrfod js[kk dh iw.kZrk 

laifÙk }kjk½] pj x okLrfod js[kk ij çR;sd fcanq ds vuq:i viuk eku ys ldrk gSA blfy,] ge bl 

pj x dks okLrfod js[kk ij lrr pj dgrs gSaA 

1-4 Qyu izfØ;k  

Qyu ,d rduhdh /kkj.kk gS tks pjksa esa ik, tkus okys laca/k dks O;ä djrh gSA tc nks pjksa x vkSj y 

esa bl çdkj dk laca/k ik;k tkrk gS fd x ds çR;sd ewY; ds fy, y dk ,d fuf'pr ewY; gksrk gS rks 

ge dgsaxs fd y] x dk Qyu gSA bls ge fuEu <ax ls O;ä dj ldrs gSaA  

        y=f(x) tgk¡ x ,d LorU= pj gS vkSj y ,d vkfJr pj gSA 

1-5 Qyu ds #i ;k izdkj  

Qyu ds dbZ çdkj ;k Jsf.k;ka gSaA bl vuqHkkx esa dbZ egRoiw.kZ çdkj ds Qyu ds ckjs esa crk;k 

tk,xk] tks bl çdkj gSa: 
1- js[kh; Qyu 

,d js[kh; Qyu ,d xf.krh; Qyu gS tks ifjorZu dh fujarj nj ls fo'ks"krk gS] tgka Lora= pj x 

dk vf/kdre eku 1 gSA mijksä dks fuEufyf[kr rjhds ls O;ä fd;k tk ldrk gSA 

        Y = ax + b, a ≠ 0 ;gk¡ a a vkSj b vpj gSaA  

fuEufyf[kr mnkgj.k js[kh; Qyu dks O;ä djrs gSa:& 

              y = 5x + 9, y = 10x+5, y =  1/8 x  

2- cgqin Qyu 

,d Qyu cgqin Qyu dgykrk gS ;fn y = f(x) = a0+a1x+a2x2 + ……+ anxn,  ;gk¡ n ,d _.ksrj 

iw.kkaZd gSA an≠0 

1- ;fn n ¾ 0] rc gekjs ikl  y ¾ a a ,d fLFkj Qyu gSA 

2- ;fn n ¾ 1] rc gekjs  ikl y ¾ a a0+a1x ,d js[kh; Qyu gSA 

3- ;fn n ¾ 2]  rc gekjs ikl  y ¾ a0+a1x+a2x2  ,d f}?kkrh; Qyu gSA 

4- ;fn a a0=a1 ….an-1=0, ] rc gekjs ikl y=axn  ¼ an=a ysus ij½ ,d n-?kkrh; Qyu gSA 

3- ifjes; Qyu 

nks cgqinksa ds fHkUuksa dks ifjes; Qyu dgrs gSaA mnkgj.kr y=  ifjes; Qyu gS tgka f(x) rFkk 

g(x) cgqin Qyu gS] ftlesa g(x) ≠ 0. 



 mnkgj.kr;k] f(x)=(x^2+2x+1)/(x-5),x≠5 ifjes; Qyu gSA 

4- Li"V Qyu vkSj vLi"V Qyu 

,d Qyu y = f (x), x  dk Li"V Qyu dgykrk gS] ;fn y dk eku Li"V :i esa x ds lanHkZ esa fn;k 

x;k gSA tSls y = f(x) 

ysfdu ;fn pj y vkSj x fefJr gS rc Qyu dks vLi"V Qyu dgk tkrk gSA tSls f(x, y) ¾ 0 

mnkgj.kr;k] y = 9x2 + 3,d Li"V Qyu gS tcfd x2+y2=a2 ,d vLi"V Qyu gSA 

5- ?kkrh; Qyu 

?kkrh; Qyu og Qyu gS ftlesa LorU= pj ,d ?kkr x ds :i esa gksrk gS tSls fd y=ax  tgka a>0, 

 

6- y?kqx.kdh; Qyu 

y?kqx.kdh; Qyu og gksrk gS ftlesa LorU= pj x y?kqx.kd ds :i esa gksrk gSA bls fuEu çdkj ls 

fy[kk tk ldrk gS & 

  y=loga X  a>0, a तथा x>1 

7- ,dy eku vkSj cgqeku Qyu & 

,d Qyu y = f(x), x dk ,dy&eku Qyu rc dgykrk gS tc x ds ,d fuf"pr eku ij y dk dsoy 

,d gh eku gksA mnkgj.kr;k] y = x2+1, y = logx ,dy eku Qyu gSA ;fn ,d Qyu esa x dk eku 

y ds vusd eku nsrk gS rks mls cgqeku Qyu dgrs gSaA 

 mnkgj.k ds fy,]  y2 = x ,d cgqeku Qyu dgykrk gSA 

8- le vkSj fo"ke Qyu                                      

,d Qyu y = f(x) dks x dk le Qyu rc dgsxsa ;fn f(-x) = f(x) gSA mnkgj.kr;k] f(x) = x2 ,d 

le ,d leQyu gSA mlh çdkj ,d Qyu f(x) dks x dk fo"ke Qyu rc dgrs gSa tc f(-x)= - 

f(x) gSA mnkgj.kr;k f(x) = x3 ,d fo"ke Qyu gSA ;gk¡ f(-x) = (-x)3 = - x3 = -f(x) 

1-6 c<+rs o ?kVrs Qyu  

,d Qyu y = f(x), x dk c<+rs Øe dk Qyu dgykrk gS tc x esa o`f) ds lkFk y ds eku esa Hkh o`f) 

gksrh gSA mlh çdkj ,d Qyu f(x) dk ?kVrs Øe dk Qyu dgykrk gS tc x ds eku esa o`f) gksus ij 

y ds eku esa deh vkrh gksA 

1-7 vkfFkZd Qyu 

vFkZ'kkL= esa ç;ksx gksus okys dqN egÙoiw.kZ Qyu fuEufyf[kr gSa:& 

1- ekax Qyu: ;fn oLrq dh dher ¼D½ rFkk oLrq dh ekaxh xbZ ek=k ¼P½ nh xbZ gS rks ekax Qyu 

fuEu çdkj ls O;ä fd;k tk ldrk gS&  

D = f(P), ekax ¼D½ dher ¼P½ dk Qyu gSA 

2- iwfrZ Qyu : ;fn oLrq dh dher ¼P½ rFkk oLrq dh iwfrZ(S) dh ek=k nh xbZ gS rks iwfrZ Qyu dks 

fuEu çdkj ls O;ä fd;k tk ldrk gS &  

S = f(P), iwfrZ (S) dher (P) dk Qyu gSA 



3- dqy ykxr Qyu: dqy ykxr Qyu mRiknu rFkk ykxr esa ijLij laca/k dks O;ä djrk gSA ykxr 

mRiknu dk Qyu gS] bls fuEu çdkj ls O;ä fd;k tk ldrk gSa:& 

                    C = f (Q) 

C =  dqy ykxr 

          Q =  mRiknu dk Lrj 

vFkZ'kkL= esa ge ykxr Qyu dks fuEu :i ls Hkh O;ä djrs gSa & 

          1. C= a+b Q (Linear) 

             2. C= a+bQ+cQ2 (Quadratic) 

       3. C = a+bQ – cQ2 + dQ3 (Cubic) a= fLFkj ykxr] b = lhekar ykxr 

mRiknu Qyu : mRiknu Qyu ,d vo/kkj.kk gS tks mRiknu dh çfØ;k vkSj bl çfØ;k esa mi;ksx 

fd, tkus okys dbZ lalk/kuksa ls lacaf/kr gS] ftlesa Hkwfe] Je vkSj iwath 'kkfey gSaA vYikof/k esa] mRiknu 

dk laca/k dsoy Je ds ek/;e ls fn[kk;k tkrk gS] D;ksafd bl vof/k ds nkSjku iwath fLFkj cuh jgrh 

gSA mRiknu Qyu dks bl çdkj n'kkZ;k x;k gS& 

  P = f (L, K) ;;gka L Je ,oa K fLFkj iwath gSA 

¼i½ d‚c Mxyl mRiknu Qyu& d‚c Mxyl mRiknu Qyu dk mi;ksx Je ,oa iwath dks mRiknu ds 

lkFk lac/kksa dks n'kkZus ds fy, ç;ksx fd;k tkrk gSA ftlds dqN egRoiw.kZ mnkgj.k fuEufyf[kr gSa:& 

        Y = AL K 

        Y ¾ dqy mRiknu 

        L ¾ Je dh bdkb;ka 

        K ¾ iwath dh bdkbZ 

        A,  ,  = fLFkjkad ,oa mRiknu çkpky 

d‚c Mxyl mRiknu Qyu esa Y, L rFkk K rhu pj rFkk rhu çkpy A,  ,  gSaA A dq'kyrk çkpky 

gS tks mRiknu ds iSekus dks n'kkZrk gSA A dk ewY; vf/kd gksus ij mRiknu Hkh vf/kd gksxkA tcfd  

rFkk   mRiknu dh yksp dks çdV djrs gSa tksfd Je rFkk iw¡th ls lacaf/kr gSA 

¼ii½ fLFkj çfrLFkkiu yksp dk mRiknu (CES Production Function):- CES mRiknu Qyu dks 

fuEu çdkj ls O;ä fd;k tkrk gSA  

          

         K ¾ iwath mRikn 

        L ¾ Je mRikn 

        Ƴ ¾ dq'kyrk çkpky 

        ઠ ¾ forj.k çkpky 

       p ¾ çfrLFkkiu çkpky 

        tgka   0≤  ઠ  ≤1 

                    p≥1 



5- vk; Qyu:  vk; Qyu ,d QeZ ds jktLo vkSj csph xbZ oLrqvksa dh la[;k ds chp laca/k dks Li"V 

djrk gSA bl Qyu dks bl çdkj O;ä fd;k tk ldrk gSA 

 R = f(Q)   dqy vk; (R) oLrq dh fcØh dh xbZ ek=k (Q) ij fuHkZj djrh gSA 

6- ykHk Qyu: ykHk Qyu fdlh mRikn dh fcØh ls çkIr jktLo vkSj ml mRikn dks cukus esa fd, 

x, O;; ds e/; laca/k dks n'kkZrk gSA ;fn x oLrq dh mRikfnr ek=k] R QeZ ds dqy vk; rFkk C dqy 

ykxr gS rks ykHk Qyu dks fuEu çdkj ls O;ä fd;k tkrk gS&  

   = R(x) – C(x)         = dqy ykHk 

7- miHkksx Qyu : miHkskx vk; dk Qyu gSA miHkksx Qyu dks fuEu <ax ls fy[kk tk ldrk gS& 

 C = f(Y)   miHkksx (C) vk; Lrj (Y) dk Qyu gSA  

1-8 Qyu dh lhek 

tc dksbZ Qyu ,d fuf'pr la[;k rd igqaprk gS] rks ml fcanq dks Qyu dh "lhek" ds :i esa 

lanfHkZr fd;k tkrk gS] vkSj ;g ml fcanq ij gS fd lhek rd igqap tkrh gSA bls fuEufyf[kr çk:i 

dk mi;ksx djds O;ä djuk laHko gSA 

      

    ;gk¡ x ⟶ a a dk vFkZ gS x] a ads cgqr vf/kd utnhd gS ijarq ;g a ds cjkcj ugha gSA 

1- ck,a i{k dh lhek 

ij f(x) dk visf{kr eku gSaA bl eku dks a ij f(x) dh ck,a i{k dh lhek dgrs gSaA 

2- nk,a i{k dh lhek 

   ij f(x) dk visf{kd eku gSaA bl eku dks a ij f(x) dh nk,a i{k dh lhek 

dgrs gSaA 

• ;fn nka, o ck,a i{k dh lhek,a laikrh gks rks ge bl mi;fu"V eku dks x=a ij f(x) dh lhek 

dgrs gSa vkSj bls ls  fu:fir djrs gSaA 

• ;fn nk,a vkSj ck,a i{k dh lhek,a likarh ugha gks rks ;g dgk tkrk gS fd x=a ij f(x) dh 

lhek vfLrRoghu gSA 

1-9 vH;klkFkZ iz”u 

1- Qyu fdls dgrs gSa] Qyu ds vFkZ”kkL= esa iz;ksx crkb,A 

2- pj fdls dgrs gSa\ pj ds vFkZ”kkL= esa mi;ksx crkb,A 

3- Qyu ds fofHkUu izdkjks dk o.kZu djsaA 
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2-1 mís'; (Objectives) 
bl bdkbZ ds v/;;u ds i'pkr fo|kFkhZ 

1- lfedkvksa rFkk lehdj.kksa es Hksn ls ifjfpr gks tk,axsaA 

2- dqN lk/kkj.k lehdj.kksa ds gy Kkr djus dh fof/k lh[k tk,axsA 

2-2 çLrkouk (Introduction) 
lfedk,¡ vkSj lehdj.k vFkZ'kkL= esa egRoiw.kZ midj.k gSa tks gesa fofHkUu vkfFkZd ifj?kVukvksa dks 

le>us] fo'ys"k.k djus] vkSj Hkfo";ok.kh djus esa enn djrs gSaA lfedk ¼        ½ vkSj lehdj.k 

¼        ½ nksuksa gh xf.krh; laca/kksa dks n'kkZrs gSa] ysfdu buds chp ,d egRoiw.kZ Hksn gksrk gSA 

lehdj.k fo'ks"k ifjfLFkfr;ksa ds fy, lgh gksrs gSa vkSj gesa fofHkUu pj ds chp laca/k dks n'kkZus esa enn 

djrs gSa] tcfd lfedk,¡ ges'kk lgh gksrh gS vkSj mUgsa igpku ¼        ½ ds :i esa bLrseky fd;k 

tkrk gSA nksuksa gh çdkj ds xf.krh; laca/k uhfr fuekZ.k] iwokZuqeku] vkSj vkfFkZd fo'ys"k.k ds fy, 

egRoiw.kZ gSaA 

chtxf.kr esa pjksa ds chp vkilh lEcU/k fuEu nks vk/kkj ij fu/kkZfjr gksrs gaS&  

1- tc pjksa ds e/; lEcU/k pj ds lHkh ekuksa ds fy, lR; gksA rFkk 

2- tc pjksa ds e/; lEcU/k pj ds flQZ mUgha ekuksa ds fy, lR; gks tks eku bl lEcU/k }kjk 

fu/kkZfjr gksrs gksaA  

izFke izdkj ds lEcU/k dks lfedk rFkk f}rh; izdkj ds lEcU/k dks lehdj.k dgrs gSA  

 



2-3 lfedk,¡%  

lfedk;sa pjksa ds e/; ,sls lEcU/k dks dgrs gSa tks pjksa ds e/; lHkh ekuksa ds fy, lR; fl) gksrh gSA 

oLrqr% lfedkvksa esa ck;ka rFkk nk;ka i{k nksuksa gh ,d gh vfHkO;fDr ds nks fHkUu Lo:Ik gksrs gSa rFkk 

nksuks i{kksa ds chp cjkcj dk fpUg     u mi;ksx dj ds lekurk dk fpUg     iz;ksx fd;k tkrk 

gSA  

mnkgj.k %                  ,d lfedk gS rFkk   ds fdlh Hkh eku ds fy, mijksDr 

lEcU/k lR; gksxkA vk,¡   ds fuEu dqN ;kn`fPNd ¼      ½ ekuksa ds fy, mijksDr lEcU/k dh 

lR;rk dh tkap djrs gSaA  

                                       
gy%          ds fy, lfedk                   dk ck;ka i{k  

          
       
     
rFkk nk;ka i{k 

               
           
     
     ds fy, lfedk                   dk ck;ka rFkk nk;ka i{k ,d leku gS 

vr% mijksDr lEcU/k      ds fy, lR; fl) gqvkA  

 

              ds fy, lfedk                    dk ck;ka i{k 

               
           
          
rFkk nk;ka i{k 

                      
                 
          
vr%         ds fy, lfedk                    dk ck;ka i{k rFkk nk;ka i{k 

,d leku gSA vr% lfedk }kjk iznf”kZr mijksDr lEcU/k         ds fy, lR; fl) gqvkA  

 

          ds fy,                   dk ck;ak i{k 

        
      
    
rFkk nk;ka i{k 

             
         
    



vr%     ds fy, Hkh lfedk                   dk ck;ka rFkk nk;ka i{k ,d leku 

gS tks fl) djrk gS fd mijksDr lfedk }kjk iznf”kZr lEcU/k     ds fy, Hkh lR; gSA  

oLrqr%   ds fdlh Hkh eku ds fy, mijksDr lfedk }kjk iznf”kZr lEcU/k lR; gksxkA  

 

cks/k ç'u1- fuEu lfedkvksa dk ijh{k.k bu lfedkvksa eas iznf”kZr pj ds dqN ;kn`fPNd ¼      ½ 

ekuksa ds fy, dhft,A 

(i)                  
(ii)                   

uksV% ;gk¡   rFkk   nksuks ds eku ,d lkFk ysus gksxsaA 

 

2-4 lehdj.k% 

pjksa ds e/; ds ,sls lEcU/k tks pj ds fof”k"V ekuksa ds fy, gh lR; gksrs gSa mUgsa lehdj.k }kjk 

iznf”kZr djrs gSaA ,d lehdj.k dks iznf”kZr djrs le; lehdj.k ds ck;sa rFkk nk;sa ds chp cjkcj dk 

fpUg    LFkkfir djrs gSA  

mnkgj.k%       ,d lehdj.k gS tks   ds fof”k"V eku     ds fy, gh lR; gksxkA  

 

oLrqr% ,d lehdj.k ml esa fufgr pj vFkok pjksa ds fdlh fof”k"V eku ds fy, lR; gksxk ;g 

lehdj.k dks gy dj ds gh Kkr gksrk gSA pjksa ds fof”k"V eku tks lehdj.k dks lUrq"V djrs gS 

lehdj.k ds ewy dgykrs gaSA 

lehdj.k dks gy djus dk rkRi;Z bUgha ewyksa dks Kkr djuk gksrk gSA lehdj.kksa ds ewy ds lEcU/k esa 

fuEu rF; /;ku j[kusa pkfg,& 

1- ;fn fdlh lehdj.k ds nksuksa i{kksa es fdlh leku jkf”k dk ;ksx ;k _.k dj fn;k tk;s rks 

lehdj.k ds ewY; ij fdlh Hkh izdkj dk izHkko ugha iM+sxkA 

2- “kwU; ds vfrfjDr fdlh Hkh la[;k ls lehdj.k ds nkuksa i{kksa dks xq.kk vFkok Hkkx nsus dk 

Hkh lehdj.k ds ewy ij dksÃ izHkko ugha iM+rk gSA 

3- lehdj.k ds nksuksa i{kksa ds leku ?kkr dk Hkh lehdj.k ds ewy ij dksÃ izHkko ugha iM+rk 

gSA lehdj.k ds ewy Kkr djus dh fof/k& 

fdlh lehdj.k dks gy djus vFkkZr lehdj.k ds ewy Kkr djus dh fof/k bl ckr ij fuHkZj djrk gS 

fd lehdj.k esa pjksa dh la[;k fdruh gS rFkk lehdj.k dh ?kkr fdruh gSA 

2-5 lehdj.k ,oa muds gy 

dqN izeq[k izdkj ds lehdj.k ,oa mUgsa gy djus dh fof/k fuEuor gS& 

2-5-1 ljy jSf[kd lehdj.k% ,d pj ds ,d ?kkrh; lehdj.k dks ljy jSf[kd lehdj.k dgrs gSaA 

bu lehdj.kksa dk gy lehdj.k eas “kkfey inksa dk i{kkUrj djrs gq, Kkr fd;k tkrk gSA 

mnkgj.k%        ,d ljy jSf[kd lehdj.k gS] ftldk gy Kkr djus ds fy,   ds in dks 

ck;sa i{k esa j[krs gq, vU; lHkh in ,oa xq.kkad dks nk;sa i{k ij xf.krh; fu;eksa ds vuqlkj i{kkUrj 

djsaxsA  

        
;k 

        
;k 

      

;k   
 

 
  



;gh vHkh"V gy gksxkA  

2-5-2 ;qxir lehdj.k % nks pjksa ds ,d ?kkrh; lehdj.kksa ds ;qXe dks ;qxir lehdj.k dgrs gSA 

oLrqr% jSf[kd lehdj.k dh iz.kkyh dks gy djus gsrq ;g vko”;d gS fd pjksa dh la[;k ds 

cjkcj ,sls lehdj.k gksa tks ,d nwljs dh vfrO;kiu ¼            ½ u djrs gksaA  

 

mnkgj.k%  

         rFkk 
         ;qxir lehdj.k dgyk;saxsA D;ksafd ;gka nks pj rFkk vkil esa vfrO;kiu u djus 

okys nks jSf[kd lehdj.kksa }kjk lEcaf/kr gaSA  

;qxir lehdj.kksa dk gy djus ds fy, foyksiu fof/k ;k vkO;wg dh fof/k;ksa (ØSej fof/k vFkok O;wRØe 

fof/k) dk iz;ksx fd;k tkrk gSA ØSej ds fu;e }kjk ;qxir lehdj.kksa dks gy djus dh fof/k dks 

foLrkj ls [k.M 2 dh bdkÃ esa le>k;k x;k gSA foyksiu fof/k }kjk lehdj.kksa dks gy djus ds fy, 

loZizFke igys lehdj.k esa ,d pj dk nwljs pj ds in esa ewY; Kkr djsaxs rFkk bl pj dk ;g ewY; 

nwljs lehdj.k esa LFkkfir djds nwljs lehdj.k dks ,d pjh; lehdj.k esa ifjofrZr dj ysaxsA vc bl 

,d pjh; lehdj.k dks vklkuh ls i{kkUrj fof/k }kjk gy djrs gq, nwljs pj dk eku Kkr gks tk;sxk 

ftls igys lehdj.k esa j[kdj igys pj dk eku Hkh Kkr gks tk;sxkA 

mijksDr lehdj.k esa bl izfØ;k dk fuEuor~ viuk;saxsA 

       &&&&&&&1   
        &&&&&&&2 
lehdj.k   dks   ds fy, gy djus ij  

       
;k 

  
 

 
 &&&&&&&&3 

vc   ds   ds :Ik esa mijksDr eku dks lehdj.k   esa LFkkfir djsaxs ftlls lehdj.k   esa   dk pj 

foyksfir gks tk;sxkA 

  
 

 
          

;k 

          
;k 

       
;k 

  
  

 
  

    
vc   ds eku dks O;atd 3 esa j[kusa ij  

  
 

 
      

;k 

  
 

 
      

;k 

     



bl izdkj ;qxir lehdj.k dk gy     rFkk     gSA  
 

cks/k ç'u2- ;qxir lehdj.k 

        rFkk 
        
dks gy dhft,। 

2-5-3 cgqin %    
       

             ds Lo:Ik  ds lehdj.k dks cgqin 

lehdj.k dgrs gSA cgqinksa ¼          ½ ds gy ¼     ½ Kkr djus dh dbZ fof/k;k¡ gSaA 

bu fof/k;ksa dk mi;ksx cgqin ds fMxzh ¼      ½ vkSj xq.kkad ¼            ½ ds vk/kkj 

ij fd;k tkrk gSA ;gk¡ dqN çeq[k fof/k;k¡ foLrkj ls nh xbZ gSa& 

2-5-3-1 xq.ku [kaM fof/k ¼                    ½ 
xq.ku[kaM fof/k dk mi;ksx NksVs fMxzh okys cgqinksa ¼tSls fMxzh 2 vkSj 3½ ds gy Kkr djus ds 

fy, fd;k tkrk gSA mnkgj.k&eku ysa fd gesa fuEufyf[kr f}?kkr cgqin 

¼                    ½           ds gy Kkr djus gSa% 

f}?kkrh; cgqin ds lkekU; lehdj.k ls rqyuk djus ij blesa    1   5 rFkk   6 
gSA xq.ku[kaM fo/kh ls bl lehdj.k dks gy djus ds fy,   rFkk    ds xq.kuQy ds nks ,sls 

xq.ku[kaM çkIr djsaxs ftudk ;ksxQy   ds cjkcj gks tk,A mijksä fn, gq, vpj inksa   rFkk 
  dk xq.kuQy                gSA vc 6 ds nks ,sls xq.ku[kaM  3 rFkk  2 gSa 
ftudk ;ksxQy  5 ds cjkcj gksrk gSA vr% fn, gq, f}?kkr cgqin           dks 

bl çdkj Hkh fy[k ldrs gSa& 

                         
;k                   
;k             

vc pwafd nks jkf'k;ksa dk xq.kuQy 'kwU; gS rks bu  nksuksa xq.ku[kaMksa ds eku ckjh ckjh ls 'kwU; j[kus ij 

      ;k       
bUgsa ckjh ckjh ls gy djus ij gesa   ds nks eku fey tkrs gSa  

    ;k     tks fd bl lehdj.k ds vHkh"V gy gksaxsA vFkkZr   ds bu nksuksa gh ekuksa ds fy, 

lehdj.k larq"V gksxkA 

2-5-3-2 Jh/kjkpk;Z fof/k  

nks fMxzh okys cgqinksa            dk gy izk;% xq.ku[k.M fof/k ,oa Jh/kjkpk;Z fof/k 

ls gksrk gSA Jh/kjkpk;Z fof/k }kjk lHkh izdkj ds f}?kkrh; cgqinh; lehdj.kksa dk gy  fuEu 

lw= ds ek/;e ls gks tkrs gSa A  
  

            

  
  

mnkgj.k%          dk Jh/kjkpk;Z fof/k ls gy fuEuor gksxk& 

;gk¡]                rFkk     gSA  

  
                      

    
  

  
          

 
  



 
      

 
  

 
    

 
  

;k 

  
    

 
  

rFkk 

  
    

 
  

;k 

  
  

 
  

rFkk 

   
 

 
  

vFkZkr]     rFkk     mijksDr f}?kkrh; cgqin ds nks ewy gksaxsA vFkkZr   ds bu nksuksa gh ekuksa 

ds fy, lehdj.k larq"V gksxkA 

cgqinksa ds gy Kkr djus ds fy, dbZ fof/k;k¡ miyC/k gSa] vkSj budk p;u cgqin ds çdkj vkSj mldh 

fMxzh ds vk/kkj ij fd;k tkrk gSA xf.krh; vFkZ'kkL= esa lqfo/kk dh –f"V ls xq.ku[kaM fof/k rFkk f}?kkr 

lw= ¼Jh/kkjpk;Z fof/k½ cgqr mi;ksxh ,oa i;kZIr gksrs gSaA fo|kfFkZ;ksa dks pkfg, fd budk vf/kd ls 

vf/kd vH;kl djsaA 

 

2-6 vFkZ'kkL= esa lehdj.k ,oa lfedk,¡ 

 

1. ek¡x lehdj.k                           
2. vkiwfrZ lehdj.k ¼               ½%         
3. ctV lfedk ¼               ½%         
4.     lfedk ¼            ½%                

2-7 cks/k iz'uksa ds mRrj 

1-     lfedk                  dk ijh{k.k 

     ds fy,   

ck;k¡ i{k                

nk;k¡  i{k                          = 9 
ck;k¡ i{k = nk;k¡  i{k 
                         dk ijh{k.k 

          ds fy,   

ck;k¡ i{k              
nk;k¡  i{k                      

ck;k¡ i{k = nk;k¡  i{k 
2- ;qxir lehdj.k 

       -------------------------1 



           --------------------------- 2 
dk gy Kkr djus ds fy, lehdj.k ¼2½ esa 2 ls xq.kkdjus ij 
         -------------------------------------  3 

          -------------------------------------  4 

lehdj.k ¼3½ esa ls lehdj.k ¼4½ ?kVkus ij 

          

      

  dk eku lehdj.k ¼2½ esa j[kus ij 

            

       

     

vr% fn, gq, ;qxir lehdj.k dk gy    ,     gksxkA 

2-8  vH;kl iz'u 

1- fuEu lfedkvksa dk ijh{k.k    ds ekuksa 3] &3] 2] rFkk &1 ds fy, dhft, A 

1-                   
2-                   
3-                  

2- ;qxir lehdj.k 

        rFkk 
            
dks gy dhft, A 

3- lehdj.k           dks gy dhft, A 
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